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SERENIS SIME 

PRINCEPS, 



k\V-Wft *\Yi ' 
1 -i 



Ingularis in Bonas Artes , ma- 
xtmeque in Mathematicas Difcipltnas Ser.Celf 
Tu<e Genius, atque in earumdem cultores ME- 
DICEO TRINCIPE veri digna Propenfio, & 
animutn, &flimulos addtderunt, ut apud eamde 
Celfttudinem luam Opujculum boc Geometricum 
collocarem . Enimverb maximum opera cotn- 
pendium fatfurum me intellexi , ubi fpeculatio- 

nes 




nes has meas cjufuiodi Principi coufecrarem l} 
apitd quem , & Scienti<e fublimittis , & Argtt- 
vicnti pr<eftantia , & 'Doflrinie utilitas uonnifi 
fnpcrflue commendanda foret , ncc repetitis , 
ttiit votis \ aut prccibus opus efiet ad illius Ttfr 
telam Operi ftmal , Auftoriqye impetrandam . 
Ilorum jcilicct tfudiorum pretium abundenofti y 
Principum Qptimc, imo & nos ipfos nou opercmi- 
nits^quam verbo daces, quanti ipfa jacienda fint, 
dum in illorum prxftdium , qui eadem promo- 
vere Uudent , ultrb Ipfe defcendis , qub conft- 
dcntius y & jecurius ad Te accedere non vc- 
reantur . Omne igitur ofjicium jalis explevero y 
ft citra verborum circuitum , brevi dumtaxat , 
fimplicique narratione y quale mihi argumen- 
tttm bic traflandum fufceperim, aperuero . 

Clarifftmus Vir Chriftianus Hugeniits ( no- 
tum Ceijhudini Tu*c nomen y pro Litteraria , qua 
tautopere excellis y Eruditione Tua , in Asiro- 
nomicis prtffcrtim , Phyftcis , & Geometricis 
rebus y quas ille difciplinas fumme illuflravit) 
ex Logifticae y feu Logarithmicae Line* prth 
prietatibtts nonnullas plane admirabiles ad cal- 
ccm fu* Diatribce de caufa Gravitatis y citra 
demonftratiotiem ullam ^nud-e propofuit y quibus 
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ipfemet ttfus fuerat, ad arduas phyfica verita- 
tes in eodem traftatu indicandas , variorumq; 
matum determinationem, ad motum cor- 
,feu per aerem projettorum , Jeuproprw 
pondere dejcendentium , computata etiam medu 
refifientia, pertinentium expediendam . Qnmn 
itiique infignes adeo , ac geometrica cmtcmpla- 
tionc per Je dignijfimas efie proprietates fflas 
animadverterem , ac pr<eterea in ThiJoJopbicis 
etiam ttfum habere pofie , £ re futurum jt/dica- 
vi , ut iifdem demonflrandis operam darem, qifo 
plenius de ipfarUm veritate conftaret, chq; tutiits 
deinceps adPbyficdm transfertcntur ; Lonrjf 
fime fiquidem a Geometrhe ditione cxnlare^eo- 
gnovcram Pythagoricum /////</, Ipfe dixit ,par- 
vamque adeo folius pronunciantium Audoritatis 
in hac Scientia rationem haberi ; atq; id " * 
mcritb,qmppe & Magnorum aliquando \ 
determinationibus abfque demonfiratione propo- 
fitis (feu metbodi , feu applicationis ,fcu calculi 
lapfii, qtfem in extendcuda demonfirationefa- 
ciltm animadvertifient )fa!fitatem'irrepfifie 
deprehcndimm . Evid hitiam itaqtte in ejiffmodi 
cjfe exigendam , qtt* Geomctricis potiffimitm ra- 
tiociniis eficonciluinda . Geomctriceickircofin- 




gulas ex propofitis ab HttgenioLogiftictf Proprie- 
tatibus demonftrare aggreffus Jitrn, nec uno ple- 
rumque modo , fed pluribus , iifque admodum 
gcneralibus , atque ad vtfinitarum Tarabolaru, 
Hyperbolarum , Spiralium , aliarumq; variaru 
curvarum Tangentes, Qttadraturas , Solida de- 
tcrvnnanda condttcentibus y ut non foli Logiftic<e y 
fedomnibus fere fttbGeometricam confideratio- 
nem cadenitbus ftguris , prafentis Opufculi 
utilitas communis eftet . 

Et bic quidem , SERENISS. PRINCEPS , 
hujus Commentartoli mei fcopus , btec fumma eft, 
quod cum per fe Je exiguum fit , Juiq/te ratione 
Auttoris obfcurum, Tui Nominis tamen Luce ejtts 
fronti affulgcnte , non ttjque adeb vilefcere pote- 
rit ftmo & Jupra conditionis , atqtte indolis ftue 
fortem fperare tncipiei; quamqukm id unum mihi 
abunde fuffefturum ftt y ut meiergaS.C.T.ebfe- 
quiiygvataq; erga Auguftifftmam JHEDICEAM 
sDomttm , cui tot beneftciis devincor, obfervantia, 
acceptnm Tibipignus , perpetuumque in omnem 
ptifteritatis memoriam monumentum exijtat. 
Ex Monaft. Angelorum Flor.IdibrJulii MDCCL 
Serenift. Celfitud. Tute 

HuraiMmm, AJdiffilf. ittqueOKeqututifs. FamufMS 
D. GuiJo Gcandus Moruchtu Canuld. 






, AD LECTOREM 

P R & F A T I 0 

Onfuetudinis cft apud Gcome- 
rras vetuftiflimaj, ut qux ab aliis 
llne demonftrationc propofita 
funr , five Theorcmata , fivc 
Problcmata , iibimec oftenden- 
da , ac gcometi icc confirman- 
da aflumant , vel exercitatio- 
nispropria! , vel communisutiiitatis gratia , ucccrta 
ab incertis,afalfisvcrafecerni polfint, arque hxc tu- 
tdrecipi, ac in uftim, (\ quem habent, eonvcrti, illa 
tanquam fpuria , & fallaciter aflerta refpni , & aman- 
dari; id vel exuno Archimedeconlrirepotefc , qui 
in Prxfacione ad Libros Spiralium, Cononem fum- 
mislaudibus celcbrac, ejulque inventa Mathemati- 
cis fine dcmonftratione propofita, fibi demonirranda 
aflumit; id quod ta accurate,tantoq;ingcnio prajftitit, 
•///, Bullialdoteftc, in fui admirationem ,cl<m aquales, 
tumpofterosconverterit ; laudtim titulos , nullo obiivio- 
hisfitu injuccndos , meruerit , carumqne (SpinUiuin) 
inventori Cononi gkriam , palmamque praripuerit . 
Enimvcro qui in aliorum propofitionibus deraonftra- 

§ dis 



dis operam collocanr , quam arduam, difttcilemque 
in fe provinciamfufcipianr, VirCI.GalilaJus in Tru^ 
tinatore , pag. mihi 48. luculenter oftendit , dum ait: 
Longe fublitmoris ingtniieft sfktii Prob/ematis cuodatio, 
aut oftenfto Tbeorematis , quam novi cujufpiam inventio\ 
Htic quippa fortuna in incertum vagantibus obvia p/e- 
rumque efeja/et ; totaveroilla^ quautaefl , /ludiojijfi- 
tnam attenta ntentis > in unum aJiquem fcopum colliman- 
tis , ratiocinationem expofcit . 

2 Eumdem & ipfc pulverem agitarc aggrcffus , 
qucmadmodum antc biennium Vivianea Problemata 
Tibi geometrice dcmonftrara obruli , innumcris aliis 
veriratibus, feu plancnovis, feu majori compcndio 
cx prolixa Vetcrum fupellcclili dcduclis , Conico- 
rumquc pra:ferrim Fornicum Tcrrap,onifmo locuplc- 
rara; itanunc HUGENIANA THEOREMATA, 
longe adhuc plurium fpecularionum campum , pro 
variis , iifquc gencralibus mcrhodis , quibus in eo- 
rumdem demonftrarionc uri pIacuir,apericnria,com- 
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rgenii propofirioncm fpcdcs , illa quippc ad 
calcem Diatribs de Caufa Gravitatis , Tradarui dc 
lem_ Auctoris adnexa: , ufque ab Anno 

jamproftant ;Sin 
tntepaucos m£(es 
mihi nunc primiim faclam attendas , fatis adhuc rem- 
peftive. Hoc fcilicct Anno dumraxat , quum Pifis 
dcgercm, &obeundis Phylofophica? Cathcdrai, ad 
quam Regiie Magni Etrurrsc Ducis Cclfitudinis Itenc- 

fi- 





nim Ju- 
)hai*iEquitem,inhis, 
cam , multiplicemque 
lt, apprimevcrfatum,pra:Iauda« 
tiHugenianiTradlatuscxcraplartandem invenirc,ac 
feduloevolvere potui. Rapuit animum ftatim Pro* 
pofitionura illarum , quac & fcitu jucundas , & veftiga . 
tu difficiles videbantur, Utilitas, atque Elegantia, in- 
de fiquidem, ipfomet Hugcniofatente, pendcre vi- 
debam, quae VirQariflimus deGravium proje&ionc 
pcrpendiculari , & obliqua , eorumque defcenfu pro- 
nunciaverat, inhypothefi, quod refiftcntiasmedio- 
rura in eadcra rationc crcfccrcnt , cum velociratibus 
corporum , uti eatenus creditum fuerat ; Ac de Phy- 
ficis quidem Propofitionibus vix follicitus fui , qaum 
jam de hypothefi non convcniret , majorque, Huge- 
niotefte, fe oblatura elfet in ipfarum demonftratio- 
ne diificulras , quam quje rci prctio compenfaretur . 

3 DcGeometricisfccus apud meftatui: Iegeram 
apud Sercnura Antiftenfem Epift. ad Cyrum,pr*fixa 
Jib. i. defecl. cylindri. Abfurdum omnind videri y Geo- 
metras ipfos de Problemate Geometrico fxne demouftra- 
tione quicquamaffirmare ; & quamvis Iongiffime abef- 
fem ab ejufmodi confuctudine generaliter idcirco 
"amnanda, quum fcirem, juftis de caufis , feu rempo- 
s inopia, feubrcviratis ftudio, fiv* cxercitationis 

rt , quemadmo- 
), tuminprsefcn- 
$ 2 ti 
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rt etiam Opufculo nonnulla excideruntcirra demon- 
ftrarionem aflerta , Geometria; tamen , ac PhyficaB 
promovendae plurimum interefle puta vi , ut miranda 
haxTheoremata adLogifticam pertinentiatandera 
demonftrarentur , e quibus , queroadmodum ilkc, 
quas fupra cx Hugenio laudabam , ita alise , & aliic 
Phylofoph icse Veritatcs certioribus hy pothefibus in • 
nixai profluere polfent , quamdiu autem illa per legi- 
timam demonftrationem firmasradicesnonagerent, 
inculta plane , ac ftcrilia jaccrcnt . Et proprio igitur 
gcnio, & Amicorum ftimulisacccdentibus,ut in Lo- 
-gifticx Proprietatum ab Hogcnio propofitarum ve- 
ritatcm inquirercm, de iifdem accurate demonftran- 
dis cogirare ccepi . Quod quidem fcelicius , quhm ab 
initio fperaveram , deinde fucccfltc , paucarum quip- 
pe horarum meditationc, octopriorum Theorema- 
tum ( quinto exccpto , quod abftrufiorcm fibi pofce- 
re indaginempravideram ) demonftrationem inve- 
ni , nccmultispoft diebus reliqua omnia cnuclcavi, 
prsorer duodecimum , rertiumdecimum , ac quintum 
jam ab initio intermiflum,quorum Veritas, ut in aper- 
tam lucem, vel ipfafponte prodirct, vel educi fe non 
invita pateretur, longioris operaeorTiciis invitanda, 
roganda, ac tantum non pervim cxtrahenda fuit, 
nobiliorem quippe manum fortafle expedas , obfcuri 
hominis conatus refradtaria dedignabarur . 

4 Sed quorfum , inquies, a tanto Viro propofita in 
examen voccre , & addcmonftrationis amuflim ex- 
pcndere oportucrat? Annonfatis tuto admitti, po- 

tc- 



ttrantycitra 



fufpicionemullam falfitatis, vel hoc ip- 

tot nominibus celebris 
fidenteraiTerucrat? Ar- 
chimedi , quidquid diccrct , crcdendum deinceps ef- 
fe Hycron Syracufius, & GelonSiciliasRex pronun- 
ciarunt, apud Proclum lik 2. cap. 3 . poftquara Navim 
contra ommum opinionem loco moviffet, & Artihcis 
fraudcm cx Coronx pondere ad caiculos revocaflet ; 
Quid ni igitur , citra aliam indagincm , cVChriftiano 
Hugenio crcdimus, poft fceliciter dete&um Saturniu 
Annulum ,poft oftenfasCurvarum Evolutarum pro- 
prietates , Cycloidis longitudinem demonftratam, 
Penduliquc ofcillationcs ad ifochronifmum revoca- 
tas, ut de aliistaccamus prxclaris invcntis , quibus 
Phyficam , Aftronomiam Mathefira deniqucuni- 
vcrfam infigniter illuftrav it ? Ha?e certe fi Archime- 
distcmpore propofita fuiflent , non minus veftigatu 
ardua , invcntuque difficiiia cenferi poterant , quam 
minima:potentix ad maximum 
permachinamclcvatio, vel aurea corona 
argentidifcretio. 

. 5 Ultroipfe fateor , dignos efie fum 




afluetos, quibus, 
mnnft nrionem 1 

beatur; ncque enim Mathemathos concefib Mtftori- 
cis priv ilegio quis jurc fraudavcrk, qu&m ipfc Gcome* 
tria a Pytnagora ////?er/flappe]lari confueverit,reftc 
Jamblicoincjusvita, cap. 18. irao longe petior iliius 

fit, ' 
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fir , quam iftius ratio , quippe nulla ex parte , aut a Iu - 
bricisfama; ruraoribus, aut abincertis documentis, 
auta przoccupato partiura ftudio fibimet imponi pa- 
titurGeoraetra, quum quidquam afferit , fed quod 
evidenti dumtaxat ratione apud fe conftiterit pro- 
nunciare folet ; quo nomine perfe&am Hydoriae idea 
Geometria prsebet , quam utinam imirarentur qui Hi- 
£toricosagunt,necquicquamte nere folis conjcclu- 
risdu&i, proutfibifomniaveriut , defcnberenr, fed 
ea dumtaxat,quibus (quantura materia pirirui ) dt* 
monftrandisfeidoneos, & piratosfentiunr ! Nil ti- 
men vetat , quin& ipli Geometrac, cum ho.r.iats finr, 
Iapfibusquoqueobnoxii cffc polfint, primo liqui Jcm 
obtutu veri fpecicm prxtcndere poteft fallax quodda 
ratiocinium Geomctrarum metibus uuo impecu obje- 
clum,illofqueinerroreminducere, a quofacilc fibi 
caviflcnt , fi fpeculationu m fuarum demonftratione 
pcr extenfum adducere, ac per fingulas partesatrcn- 
tiiiscxpcnderc voluiffent; cxcmplafunt, &antiqna 
in Conone fupra laudato, quem inter ingcniofiffima 
inventafua, Gcomcrrisabfquc dcmonftratione pro- 
pof»ra,qu2edamcomplcxum fuille, qua? falfa erant, 
teftis eft idem Archimedes loc.citat. &recentianon 
defunt in Mathematicorum leclione verlatis, quac hlc 
referre non vacat,& alibi indicata habes cap. 1 2. «.10. 

6* Scdefto veriflimaomniafint, qucea Geometris 
finedcmonftratione proponuntur ( utcerte indubia 
funt,quxa Viviano, ab Hugenio, aliifq; fummis Viris 
propofita habcnaus , ncq; id fas in controverfiam ad- 

du- 



ducere) quamdiu hlc fubfiftuntGeometrx, tamdiii 
revera Puri Hi/forici munusobeunt; quiddam amplius 
Geometrix titulis accedere par eft , quam nudam Hi- 
ftorix laudcm : utrumque Geometria munus habet , 
& veraproponere ( quodHiftorix communeeft) & 
cadcm demonftrare ( qua fingolari dote ab Hiftoria 
difcernitur, &fummum humanxSapicntix verticcm 
merito poflidet) Hiftorix fufficit , fi fidem pariat , 
Geometria , fi evidcntem prxterca rerum abs fe pro • 
pofitarum fcientiam Le&orum mentibus non inducir, 
vix Geometrix nomen,& fpeciem fervat. Non inuti- 
lis igitur operx fuerit,a maximis xvi noftriGeometris 
afferta demonftrationibus fuis communire,& quod il- 
lis, veltemporis, vel opportunitatis defe&us invidir, 
fupplere , quemadmodum pro viribusexequi,tum in 
antecedenti , tum in hoc noftro Opufculo conari fu- 
mus; Prxfertim cum ea occafionc tam gencralcs Tan- 
gentium, Quadraturaru, ac Dimcnftonum methodos 
aperire, Tibique, Mi Lcclor, explanarelicuerit, in 
quibus quid profecerim , quid aliorum inventis addi- 
derim^Tuiipfiusjudicio relidumcfto. Interea , fi 
hxcboni feceris, infinitisaliis,quxadhuc,- 
dul is fparfa , vel ordinatius difpofita premo , 
animumdabis. 

7 Antequam tamcn ad Ieclionem accedas , rogan 1 
duses,utpaucaquxdamprxli viriacorrigas, nequid 
dcinceps offendas, quod attentioni tux morasinjice- 
re pofTit ; non dico le viora quxdam,qux ad orthogra- 
ph>am fpe&ant, ut ciim pog. 208 lin. 2. comma prxfi- 

xum 
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xum eft vcrbo altitndinis , cui fuerat fubneclendum ; 
fed alia duo majoris momenti , quie fenfum turbare 
pofTent, primum pag. 42. ubi tin 4. hzbetur punflum V 9 
legendum eft criimpunclnm /, & viceverfa lin.feq . ubi 
habeturwrw legendum curv<einu,V. Alteru 
pag. 16*2. ubiprimoloco Sturmium numerarum nnl- 
iem ante Guarinum, contra quam fadtum fit . Hoc for- 
tafTenihili faciendum ipfe putabis; egocur magnifa- 
ciam , caufas habco fatis graves , certe hunc ordincm 
etiam in Epiftola ad P. Cevam num. 16*. obfervavi. 
In Figurarum prxterea Schcmraatibus quaidam fcul- 
prcrum vitio, aut deficere, aut perperam cfFormata 
cfTe rfeprehcndes , quorum praecipua fuis locis oppor- 
tune indicata invenics , pleraque tamcn Leclorum 
Humanitati , ac Benevolentia: excufanda remifi, nec 
enimipfc, aliasinterfoilicitudines, automnibusno- 
tandisidoneus, aut corrigendis ( prajlo jam prope- 
rante) fufficiens fut : profc&o , jequusipfe cum iis, 
camihinullatenusimputanda cflc intelliges. Vale. 



GUIDONIS GRANDI 

MONACHI CAMALOULENSIS 

In Pifana Acadcmia Publ. Philof. Profcflbris 

GEOMETRICA 

DEMONSTR ATIO 

THEOREM ATUM HUGENIANORUM 

CIRCA LOGISTICAM , SBV LOGARITHMICAM LINEAM* 

CAPUT I. 

Logiftic<e , feu Logarithmica dcfcriptio . Ejus primaria 
proprietas. Logtftica a/iorum graduum . Ejufdcm 
perdaos motusgeneratio. Axem habctpro Afymptoto. 
I am fupra , quam infra in infmitum continuari poteft. 
Alto dttplicimotu defcribitur . Spira/is Logarithni- 
ca per duos motus defcriptio . Ejus primaria affeflio . 
Ad alios gradus extendipotejl . Centro per infinitos 
cincinnos circumvohitur , licet /cngitudine finita ftt. 
JEque inclinatur cuilibet radio. Gravia per ipfam 

A de- 



I 



x Guidonis Grandi 

delata eodem femper taomento pollent , refpeclu mo- 
menti , quodbaberent in perpendiculo t Cartefio etiam 
id primttm obfervante . Per convolutionem prim* 
Logi(lic<e gigni poteft . Fallax , e x nonnullorum me~ 
thodo , ratiocinium circa ejus fpatii dimenfionem . ■ 

I S^Jffi^ a met hodus poftulat, ut, antequam addcmon- 
d *dSz ftrandas, quas Hugenius propofuit , Logiftica: pro- 
SJDkS prietatcs acccdamus , ilhus genefis » & defcriptio 
prxmitiatur; imb & variis modis idem prsftare non inutilis 
operx prctiumfuerit, indefiquidemnon folum prtmarix ejuf- 
dem arYccliones, ex quibusalisepcndent, fponte fua prcfluc- 
f e intelligcntur , vcrum ctiam ad corum » qusc deinceps dicen- 
da funt, intelligentiam haud parum conducet clara , & diftin- 
claejus naturs notioper cjulrnodi variasgencrationes Lecto- 
ru m mentibus facilius indita , atque altius mfixa . 

2 Logiftica igitur, fcu Logarithmica linea illacft, in qua 
ordinax* ad equalesaxis partes funt geometrice* proportiona- 




fetl nempedivifaaxe BQ> quotlibct partes «quales BC , 
G G ,.GCL* &c> ** 1 ad earumdcm tcrminos ordinatae BA> 



Tlxorem. Hugen. Cap. I. 3 

CV , GH,QJ), &c.fuerint continue proportionales, qus 
pcr pun£a A, V , H, D, (aliaque extrcma / / , m m, mediarum 
proportionalium aequo femper intervalio duabus quibuslibec 
ordinatis interponendarum ) tranfit iinea , Logifth* , feu Lo- 
garitbmica appellari confuevit , eo quod invemendis iogarith- 
mis inlerviat , uti ez fequentibus manifeftum erit . 

3 Ex hac enim defimtione conftar, partcs axis ita correfpo- 
dere ordinatis , quemadmodum Logarich mi refpondcnt natu- 
ralibus numerts, &quodratioquarumlibetduarum ordinata- 
rum , veluti B A ad C V, refpeclu ratronisordinatarum B A 
ad QD in eadem proportione erit , in qua axis partes C B , & 
QB perhasordinatasabfctffae; fiquidem,acqualicercrefcente 
axe, pertndexqualitercrefcit ordrnatarum proportio, undc 
quam multiplexcft QB iplius BC, tani multiplexpariterclt 
ratio duarum B A , QJ>, rationis duarum B A , C V ; & genc- 
raliter, rationes, quasinvicemhabenc duo qusclibec ordina- 
tarum paria ( etiamfi una pro communi anteccdente , aut con- 
fequeuccnon fumacut, fed comparetur verbi gracia ratiodua- 
rum BA,CV, cumratione, quaeeft inter duas GH, QD) 
eruntadinvicem , utpartesaxisquolibetordinatarum pari in- 
terceptae, uti ad ipfam curvse hujusnacuram attendcndo, vel 
fumptis, tum rationum librum, tum axis partium arque multi- 
plicibus, facileconftarepoteft; atque h.ecerif primaria Lo- 
gifticae proprietas , per quam potcric exprcllius definin , cjufq; 
nacura clanus determinan . 

4 Ubi obiter animadvertcndum erit, poflc aliorum etiam 
graduum Logifticas excogicari , fi videlicct rationes ordinata- 
rum B A ad C V , & B A ad Q^D jam non forent ut partes 
axis BC,&BQ^ feduc earumdcm BC , & BQ^quadraca, 
vel cubi, aliaevcpoteftates, veletiam radices quadrata?, vel 
cubicse, aliorumve graduum , iiveinrationeaxispartium, uc 
libuerit multiplicaca, vel fubmulciplicaca ; adde & fefquialcera, 
vel fcfquicertia, &c. quas qutdem Logifticarum fpecies hoc lo- 
co minime conliderandas fufcipimus ; ncque veroid aut fufce- 
pcae exercitacionis inftitutum poftulat, auc tcmporis etiam ra- 
tio permittit, feddeprima,&fimphcim*madumtaxat, quam 
fupra dcfcripfimus, fpccic erit hic nobiscum Ci Hugenio tra- 
clandum . A 2 «5 Por- 
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j Porroquum proportionalium difFerentix fint in eadem 
rationeproportionales, manifc/tum cft , ipfas Au, nd, dJ , 
1 n , &c. interceptas axi parallelis V u , D d , L 1 , N n «quali- 
tcr crefcentibus, fore in continuaproportioneearumdem or- 
dinatarura , quarehcclinea, uti primus Logarithmorum In- 
ventor Neperus delineare aggreflus eft , defcribi intelligetur 
duplicimotu, altcrolinese AB per BF equabiliter, fibique 
sequidiftanter defcendentis, altero puncli A motu continue rc- 
tardato vcrsus B delati , itaut fpatia equalibus quibufcumque 
temporibus fubindc tranfada in eadem geometrica ratione 



decrefcant ; quomodo quo tempore linca defcendens confe- 
cerit fpatium BC , 5c litum C£ obtinuerit , fi punclum A 
venerit in u , jamque in punclo V reperiatur , fcquenti tem- 
pore arquali, linea persequalem axis portionem CQ^delapfa, 
& in QJC pofita , punclum A translatum effe in d , fpatio u d 
tranlacro, adeoquc in fitu D reperiri concipiendum eft , fc- 
quenti adhuctempore, quo linea percurrerit fpatium QJ?, 
ScinFAl collocatafit, punclum ex d in I promotum, atque 
in ipfo Lpunclo conliftereintelligetur, fpatiis Au, ud, di, 
CKcerifq; dei nceps decrcfcentibus in ratione B A ad C V ; e vi- 




B 



fljJfl A 



dens 
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dens enim eA motum ex utroque compofitum fore in eadem 
curva AVDLN, quampriusdeterminavimus . 

6 Caeterumconfiatcurvam AVN hac motuum compofi- 
tione defcriptam axi B F continub propriorem h eri , prout 
punftum A versus B icmper fluerc , &ad iplumaccederein- 
ceJligicur , nectamcn evenirc pofle aliquando, ut cum ipfo 
axe conveniat , uno verbo , axem ipii Logiftics Afymptoton 
cile, quia crefcente in inflnitum axe B F per additionem a?qua- 
lium partium , alia , & alia fpatia multitudinc infinita,femper- 
qucminora, & minora ipfi punfto A percurrenda remanent, 
antequamadipfum B perveniat, quod ideb numquam attin- 
gerepoterit: ferieifiquideminfinits Au, ud, dl,&c. inra- 
tione A B ad C V, vel Bu continuata? ultimus terminus cft 
puncturn B , eo quod , quum fit A B ad B u , ut A u ad u d , 
eritetiamAB ad priorumduarumdifFercntiam Au, ut Au 
addifTerentiam duarumpofteriorum Au, ud ; quarc ex do- 
ftrina Progreflionum Geometricarum, quam poil Archimedis 
vcfti^ia in Libro de dimenfionc parabol£,primus recentiorum 
Torricellius idem argumentum traclans lemm. 27. & Cavalle- 
rius in ejufdem Scholio apud ipfum demonftrarunt, mox Grc- 
gorius a S. Vincentio, aliique deinceps fuiius illuftrarunt, cric 
ipfa A B fummaprogrefsionisterminorum Au, ud,dl,&c. 
in dicta ratione continua decrefcentium , nec vacat id particu- 
larius demonftrare , quum vel ex ipfa prima defcriptione cur- 
vx num>i> adductafimpliciuslonge^nnotcfcathsecipfaLogi- 
ftic* arTcftio , quod fcilicet ad axem tanqiiam afymptota pro- 
pius accedat , quam quodlibet datum intervallum, nec tamen 
cum ipfo conveniat ,* continoatio quippe rationis A B ad C V 
permmores, ac minoresterminos in infinitum fieri potcft, 
quin umquam minimus ejufmodi terminorum reperiatur , auc 
aliquis omnium ultimus fingi queat . 

7 Sed & eadem ratione iiquet, Logifiicam DVA inim- 
menfum fupra iplam B A continuari pcflc , nec umquam ad 
certumaliquod curvse hujus initium , ac veJuti verticem, fu- 
premumque ejus punclorum fontem perveniri, fed varia dum- 
taxat ejus fegmenta per ordinatarufn aliquam , veluti A B , vcl 
C V abfciifa cxhiberi , ncc magis pun&um A , quam V, vel D, 
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autaiiud quodvis pro Logifticc capice ftatui poflc : undefe 
perinde cfle undecumque incipias, ratio enim ordinatarum 
B A , & C V tam bene ad ma jores terminos, quam ad m inores 
continuari poteft , &ide6applicatisinn"nicisejufmodi termi- 
nis fucceffive majoribus , & fupra B A in immenfum crcfccn- 
tibus , ad partes ipiius axis P B , oltra B produ&i , longitudine 
xqualcs prioribus BC, CQjkc. itautper ordinem arithme- 
tice crcfcanc axis portiones , geometrice crefcentibus ordina- 
tis , eadem curva ad fuperiores partes in immenfum continua- 
biturper applicatas datam quamlibct magnitudincm exceden- 
tes , non minus quam ad inferiores in infinituro produci queac 
per applicatas quaJibet magnitud ine data minores . 
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8 llludctiaminterea animadvertifle jnyabit, duplict alio 
motucamdem curvamintclligipouedefcriptam, fi vidclicct 
imaginemur , puntfo A per A P arquabiliter delcendente, 
( velmufca, aut formica per hiftam A P limiliter arquabili mo- 
tu delata.ut & Pde Chales in logarithmis tradcndis lupponit ) 
ipfaminterim AP, lincseBA pcrpcndicularirerinlilientem , 
fibi aequidiftanter versus B promovcri, ac fubinde in u V, d D, 
lL,«cc.reperiri, fpatiis Au, ud, dl,&c. ineadcmranone 
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gcometnca dccrefcontibus , prouc arit hmccicc crefcunt fpatii 
AE, AK, AM, &C, a punclo squabiliter dcfcendcnce pcr- 
curfa ; ficenimpunclum A fubinde reperiecur in punclis V, D, 
L , N , &c. refque eodem rccidere obfcrvabirur, fi ad fuperius 
diclawrm. $. atccndamus, unde ulceriorisexplicationismole- 
fliae parcendum cric: quemadraodum & ejuidem t*dii com- 
pendioconfulentesmilfamfaceredecrevimus ( myfterii ple- 
niftimam) eorumdem mocuum inverlam compofitionem,qua- 
Jishaberetur, fiaxis BF ab ipfatotaxcernicace motu inflnice 
tardo perB A mocus incelligeretur, ica camen accelerato ce- 
leritacis gradu , uc incegra fpatia, qus in fine cequalis cujufcum- 

Suc temporis parcicula: cranfacla rorent , veluti B n , B I , B d , 
u, B A eflcncinconcinua proportionegeomctrica, punclo 
aliquo interea sequabilicer afcendente per eumdem axcm B F , 
itaucpoft cmenfum infinito tcmporc infinitum fpatium infra 
G policum fubinde sequalibus ceporibus ad G F CLC B aicc n - 
deret,perque hanc mocuum compofitionem repcnrecur ex or- 
dine in NLDVAjaut ii «quabilis motus abaeternoinchoa- 
tus refunderetur in lineam GP verstis BA afccndenrem,ac- 
celeratus ver6 in punctum G , vel B per eamdem lineam ver- 
sus P, vel A promoti, itaut quolibet «quali tempore fpatia 
percurreret geometrice proportionalia majora, ac majora n 1 , 
Id, du, u A poftemenfosfimilitermotuinfinitetardointo- 
ta xtcrnitate fingulos minores , ac minores ejufdem progref- 
fionis t erminos per ordinem acceptos , itaut fubinde in iiidem 
punctis N L D V A reperiatur , &c. 

9 AliudpotiusLogiftica?, feuLogarithmicae linea? genus, 
dequoinfranonnulladicendarecurrent, exponerc hac occa- 
fione non gravabor . lllaadmodumfpiraliscujufdam genera- 
riintelligitur, radio circuli per circumferentiam xquabiliter 
moto, dum punftum quoddam ab cxtremo radii versus cen- 
trum motu in geometrica proportione rerardato procurrit , lta 
ut quidquid pra ftat axis Logiitic* B F incurva fuperius expo- 
fita , id m fpirali , de qualoquimur , praeftec circuli pcnphcna 
in arcus sequales divila quod ver6 prajftabant ibi ordinate 
B A, CV, QD.&c. geomctricSproportionales, id inprae- 
fenti etficiant radii a centro ad hu jus IpiraJis punfta cxporre- 
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c"li t Itaque in hojus diagr&mmatis fig- 1 . vel 3. expofito quovis 
circulo C A Ff, determinatifque quotlibet squalibus arcu- 
bus A F, F f, f f , ponanturradiorum correfpondentium por- 
ncs CA,Ca,Ca geometrice proportionales ; erunt puncta 
A , 3 , a , m curva Spirali Logiftica , aliis Spiralis Logaritbmica , 
quibufdnm Spira/is GeomeU ica nomineappellata, quac pariter 
ad infinitos gradus extendi poflet , fi fingerentur radiorum 
ejusrationesnontantum inlimplici, fed & in multipiicara, 
aut fubmuhiplicata qualibct arcuum abfcifibrum ratione crc- 
fcere, prorfusutdeprimaLogifiica dic"tum cft fupra mim. 4. 
fedeniminprimahujusfpiralis fimplicillima fpccie fiftimus, 
ncc aliis pronunc implicamur . 

10 Etquidemhkparircr, firadii C A,Ca fintutnuraeri, 
arcus rcfpondentes F A , fA eruntutLoganthmi, critq;pri- 




mahujuscurvsafTeclio, qubdratioduorum quorumlibct ra- 
diorum ad rationem duorum quorumlibet aliorum fit , ut nu- 
pcr indicavimus , in cadcm proportionc , in qua funt arcus bi- 
nis quibuslibet radiis interccpti , prorfus uc dc rationibus or- 
dinatarum, deq;partibus axis in priraa Logifiica acceptis fupra 
dicebatur «. 3. Undc & confiat Spiralcm Logifticam utrinq-,pa« 
ritcr in infinitum continuari potJe,tum ad majorcs, tum ad nii- 

no- 
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nores terminos comiouata ranonc radiorum crcfcenti um, au t 
decrefcentium circa centrum , circa quod por infinicos cmcin- 
nos hxccurva convolvetur , ptout intinitics repetentur arcus 
a?quales,pcr quos diitare dcbcnt radiiilli proportionalcs.adeo- 
que integrse circulationes numero infinitx libi invicem fuper- 
ponentur , centro interea rcfpefru curvae quafi afymptoto fcfe 
habente , quippe ad iliud magis , magifque accedcnt curvse 
puncla intervallo minorc quoltbet dato , prout diminucntuc 
proportionaliter radn, nec aliquando tamcnin ipfum centrum 
delincnt, quum ad minimum horum terminorum perveniri n5 
poflit : quse res , ut patebir, curiofa contcmplatione non vacar, 
( non nunus quam./i motuum , quibus dclcribitur compolitio- 
ncm mvcrse coniideres eo modo, quo in prima Logiilica fieri 
pofle jndicavimus iubfinem mtm. 8. ) manifelrum cfl enim, 
totam , quanta cffe poffir , hujufmodi curvam pcr infinitos 
cincinnos infin i te multiplici gyro fc circa ccntrum convolve- 
tem, dcterminatsere<ftaeline«Iongitudincm minime excede- 
re, longitudincmfcilicetfuiCtangentis AB ufqjadradioper- 
pendicularemexcentroexcitatamproductx; quod &abaliis 
pridera obfervatum video, facilemque habet demonftratio- 
nem ex infra dicendis , cap. 5. fiUM. I O. 

it SedSc illud per fepropcmodumconftat, atque c.v prar- 
mifla hujus fpiralis geneii iponte profluit , radios ad quodiibec 
ipfius curvic punctum seque* inclinari , itaut conftans, ccrcus, 
& determinatus femper litangulus Ca A , qucra quilibct ra- 
dius cum curva ad caUtem partes coniticuit , iiquidem hoc fpi- 
rali fpatio in triaogula infinite parva «qualium ad ccntrum an- 
gulorum diftributo , velutifehabent ACa, aCa,&c con- 
itat iJla fimilia fore, proptcr Jatcra eirca a?quales angulos pro- 
portionaJia, quapropter & alii anguli homoJogi squales crunt; 
«aque (i ponatur, pun&um C cire Terra; ceotrum, m quod gra- 
viacollimanr, quseraturaatem curva f in fuppoficionc perpen- 
dicuiarium, fcu linearum direclionis, non sequidiJtantium, 
ut phyfice fumi folent, fed incentrum convergentium, uti re- 
veraeflecenfentur) inquagravepoiitum, &perquamdeJap- 
fum,idem inquolibetpundo momentum rctincat, refpccfii 
momcnti , quod habet in pcrpendiculo, itaut iUud ad hoc 

B (ubi- 



Gmdom& 




lo 

fubu 

ran one m obtineat , ea certe noo aliaefle poce ci c , quam Spira- 
hsha*c Logacithrmca , cujus inclinacio ad radios aC ( expci- 
mences veram gravium dire&ioncra , veraque perpcndicula , 
in quibusmonjcntumraaziroum, feu totaieexercctur) num- 
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quam immutatur, fcd femper eadcm perfeverat, contraquam 
faciat refla quaelibet , vclut A B, exhibcns planum aliquod in- 
clinatum , in quo pofitum grave ( juxta rigorem geometricum 
perpendiculorum convergentium ) non idem in quolibet pun- 
clo momentum habere poteft , nec eadem femper effe hujus 
momenti ratio ad momcntum in perpendiculo [uc m id re ipfa 
a Mcchanicis fapienter alTumatur , quippe in tanta a centro di- 
ilantiaperpendicnlaqualiparallelahabentur, aut rca* illius 
portio cum Logiftic* Spiralis portione reipfa coincidj t]ob v a- 
rium inclinationisangulum ubique inconlhntem , quem di- 
verfa ejufdem rcftse punfta cum centro conjuncla conftituunr, 
unde & momentum ad fingula ferc puntta in rigore variari 

continget. ' ^ j9 

Poft hxcautem fcripta invcni & Celebernmum Cartenum 
par. i. Epiftolar. ep. 73. Merfenno jam indicafle lineam,in qua 
momenta non variantur,cffc quamdam fpiralcm , rogatumque 

ut 
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ut e/as natura m indicaret , repofuifle epift. feqe. cam talem c f- 
fc , uc ejus tangentes fint ad radios ubique squaliter incJinatar, 
&corvcportionesradiis ilias abfcindentibos ette proportio» 
nales ; quod re ipfa Logiftic* , feu Geometricse Spirali con vc- 
nit, utmonuimus. 

1 2 Haec eadem porro Spiralis Logiftica inteUigi etiam po f- 
fetdefctibi per convolutionem primse Logifticac , de qua fu- 
pra Joquu t i iumus , toto axe B Qjn punclum centri contraclo. 




ipfavcrb AK in peripheriam circularem radii B A ( repeti- 
to, utopusfucrit, circumvolutionisgyro) curvata,tingulif- 
quc cjus xqualibuspartibusinparesarcus contortis , ordina- 
tisinterea BA, Cv, QD in totidcm radios acentro dcdu- 
ctos abeuntibus , atque a paralld ifmo ad convergentiam in 
idem centrum translatis ; uci viccversa primam Logifticam 
per evolutionem hujus fpiralis , reclificata circuli peripheria , 
& radiis fefe expiicantibus , atque ad parailelum fitum redeun- 
tibus conformari quis concipere poftet. Cave autem putes 
Logifticam in Spiralem contraclam fpatium continere dimi- 
diumejus, quod explicata compleclebatur , eo quod infinite 
parva parallelogramma Bz, xz, &c. ex quibus illa evoluta 
conftabat, intotidcm abeant triangula parallelogrammorum 

B z di- 
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dimidit , cx quibus SpiraJis Logifticae fpatiura abfolvitur. 
Ejufmodi cnim ratiocinium ( uc ut celebrium Gcometrarum 
mcthodo conforme) plerumquc fallax e(Te deprehenditur , 
quia non eadcm retinetur in convolutione di&orum trian- 
gulorum altitudo , qus prius fuerat paralielogrammorum , 
( quamquam in certa ratione femper varietur ) uti nec ea- 
dem baiis , qu* «nim prius Curva Logiftica infinita crac , 
in Spiralera Logifticam Jongitudine nnitara conyertitur ; 
Undc circa Spiralis hujus Logiftici Spatii dimenfionera ca 
dumcaxat funt attendenda , quae infra Mp.7-w.13. ex eviden- 
tioribus principiis gcneraliter deducemus . Atquc haec in- 
tcrca , ad ingenerandara Tyronibus Logiftic* lincae , dcqua 
deinceps agcndum erit, notitiara, praelibafse furficiat. 
Nunc qua» fint nobis ad mentem Hugeniide- 
monftranda , allatis ClariflT. Au- 
cloris verbis, brcvi- 
terindicabi- 
mus. 
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.CA9UT.IL , 

Logifiica proprletates ab Hugenio propofita . Spatio- 
rum , five adaxem , five adejus paralielam ordinatis 
intericfiorum , tum adinvicem , tum adinfinitum re- 
liquum Logiflic* fpatiumproportio. Subtangentis lon- 
gitudo femper eadem , & qu<e . Tri/ineorum Logiftica 
proportio . Infinitum Logiflic* fpatium , cujus trian- 
guli duplum . Cui reclangulo aqualia reliqua fpatia . 
Solida ex infinito fpatio Logiftica circaaxem , velcir- 
ca ordinatamrevoluto , quam proportionem habeant 
ad conos infcriptos . Centrumgravitatis Spatii Logi- 
Siici , in qua ab axe , & ab ordinatis dislantia . Pra - 
diflorum folidorum gravitatis centra determinantur. 
Qupmodo Logifticahyperbola tetragonifmo conducat , 
& quamproportionem habeant hyperbolica fpatia ad 
parallelogrammum quodlibet afymptotis infcriptum . 

r'fis Clariflimi Authoris verbis latine redditis , Logifticx 
proprietates referre placet, prout idem ipfe nobis illas pro- 
poAtas voluit ad calccm fuse Diatribae de Caufa Gravitatis, ubi 
lic habet . 

Les proprietez de la Ugne Lo- Pf oprietates Linea? Logifti- 
gifiique , que #' ay promis de ra- cae , quas referre promifimus, 
porter, S* dont quelques unes &quarum nonnuihe iis inve- 
ont fervi a trouver ce que i' ay ftigandis defervierunt , quse 
remaroue* touchant les move- circa gravium motus pcr ac- 
ptens atravers Pair t font les rem iuperius adnotavimus , 
fuvivantes , outre la premiere , jfcquentes funt i prseter jam in- 
que i ay defta indiquee , de la dicacam , proportionalitatis 

or- 
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proportiotia/ite des ordonnhs d ordinararum adafymptoton, 

t afymptote , quand elles font quando «qualiter diftit, cujus 

egalemcntdiftitet,par/aque/- beneficio plura hujus lincse 

u ont trouve des points dans punda tepcriri poflunt . 

cette/igne. 

i jgue les efpaces compris i Quod fpatia coraprehen- 

entredeuxordonnhs hVajym- fa inter duas ad afyroptoton 

ptote ,font entre eux comme les ordinatas funt inter fe , ut ea- 

differences de ces ordonnies . rumdcm ordinataruro ditfe- 

^Ainfi dans cette figure , ou rcnti* . Sic in prafenti figura, 

A VD eft la Logiflique , B 0 ubi A V D Logiftica eft.BO 




font^fymptm, & les otdon- cjufderti AfvrttptotoS, kotiu 

ntesAV. VC,DQ, donttes natc AB, VC, DQl, quarfi 

dernieres, eftant continuees r?- 4 u* po Arcmc c on t i n uat« c6 - 

contrent %*AK parallele d PA- veniunt cum A K ipfi Aiyra- 

fymptote en E, ^,- les efpaces A ptoto parallela in E , K ; fpa- 

BCV, '^iBQp,fint entre tia A&CV , AfcQD func 

eux.com me les droites EV, KD. inter fe, ut tcol* EV.KD. . 

a Que les mefmes cbofes i Quod iifdcm poiitis, & 

eftant posies , & ^AO eftant A O ctirvam tangente adpun» 

/a tangente aupoim A, la queUe clum A , qu* fecet ipfas C E , 

coupeCE, £K,en I,&Gi QK in I ,&G ; (tmht A VE, 

/esefpacesAVE , ADlQfont A DKirttetfe&ne, ut re&«J 

entre eux , comme les droitH VI, DG^ ' > v > • • 1? 
VI, DG. 3 Quod 
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5 Qu? Pefpace compris entre j Qood fpatiom duabus 

deux ordonndes.eft a lejpace iu- ordinacjs inrerjeelum cft ad 

fini , qtti , depuis /a moiudre de infiaitum fpatium , quod poft 

ces ordonnees , ? etend entre la minorem harom ordinatarum 

Logifttque , frfon Afymptote , exporrigitur inter LogifticS, 

comme ia difference aes mefmes & ej us A fymptoton , ut dirTe- 

ordonnees eft d la snoindre . rentia earumdem ordinatartl 

Quaudtedis ,que Tefpace infini eft ad minorem . Quum por- 

d une certaine raifon a uriejpa- tb dicimus inflnitum fpatium 

ce fini, celafignifie qriilapro- ad quoddam finitum in qua- 

chefiprh de lagrandeur d' un dam ratione eftc, hoc unum 

efpace donne , qui a cette pra- intelligendum volumos , tam 

portion a tefpace fini,que la dif~ proxime illud accedere ad da- 

ference peut devenir moindre tum fpatium , quod finito illi 

qriaucun efpace donne- Dans fpatio in dicla ratione ref- 

la figure precedente 1'efpace pondeat , ut differcnt ia minor 

B QD efl i fefpace infini , qui cvadere poflic qualibet m^- 

depuis D Q^s' etend entre la gnitudinedata. In prarcedenti 

courbe , & /' ajymptote , comme figura fpatium A B QD ert ad 

KDdDQ- infinitumfpatium,quodpoft 

QD, curvK , & afymptoto in- 
teriicitur, ut KDad DQ^ 

4 Que lafoutangente , com- 4 Qubd fubtangens , vcluc 

me BO dans la mefme fignre , B O in eadem figura, ejofdem 

eft tousiours cfunemefme lon- femper eft longitudinis , ad 



gueur, i quelquepoint de la Lo- quodcumqoe Logift icie pun- 

giftique que U tangente apar- cturatangeospertineat. 
tiene. 

5 Quecettetongueutfetrw- 5 Quod hsrc longhodo per 

veperaproxim*ttou,&qu'eBe aproximationem rcperitor , 

eft d la partie de tafymptcte , eftque ad partcm aiymptoti 

eomprife entre les ordonnies de intereeptam ordioatis dupf* 

la raifon donble, come 4 34 2 944 proponionis , ut 43429448 1 

81903251804 d 30103999566 903251804 ad 301039995663 

3981195;«» bien pres , comme 981195, f e u proxime , 01 1 3 

13 <*9- ad 9. 

6* 
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6 Que tHIy a trois ordomths, 6 Quod fi fuerint tres or- 

eomme dans cette figwe font dinatc , vclut in hac flgura fe 

AD , HG ,BF ,& quedst habcntAD, HG, BF,&cx 

point de iacourbe, apartettant puncto curvas ad rainimam 




a la moldre, on mene une paral- 
leie d Vajymptote , qui coupe ies 
deux autres ordonuees enk,& 
K, & une tangcntell Q^,qui 
, les coupe enN,& Qj les efpa ■ 
ces trtlignes <B K , H B R 
font entre eux , comme les par- 
ties des ordonnhs entre la cour- 
be, & la tangente ,fcavoir eom- 
me tsiQ_, HN. 

7 Qt}« ? ejpace infini entre 
uneordonnhe, la LogiJiique t & 
fon Afymptote ducojie, queees 
deux dernieres vout en s'appro- 
cbant , ejl double du triangie , 
quefontfordonnee, ta tangen- 
te menee du mefme.point que 



pcrtinentc ducatur afympto- 
to parallcia , fecans duas alias 
ordinatas in R , & K , ac tan- 
gens fi Qeafdem fecans in N, 
& Qi fpaua tnlinearia ABK, 
H B R funt intcr fe , ut partes 
ordtnatarunv intcr curvam , & 
tangentem, fcilicet tic A CL , 
H N. 

7 Qu6d fpatium infinitum 
interordinatam.Logiilicam, 
& afymptoton , qua parte h* 
ad invicem accedunt, dupluni 
efttrianguli comprchenli or- 
dinata , "tangente ad idem or- 
dinatar pundum , ac fubtan- 

gen- 
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tordonff?e , & iafotttangentt . gente. Sic in eadcm figura 

Ainfi, dans la mefme figurt , fpatium infinitum poft ordi- 

iefpace infwi.deputs iordontiee natam BF duplum cft trian- 

BP, eft double du triangle *B guliBFO. 
FO. 

8 Quc i efpace ,compris en- 8 Qubd fpattum duabos 
tre deux ordonnles , eftigatau ordinatts interje&um «qualc 
reftangle de la fouiangente , & eft rc&angulo fubtangcntis iii 
dela difference des mejmes or- difTereatiam earomdem ordi- 
donnfos. Ainfi , dans ta mejme natarom; fic ineadem figura 
ftgurefefpace ADFBeft egad fpatium A D F B aequatur rc- 
au reSangte de la foutangente ctanguio fubtangcntis F O in 
FO, &deKA. K A. 

9 Quelefolide quefaitief o Qubd folidura produclfi 
paceinfini depuisune ordomiee, ab infinito fpatio pbft aliquam 
en toumant autour de iafjm- ordinatarum in converfione 
ptote , eft fefquiattere du Cone , circa afymptoton , c i t fc k\ u j - 
dont ta bautenr eft tgate a ta atterumConi , cujus altitudo 
foutangente, & te demidiame- irquetur fubtangcnti , bafis 
tre detabafe egal i ta mefme vcro femidiamcter ordinat* 
ordotmh. Ainfi te fotide que parfucrit. lta folidura gcni- 
faitCefpaceinfmi BFOC, en tu abinfinitofpatio BFOC 
tournant autour de FO, eftfef- ii\con vcrfione circa F O fci - 
quiattere duCone que fattletri- quialtcrum eft Coni geniti cx 
angle B FO.entournant autour triangulo B F O circa camde 
delemefmeFO. FO revoluto. 

10 Que te Jblide produit par io Quod foiiduproducluai 
iemejmtejpaceinfmi,en tour- ab eodcm infinito fpatio in 
nantautour deiordonnh B F, converfione circa ordinatam 
depuis taquette H commence ,efl B F , poft quam cx porr igi t ur , 
fextuple du Cone,que fait ie tri- fextuplum eft Coni geniti cx 
augte B FO , par faconverjion triangulo B F O in convcrfio- 
fur *B F. *De laaueUe mejure ne circa B F. Ex qua quidem 
desfotides it ienfiit . folidorum menfura confcqui- 

tur. 

ti Quetecentre degravite u Quod ccntrum gravi* 

delefpace infini, depuis wte or> tatis infiniti fpatii poft unam 

C . or* 
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dounie t .efidiftaut de cetlepr- 
donnh,de ia iongueur de la fou- 
tangente. 

1 2 Que ce mefme teutre de 
gravite eft diftant de tafympto- 
te, du quari de /'ordouuge. 

»3 favoti aujji trouvt, que 
le centrede^rgvtti dupremier 
des ditsfiitaes infinis, eft di- 
ftantdefabafe,dtlamoittede 
iajoutangente. 

\\ Etqye lecentre de gra- 
vite de Cautrefdide eft diftant 
defa baft infinie, duue buitie*- 
vtedejbnaxe. 

i$ On Jcait aj?ez,q*e cette 
ligue Logtftique fert a la Qna- 
drature de fllyperbole , depuis 



Grandi 

ordinatarum , diftar aib hac 
or dinata longitudine i ubcau- 

i* Qup<J idero gwuttis 

cenicum diftat ab alymptoto 
pcr quad ra ntcra ord inat.c • 

13 J&eperimnsetiam ? Q.uo4 
centrum gravitatis prmn cx 
diclisfolidis inflnitis difiat j 
lua ba(i oer femiffcm fubtau> 
gcntis. 

14 Ec quud ccntrum gravi- 
tatis alterius folidi diftac ab 
cjus infinita bali pcr oclantem 

fui ax is . 

15 Nptmn jam cft, hanc 
Logiftjcam lineam Tctrago- 
mimo Hyperbol* tjefervirc 
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/*/ demonftrations du P.Grego- poft dcmonltratrones P. Gre- 
jr* Vincent , touchant gorii a S. Vmccntio circa Hy- 

tes ejptces Hyperbo/iqufs co&- perbolica fpatia duabus ad aU 

te- 



*<• 
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pris tutrt deux ordamtees fitr teram alymptoton ordii a is 

unedesafymptotes . Etqtte s y ii incefjecla; quodq; fiduofue- 

y a dtu* tels efpaces, dont les rint hujufmodi fpatia , in qai- 

ordonnees de Punfoient comme bus ordinat» unius fiot , ut 

AD a H G dans la dernierc A D ad H G in poltrema fi- 

ftgure , & les ordomiesdetaH~ eura , & ordinatac alterius , uc 

tre comme BFaCE; ces e/pa- B F ad C E , ruec fpatta erunc 

cesferottt emre eux comme les inter fe , ut line* D G, & F E. 

tigtmDG d FE. <JMais on Nondumautem, quod fciam, 

tfa point remarque , qnejefca- innotuit, hacc iplafpatia hy- 

cbe, que ccs mejmes ejpaces Hy- perbolica efle ad parallelogra- 

perbol/qnes Jbttt au Parallelo- mum hyperboI<e (lic voco pa- 

gramme dei Hyptrbole (jap- rallelogrammum, cujuslatcra 

pelle aiu/t ie parai/elogramme fint dua? ad utramque afym- 

dout lescoflez font les aettx or- ptoron ordinats cx eode pun- 

dowteesjurt s afympiotes.tire- t\o Sc&ionis dufrae ) ut una- 

es d'un mefme poiut de la Se- quseq; lincarum D G , F E eft 

fiiou) comme cbacune des /igues ad fubtangentem F O . Adeo 

D G , FE , d la fotttangente ur, !i p3ra!Ielogrammum hy- 

10. D*Jbrteque t fl/et>ara/. pcrbol* fuponaturpartium o, 

ieiogramme de l Hyperbole ejl 43+1944819, quodlibec hy- 

Jupposedeo,M+io±tfiQpar- pcrboJicum fpatium duabus 

ttcs, cbaque efpace Hyperboli- ad alteram afymptoton ordi- 

que , comprisentre dettxordon- natis intcrjecVum crit ad hoc 

ntes d une des ajymptotes , fera parallclogrammum , ut Loga- 

dceparailebgramme,comme\e nthmus proportionis carura- 

Logaritbme dela proportion des dcm ordinatarnm , vidclicct 

mefmesordomtees , c 1 eft d dire ut differentia LcgarithinorG 

comme la difference des Loga- rcfpondentium numcris cx- 

ritbmes,des nombres qni expri. primentibus proportione or- 

ment la proportion desorduwie> dinatarum , ad numcrim o, 

es ,aunombre 0,43429+48. 9; 434:9+4819; acccptis Lo^a- 

enprenant des Logaritbmes de nthmis decem notarum ukra 

1 o cbaratieres cntre /4 cbara- caractcrili icam . 
tteriftique • 

Et d icy il e/i atse dc verifier A tquc h inc fac ile elt veri- 

ia Quadratttre de l Hyperbole tatcm ollCdcre Tctragonifmi 

C z Hy. 
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quefaydotmies dans k Trait) Hyperbol ici abs me propofit* 

de PEvolution des Lignes Cour- sn t rac>a t u de E vol ut ioneCur - 

bes , qui eft dans mon Horoio- v ar u m , quem Horologio Qfctf- 

gium Ofcillatorium .. /aScrio mfertum in venics « 

Haclenus Viri Chrimmi arquc, ac Do&iflimi Theoremat» 
perinde nova , atque admirabiha : nun e adeadem d« monfl ran- 
da acccdamus. 



C A P U T lll 

Primo Theoremate propofito, oflettditur aggregata quot* 
libet geometrice proportionalium aminimo ejfe inter 
fe % ut differentiatermworum maxjmi , & minimi^ 
Incommenfurabiles magnitttdines per ablatione qvan* 
titatis minoris qualibet datareddi commenfurabifes* 
Hinc primi Tbeor.ematis Hugenianidemonfirath mo' 
re Arcbimedeo . Spatia. Logiflicai aqul alta fttnt hh 
ter fe y ut-homologa ordinata , fpatia quoque infini- 
te longa funty utbafes. Ouodvis fpatium adfubfe* 
quens infinitum efl } ut differentia fuarum ordinata* 
rum adminorem. Hincfecunda ejufdemprimiTbco* 
rematis demonfiratio . 

* • 

i k PrimoigiturTheorcmatcClariflimiHugeniiaufpican^ 
i \ tcs rem ipfampropiusattingamus. Ulud, ut vidimus, 
cft: Quhdfpatia.cowprebenfainterdiias ad afymptoton ordiua» 

tafftmtiuter fc , ul caramdcm. ordinajarum. differemU . Sic.in 
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prtfentifyurr,, ubp AVD Ugtfc*W* VOipfaafymptoto, 
&ordtnat*AB t VC\ 'DQ^, quarum du* pojtrmtcontinua- 
U communt cumAK tpfafymftm fawwk nE, K, Jpatia. 

I 




AVCV, ABQD funt interfe , ut recT* EV, ^D\ Qaod 
ut dcmonftrcmus duo omnino funt ptemittenda primse dc- 
monftrationi , alterum circa aggregata terminorum propor- 
tionatium , alterum de lineis incommenfurabilibus , quam- 
quamenimprimum ex Torricellii flcxilineis, cjufvc Icmm.28. 
dc dimenfione parabolx facilc deduci poteft , fecundum ver6 
exprefse aCavalerio exercir. 6. prop. 24-. demonltratum fue- 
f it , malui tamen demonftrationcs meas per extcnfum afferre, 
ne Leclor, libris illis forte ad manum non occurrentibus, 
in horum Theorematum demonftratione hxdtare poflk , fed 
fohs Euclideis, Conicifve ad fummumelcmcntisinftructus, 
ablquc alio fubfidio , omnia inoftenfo pede percurrat ; 
quod & alias infra obfcrvabimus , ferrtel hic roonuiffe fu£- 
nciat . 

2 Dico igitur primo, qubd , Ci fuerit duplcx feries quot- 
cumque terminorum in eadero rationc geomctrice propor- 
tionalium , crit omnium aggregatom , minimo excepto , in 
prima ferie , ad aggregatum omnium , pariter minimo ex- 
cepto, in ierie fecuncb , uc djffferemia maxinu a mininro 

|ri- 

i . • .-....• 
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nriraae a<J diffewntiara maximi a minimo feCcmkc fertet : 
Sint emmmagnitudincs ejutoodi raprima ferie A,B,C,D,E, 
qaarum raaxuna A, minima E , Uttiufque diifereiK» £ G , . 




dilYcrcntixautem ilngularum perordincrat proximc minori 
finc a, b, c, d, utiquefimul fumpta: ?quales ipliFG extrc- 
marum . Sint pariter fccundx fcrici magnitudines M.N.P.Q^, 
quarum maximaM , minimaQ^, utriuique diiFerentia R Q 
iimiiiter aequalis oronibus iiroul partialibus diftcrentiis dua- 
rum quarumlibct fibi (uccedentium,quas notant litterac m,n,pi 
(intque in cadcm ratione conunue proportionaJcs t um qu« in 
prima ferie, tum qux in fccunda rcperiuntur . Dico ABCD 
iimul ad M N P (imul fumptas dfe, ut F G ad R O, cum enim 
fint A, B,,C t D,E,continue proportionalcs , crunc in eadcm 
ratione proportionalcs earumdem dirfcrentiz a, h, c, d ; atque 
ut una A ad unam a , ita omncs A B C D iimul ad totidem 
abcd iimulfumptas, ideft adipfam FG iis omnibus xqua- 
lem : eadcm ratione ortendetur, ut una M ad unam m, ita om- 
ncs MNPadomnes mnp, (ivcad RO ipiisequalcm ; e(l 
autem ut A ad a, ita M ad m, quoniam fupponitur elfe A ad B» 
utMadNiigiturutABCDadFG, itaMNPad RO, & 
altcrnando ut fumma terminorum prim* feriei exceptoulti- 
moadfuinmamterminorum pofterioris ultiraoparjtcr excc- 

pto, 
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nemm fhign,. (kp.lll 

dtferentiam prirjo afc ufcmo i» frrk fccooda. Q. c d. $ 

3 Dico fecundo duarum incommenfurabilium magnitudi- 
num majorem poffe minori commenfurabilem reddi, ablata 
magnitudioe minori qualibct data . Sunto enim in fig.i. hujus 
diagrammatis duxcjufmodi quantitatcs inrommeniurabiles, 
A B major , & C minor , quxljbct autem magnitudo propo- 
fira AE quantumviaparva ; dicopofleex majori AB auferri 
quantitatem, puta AD, minorem affignata A E, itaut refi- 
duum O B fit jam ipli C commenfurabile j nam bifariara 




' &:i]cf ro cntb stio^ 

_}r: ^haimfhiA mofi 
fii ' i. Jft - . -kdO) <{£>& A 
onibv ;-»ni r&4n "1- irm »ybv f>8 .OBatfuhjj ■'- 
i I ■ .• • • 

divifa C, acfurfus fcbdivifa qualibet cjus medietare , patet 
foreut jamdeveniamus adaliquam ejus partem F r 
dau magni t udine A £ : multiplicet ur it aque F . qooi 
proxiro* major ipfa BE, & aggregatum ex Ftotiesaccopta 
iit B D . patet B D minorem forc ip(a B A , quia B O ad fum- 
roum fuperabit £B quantitate F, juxcaconltruftioncm , mi- 
neriquamiit AE, autplerumque oec integra quantitatt F» 
fed ejusaliqua portione multo magis minori ipfa A E j itaque 
B 0 minor eft , quara B A , defeclu A D mioori quam fit pro* 
poiica magnitudo A£j fed fceadem BD ipfi C commenfo. 

ra- 
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rabiliseit, habens cumipfamenfuram communem F, ex qua 
pluncs rcpcuu confu rgit igittir cx raajori A B duaru in com- 
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meTurabilium raagnitudinum fatf a eft abfatio partis A D mi 
norisdataquantitatj AE , rcfidua DB jam commenfurabili 
lpfi C remanente. Q e- f. i 

4 Jam libero pede Hugcniani Thcorernatis demonftratio- 
ncm Archi mcdeo more fic inftituo figfeq. SpatiorO A B C V 
A B QD ( quse demonirranda funt in viccm etfe, utV E, DK) 
altitadines B C , B Q^vel commenfurabilcs funt , vel incom' 
menfurabiles. Sint primum commenfurabiies, menfura B x 
ntrique communitcr inferviente, diitributoque a\e BC, & 
rcfiduo C QJn particoias ip(i B x aequalcs, ac dutfis ordinatis, 
nant paraJIciograma a»que alta B z , x z,3cc. ufquc ad C m cir- 
cumfcripta fpatio BGVA, quorumoltimum Cm illi peni- 
tus excnnfecum remanet, continueturque eadem paraHelo- 
gcaramorum «qu^altorum ferics per reiiquum fpatium CV 
DQ^, cui paritercircumfcripumit Im, nm, &c. ufque ad 
QJ3 , quod toti fpatio extrinfecum paritcr crit : At fi menfu- 
ra Bx^noniatisadpropofitum exiguafuerit, poterit illa, & 
fcqucntesportiones ipfi ajquales , bifariam dividi , ac rurfus 

bi- 
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I, muluolicacisparaiieiograminis harcfpacia circum- 

fcnbentibus , quou tqnc excedant cadem fpatia mmori excelfa 
quoiibet dato , liquidem iiie exceflfus minor femper erit primo 
parailelogrammo B z , quod ( diminuca ejus lacicudinej minus 
clfe poccit qua vis propoiica quantica [ ej erunt autem h*c paral- 
lelogramma aeque alca , uc balcs , nempe uc ordinatc in Logirti- 
ca paribus intervaliis diflit* , adcdq; erunt , ex pnmaria Logi- 
ftice affcctionc cap. i . nam. 2. rclata , in concinua proportione, 
unde ex primo aisumpto noftro num. 1. hlc probato , aggrega- 
cum omniumparaiieiogrammorum circumlcnptorum fpacio 




ABCV, prsterminimum totifpatioextrinfecnm Cm , ad 
aggregat um omnium circumfcriptorom fpatio ADQ^B.ex- 
clufo pariter minimo Q^O , erit ut dirTerentia BzaCm, 
fcilicet ut m V E , ad ditTerenciara ejufdem Bz a Q^O, idcft 
ad O D K , acque adeb ut V E ad D K . Quoniam igitur 
feriesparallelograraraorumejufmodi fpatia circumfcribenciu 
femper, quantacumque fueric ipforum multitudo, & quancum- 
cumque accedant ad ipfamet fpatia , in veniuntur eflc in racio- 
ne conftanti V E ad D K , pacet utique Viris Archiraedeis & 
ipiamec LogifHca fpatiaiis parallelogrammorum feriebus in- 
fcripta, nempc A VCB , & ADQB m eadern eflc racione 
VEadDK. D 5 
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5 Sint jamaltitudinesBC, B QJncommenfurabile»; pci 
terit, ex fecundo allumpto noftro num. 3. hlc demonflrato , 
funii BN deficicns a B Q^quantitatc NQ^minori qualibec 
data , commenfurabihs veroexiftensipfi BC; quomodo.or- 
dina»NMR,habebitfpatium A VCB ad A M N B eam- 
dcm rationem , quam V £ ad M R , arguraento proxime alla- 
to id concludente . Si igitur major efle dicatur racio A V C B 
ad ADQJB, quam ratiolmearum VB, &DK, potertt ipfa 
M R tam proxima elTe ip(i D K , & tam parum ab ipfa defice- 
re, utratiodidorum fpatiorum /itadhuc major , quam ratio 
linca: VE ad MR, hoceft quam racio fpatu primi AVCB 




ad A M N B, atque adeb foret A DQJB minos quam AMNB, 
quod eft abfurdum ; (i ver6 minor efle dicatur ratio di&orum 
ipatiorum , quam linearum illis, ut fupra , refpondentium, 
poterit nihilominus linea N M tamproxima efle ipfiQD, & 
fpatium AMNB tam parum deficere ab ipfo ADQB, ut 
ratio AVCBad A M N B, hoc eft ratio V £ ad MRadhuc 
xninortk, quamratio VE ad DK , atque adeb MR major 
foret ipfa D K , quod pariter eft abfurdu m 1 Mqudlis igttur eft 
ratio AVCB ad A DQB rationi V £ ad DK . Q e. d. 
• 6. Aliam adhuc expeditionem fortafte ejufdem Theore- 
matis demonftrationem fubjungemus , his aliis prcrmifiis , 
qua* demonftrafle in feqnentibus non pigebit : & primb no- 
taxe jnvat duo quzlibct fpatia Logillica. xque aita,juxtaio- 
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divifibiJium mcthodum , oltendi cflc ad invicem , uc func 
HomoJog* utriulque ordinatse ; nimirum pari cxiftente al. 
titudinc B C, C Q , spatium B A V C ad C V QD cric, ut B A 

'iCn, 




& ordinatis x S, nr, critexnatura curva? . ot B A ad xS, ita 
C V ad nr, & alternando, utBA adC V, ita xSad nrj & 
hoc femper ; ergo ut una ad unam , ita omnes ad omncs, nem- 
pc ut B A ad CV, ita fpatium BAVC ad CVDQ; quod 
erat,&c. Neque refcrt Ilnc, nc L*c fu-u ia conjuncla, libique im- 
mediate fuccedentia , an prorsus disj u ncla , vel ex parte com- 
municantu , cadem quippe ratio, uc conftac , pcrindc obti- 
pet 




ex parcc Rutraqueinterminata.&iniinite Jonga, funcadinvil 
ccm, ut B A,& C V . Id fane* conftac , tum quia Jnfinita B QR, 
& inrinita CQR funt arqualcs , quum dirferantfinitaJongicu- 
dme B C nullam rationem habente ad ipfarum utramiibcc , 
quarcexc^snumeropr*cedenrefpatia iis adjaccntia Junt,' 
qt ordinata; A B, C V,- tum ctiaro exactius fic . 

D a Di. 



*. 
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Ditrifo intrrmioato fpauo D A fi Q^R in tnfinira fparia 
arque alta BV.CH.GD, &c. fimilirer & fpat io D V C QEL 
in inrimta c j ufdem ahitudinis fpatia C V H G, G H D CL &c. 
ciumiiUQbjque, ex iupradempnliuti«in/r^^«i/^^ ( 




fpatia illa arqoe* alta, m fuar or iinat*. adeoqjfn geomett ica pro- 
ffrtlRone^omncs igicur termint B V, C H , &c ad omnes C H , 
G D , &c. in inrinitum conunuatos erunr ,tit primus rerminus 
B V ad primum C H , cx 1 2. v. elem. aut ex s-y. lemmate Tor* 
ricdlii de dimcnrione parabolx alias citaco i adcoquc crunt, ut 
B A ad C V. Quode.d. 

8 Kinc ultro profluit terrium CI- Aurhoris Theorema,qu6d 
fpat ium duabus ordinatis incerjeelum eit ad mrwirum fpauu , 
quodpoftminoremillarGexporrigicur, utdtrleren lautriufqi 
ordinatar ad minorem ipfarum ; quia enim DABQR ad 
D V C QR eft , ut B A a<i C V , igitur djvidendo A VCB 
adfublccjuensinterminatumfpjtium poft CV cit.ut EV ad 
VC, & limilker ADQB ad interminatum fpatium poft Qp 
eft, ut KDad DQ. 

9 Alia igiturprimi hujus Theoremaris demonitratio fic in- 
flitucndacritifp«ium ABCV adinterminatum VDRQC 

cfi 
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cft, ex num. prxcedemi .otEVadVC; & VDRQC ad 
interminatun» DRQ^ex num 7.clt, ur VC ad QDj dcm- 
que D R Qjid D V C Q^ex num. prtced. & convertendo cft, 
utQPadUK;igiturex*quo AVtB ad CVDQ^eft , ut 
VEadDK. Q*- 
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C A P U T rv. 

Adfecundum HugemiTbenrema demon/lrandum, qtta/tt 
Logiflica parameter oflen litur , & quomodfr aqua/is 
fit (ubtangenti . Pofi demonslrationem feewtdi Tbeo- 
rcmatis ad quartum proceditur , quo dtmonslrato, de» 
terminatoque recJangu/o tquali fpatio Logiftic* infi» 
niib /ongo, exponitur Aucloris circumfp'fla /oquutio 
derationeinfmiti fpatii ad finitum , ae famt/iaribus 
exemplis fuadetur infinite /onga fpatia determinattf 
quamitati aqua/ia effe poffe . Spatia per vari<e ra- 
ttonis ordinatas in Logiftica abfciffa quam proportio* 
nemhabeant; regu/a ad dignofcendum quando /patia 
infinite longa , aut infiniti termini fimtam aggregwt 
quamitatcm , quando vcro infinitam • 
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i lM fecoadaTBeoreraatc; ffltWH$f0fM fpfcp> h*tm& 
1 A O wvm tangente adpuwtlum A , qtut ficet ipjas CE, 




DK in T,& <?/ fpatia ^AVE, ADK funt interfe, atre&* 
vt, DG. Qupd paricer ut dcmonftrccur dcccrminanda pnus 
eftLogiftics, ut lpfc appcllare folco , Parameter\ hecautcm 
ejufmodi eft . 

x Exponacur linea S , quae cum quavis ordinata incer Logi- 
fticam , & axi parallelam , veluci cum V. E , concineat reclan- 
gulum cquale fpario A V C B , adjacentt eidem curva* ad par < 
tesaxis; mam feft umeil, quodeademconftanslineaS conci- 
nebit cum quavisalia fimili ordinaca D K redangulum equale 
fpacio correfpondenci ADQJ3 ; cum enim cx primo 1 neo- 
remacc fpatia VABC, D A B QJint, ut reclae V E, D K, fco, 
ob communemalcicudinem S,utre£tanguIumexS inVEad 
aJiud cx S i n D K , ubi fpatium V A B C luppolkum fuerit 
«quale reclangulo S in V E , fpatiura pariter D A BQjrquale 
crit reclangulo ex eadem S in D K ; itaque non incommode Ji- 
nca S, Logirtioe Parameter deinceps appcllari poteric, e5 
qu6d llclinea , juxta quam ipfat V E, D K poflunt fpatia Lo- 
gifticse adjacentia A V C B , A D QB . 
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3 Oftendemusautemhanc Paramctruro Logifticat lubcan. 
genti , ideft axis portioni intet ordinatam B A , & tangentem 
A O interccpur, feraper «qualem efle, itau t, pofita B O aenua- 
li ipii S, juncta O A ctrrvam tangat in A . Surapto enim inO A 
quovis punclo I fupta . vel infra A , ordinataqueC I V, occur- 
rente axi in C , curv* i n V , axi parallelc A K in E : erit , ob 
fimilitudinem tnangulorum OBA, l AE, ipfa OB ad B A, 
ut A E ad E 1 ; rectangulum igitur O B in E 1 arquale eric 
rcclangul w B A E ; fed fpatium B A V C eft , ex numero pra- 
denti , «quale rectangulo Paramctri, idcft ipfius OB in VE; 
ergo reclanguluni B A E ad fpatiura B A V C eft, ut recla 1 E 
ad E V ; punclo autera i fupra A exiftente manifeftura cft 
reftangulum B A c minus cfle fottio B Auc , ergotunc ic 
minorefr, quam cu; oboppofttamrationera, acceptopun- 
clo 1 infra ipfura A , erit rectangulura B A E raajus fpatio 
B AVC, unde&refta IE raajoripkEV;qjareinucroque 
cafu punclum 1 cft extra curvam , & ipfa O A cft tangcns . 
Quod erat demonftrandura . 

4 Hocpofito, demonftratio fccundi Theorcmatis Huge- 
niani fic inftituenda erit ; cura, ob firailicudinemtrianguloru; 
OAB, G AK. fitOBadBA, utAK adGK.eritrectan- 
gu I u m exOB mGK sequale reaanguio BAKQ^ fcd O B 
in D K jaratrquaturfpatto ADQB , ex fupradictis ; igitur 
reliquurareftanguluraex OB in DG arquatur reliduo fpatio 
D A K . Simihter oftendetur, rectanguiurn ejufdera OB in- 
VI arqoari fpatio AE V; igitur ut prsdifta re£tangu)a, five 
ut eorura bafes D G , V I , ita fpatia ipfa DAK, V A E , quod 
eracdemonftrandum. 

5 De tertio Hugenii Theoremate , oood eft ; Spatium dua- 
bus ordinatis interjcftttm ej/e adfpatium infinitum , quod poft mi- 
mrtm earumdem ordinatarum exporrigitur inter Logiftkam , & 
ejus KAfynsptoton , ut differentia earumdem ordittatarum efi ad 
minorem ; nempe in pracedenti figura fpatium QJD ejie ad 
fpatium infinitum , quod poft minorem earumdem ordinatarum 
exporrigitur inter Logifiicam , & ejus ^Afymptoton , ut differen* 
tiaearumdemordinatarum eft ad minorem , ideft in pracedenti 
figuraJpatitimAs3^DeJeadfpatiumin^tum,qt*odpoft jgp 
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inter curvam , & afymptoton mterjtcitur , ut K D ad 7) de 
hoc, inquam, rhcoreraacenoQeit qubd (imusfolliciu, quura 
cjus vericas jam innocueric ex dichs capprtced. num8. ut nibii 
jam addendum i uperfit , niu* hocquaJi corollarium. lcilicet. 

6 Qudd fpacium in h nitum poit quamvis Logilticc ocdina- 
tam QD curva», & afympcoto interjcctum, arquaie lii reftan- 
gulo iubtangcnus, teuparametri B O in caindcm ordinacara; 




nam , ut D K ad D Q, ica reclaugulum ex B O in D K ad re- 
clangulumex BO inDQ^& ita eciam fpatiuni ADQB ad 
ad infinicum fpatium poft QD exporrectum; quarequurare- 
clangulum ex BOmDK fit, ex diftis, arquale fpacio A D QB, 
cciam B O m D Q^enc aequale fpacio inlinico poit QD expor- 
cetfo . 

7 Q^* verb circumfpe&e ingeric Nobiliflimus Au&orillis 
verbis: Citm porrhdicimus infinitum fpatium ad quoddam fini- 
tumincertarationeefie, bocmuminteliigendum vo/umus , tam 
proximt illud accedere ad datumfpatium ,quodfinito illifpatio im 
dtAaproportionerefpondeat, ut dijfereutia minor evadere po/fie 
qualibet magnitudine data . Non ica accipienda (unc, nec eb 
JpccUat ceruifimi, ut fcrupuluro movere videatur Gi. A urhor, 

num 
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num exafta ift i raanda fic proporcio , quam inter utrumq; fpa- 
ti um aifignac; ex quo enim Torricellius inHnicum folidum hy- 
pc rbolicum in cylindrum sequalcm dcterminata: baiis , & aki- 
cudinis commucare Geomecras docuic, necnon infinicorum 
proporcionalium cerminorum ferics in unam lummam colli- 
gerc , jam excra dubium cftmagnicudinemuaa, vel alccra di- 
meniione infinicam (puta mulcicudine, JiceC nonmole, lidc 

2uancicace difcreca fermo fic, longitudine,Jicet non Jatitudine, 
de fpaciis fuperficialibus loquamur, auc longitudine, licet 
non crailitic , vel craflicie quidem , fed nonlongitudine , Jo- 
quendo de folidis) ita reijquis dimcniionibus ad abfolutam 
ejus rnagnicudinem inccgrandam concurrencibus iimicari pof- 
fe , uc quanticatcm prorsus iinitam adsquec . 

8 Nequc inhoc reiiclum eiTe puco Geometris ambigendi 
Jocum , uc uc id Tyronibus prope incredibile videatur , qui ad- 
mirationi, auc pocius prsjudicata», qua ccnencur,opinioni pau- 
latim dcponendar aiTuefcenc , ii has fraclionum fcries I. , i. , 1 

i , l , &c. in eadg racionc dupla decrefcences , auc 1 , 1 , JL , 1 

cetcrafque decrefcentcs in racione cripla , aliafve cujufvis ra- 
tionts progreiliones in loMnitum minoribus , & rainoribus ter- 
miniscoaiefccnces in unam redigere fummam attentaverint; 
cumquc experti fuerinc, non poiic toc fumi in prima fcric, qua: 
umquam ad unicacem pertingant , e5 quod, in additionc cujuf- 
Jibet termini ad prsecedentes, non addicur quod ipiis deiicit ad 
unitateminregrandam, fed femiifis dumcaxac calis defeclus, 
puca ad JL addendo i additur femiifis ejus,quod primo termino 

deficiebac ad unicaccm , & alter femiflisrelinquicur, addendo 
auccm duobus pracedentibus 2 non addicur quod in prima ad- 

dicionc rcJi£tum fuerac , nempc quadrans unicacis, fed ejus 

3uadrancis femiiCs , ideft oclans , alcero octantc reliclo , qu i 
cie Jus rurius non fupplecurpcr fcquecemaddicionem , quip- 
pe non addicur octans reliclus , fcd ej us femiilis, nempe 2 , a c- 

que ita ponb ; nec poflTetot fumi in ferie fecunda, qus umqua 
unitatis femiflem reftituant, quia cum primus terminus 2 de- 

£ fi- 
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iiciat per feraifTem fui , ideft per i , a feniiflc unitatis , noa te- 
farcitquis illum dcfeclum addendo L, quippe qai deficiat ab l 



femiflem , atque ita parro femper procedendo . ita ut nihiio- 
niinus ad hos limites , nempe ad unitatem in ferie prima, & ad 
femiflcm unitatis in feric fecunda , femper propius accedatur 
fumptis pluri bus , 8c piuribus terminis ejufdem feriei , defcctu 
fcmper decrefccnte infra quamlibet aflignataro quantitatem 
( veluti in figuris plurium , & plurium laterum circuio , au t pa- 
rabois , alcerive curvo fpatio infcriptis veterum more contin- 
git ) donec penitos in feriei fine e vanefcat : cum id , inquam , 
cxperti fucrint , atque attenta meditatione rei hu jus naturam 
eonremplaverint, faceancur necetfe erit, qu6d li prorfus om- 
ocs illiinfinittttrmini (imulaccipercntur, pr«cise forent in 
prima fcrie seqiiales unitaxi , in fccunda ferie unicatisfcmilTi , 
m aliis alteri quantitati fuuilitcr dctcrminanda? . 

9 Vtl autem in quaotitate difcreta , ita in continoa f quae 
fcraperindifcretamdividi, & refolvi poreft ) idem obtinet; 
fpatium quippe infinice longum infpatta dererminatse longi- 
tudinis mulcitudine infinita refolvi potert , qu* potcrunt fem- 
pcrminora, &minora efle, 5 latitudo proportionaliter de- 
crefcere intelligatur , itaut Ula infinita fpatia per ordmem cor- 
relpondeant infinitis terminis alicujus georaetrics progre (lio- 
nis, ucicerte correfpondenc fpatia Logiftica ad a*quaies axis 
portiones abfcifla , utl ex di£l\s praced. cap- num. 6. colligitur ; 
omnia crgo hujufmodi seque aitafpatia per inrirutara Logifti- 
c«e iongitudinem diftributa , quum fint quzdam feries georae- 
trica proportionaiiter decrefcentium terminorum in ratione» 



dcterminat* magnitudini aequaliaefle, prout in fracVonibus 
contingit, nilprorsusrcpugnat, irao veIcxhocip/b,quodin 
fraclionibus oftendimus , cvidentilfime itadebere contingere 
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gis> de quibus paflim Geomccne , & nos infra nonnulia dicluri 
iumus , abfque fcrupulo pronunciandum , qubd fcilicec deccr- 
minacc magnicudim sequalia finc , dummodb tocaprorfus ac- 
cipi intelligantur , nulJa ipforum porcione relicla ; quod quia 
conccptudifficillimumclt, quum inlinici natura refpuat , nc 
dum uttotum integredefignari qucac, fed eciam UC imagma- 
tionecomprehendi vaicat , naut ,po(rquamlibctparcem, non 
aliam, & aliam ejus extcnfionem cogitemus, quippe cujus ulti- 
mum limicem non cpncipimus ; ideo prudens Audtor caute 
addidic : Spacia illa , non cam abfolute infinica , quam j u xta il- 
lain dimenfionem incerminaca , ad datam cum fpatio flnico 
proporcionem tam prope acccdcrc, ut diftare poffinc defectu 
mmori quojibct dato , quamdiu fcilicec illud fpacium indetcr- 
minate fumitur , ut Jongius , ac longius protenfuni, nec totuin 
femcl integre accipi inteiligitur, auc faitem accipi fingitur . 

10 Mirum autem ncmini videacur , quod idem Ipacium Lo- 
giflicse infinice* iongum in fpacia cujuslibec progrefiionis, ncm- 
percrminorumin rationedupla, tripla, quadrupla, fcfquial- 
tera&c. decrefcentiumininnnitumdiftrfbuipoifa,pro varia 
portionum axis altitudine , quum tamcn progrciTiones diver- 
farum rationum non ejufdem iint vaioris, fed progreiTio dupia 
sequalis unicaci , tripla femifli unitatis , quadrupla trienti , &c. 
non enim eadem eft quantitas , qus iocum unitatis obtinet di- 
vifo Logifticse fpatio in tcrminos rationis dupla? , ac quse eam- 
dem unitatem reprsfentat, curadividitur incerminos rationis 
tripi.T, aut quadruplae ; iiquidem in primo cafu unitas clldu- 
pium primi (patii , in fecundo triplum fpatii primi , in tercio 
quadruplum.&c quaefuncquancitatesIongediverfnTimsei in- 
terca hinc habctur,camdcm magnitudincm ctTe dupiam fpatii , 
cujusordinataefintinracionedupia, dimidiamtripli, hoc eft 
(efquiaiteram,fpatii,cujus ordinatae (Int in ratione cripia, trien- 
tem quadrupli, hoc eft fefquitertiam fpacii, cujusordinacs Gnc 
in racione quadrupla , acque ica deinccps, eadem exiftence ora- 
nium horum fpatiorum majori ordinata , iingulis pro commu- 
ni racionisaacecedente infcrviente; adeoquc fi tocum Logifti- 
cs infinitum (patium ponatur efTe partium 1 2. fpatium primQ, 
cujusordinatxiintinrationedupla, erit partium 6, &cujus 
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ordinatcinrationetripla,partium8, &cujas inratione qua- 
drupla, partium o,acumiliterdealiarumrationum fpacijs ra- 
tiocinari licebic , id quod tamen ex primo etiain Auctoris 
Thcoremate facile deduci poteft . 

i! Nefcioauiem, an obiter, dum ferrumcandet.expone- 
regcneralem regulam juvet , quadignofci pofsir, quando fpa- 
tia lnfinite longa , vcl tcrmini multicudine mftnici , etiam cuni 
decrefcunt, quantitatem abfoluceinfinicamadsquenc, & qua- 
do prorfus finitam, ac terminatam . Eam certe ante plures an- 
nos, quum Theologicis itudiis adolefcences noftros imbuere , 
in quada Appendice ad Traclacum de Viuone Dei , talem pro- 
ferebam . Quoniam , ut innui in notatione Prafationis Vivia- 
neorum Problematum^r^y.duarurn quantitatum ratio com- 
ponitur ex rationibus hngularum dimenfionum illis quantita» 
tibuscompetentium, & invicem comparatarum , expenden- 
dumcft, num ratio cx his compolica iic ratiotinica, necnc. 
Jani, aggregatum pluriumterminorum, quatenus quardamdU 
lcrcta cjuanticasdt, unamcamcn continuam magnitudincm , 
& quantitatem integrans, duas habctdimenliones, quippc ex 
duphci capite quancitas ex hifce terminis aggregata crcfccre , 
& major neri poccft , nimirum ex tcrminorum multitudine , & 
cx propria fingulorum quantitate; qub plures enim termini 
adunancur, ebmajor, cajteris paribus, quancitas confurgit, 
puta quo plures fra£Hones in unam fummam colliguntur , co 
major fummaconficitur; & ftanccaliaspari terminorummuf- 
titudine, qubmajores in fe ipfis linguli fuerinc, eo pariter ma* 
jormagnitudocolligitur; (ictrcs fraftiones dccimaies majo- 
rem fummam conficiunt, quam tres millefimar, auccentcfima?; 
ut ergo vidcamus, numpropoikisquibuslibetinfinitistermi- 
nis, ij quantitatcm infinitamaggregcnc, an tantum finitam, 
obfervandum eft, an crcfcentearithmctice in mrinitum ipforfi 
mulcicudine, dccrcfcat pari ratione, anc majori, vcl minori 
ipforumquantitas; fiineadcmrationcdecrcfcat, utin i.-i ~ 

i l i, &c. ubifccundustcrminuseftfcmiflisprimi , tertius 

triens cjufdem , quarcusejusquadrans, &c. prourmukicudo 
duorum eft dupla unius , triu clt tripla, quatuor quadrupla, &c. 

pro- 
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proculdubioquantitasomnium fimul infimtacrit, quia cum 
tef minorum multitudo lic equipolleat ipforum abbreviatio- 
ni , leu parvitati , ratio quantitatistalium terminoram ad alia 
aflignabilem quantitatem, puta ad unitatem, ucpotg compoit- 
ta ex ratione multitudinis, & parvitatis eorumdem terrainoru 
refpcflu dia« unitatis (alteraracione altoraro clidentc) eric 
ratio infinita , & ipforum terrainorum quantitas arquipollebic 
quanticatiinfinitoruratcrminorum invicem «qualium, qu« 
certiifime infinita eft . At ii rn majort rationc termini decre- 
fcant, ut accidit in ieriebus nuraero 8 adductis, rjua: geomc- 
trice decrefcunt , crefcente terminorum multitudine arirhme- 
tice ( atque in aliis bcne* multis, qua: ctii non geomctrice, om- 
mbus tamcn compenfatis in majori racione decrefcunt , quam 
crefcat ipfarum mukitudo ) tunc prspollente parvicate fingu- 
iorura cerrainorum eorumdem muJtitudinis incrcraenco, pro- 
dibitex utriufquc compoficione finitarario, & aggregabicur 
quantitasproriusfinica; quandoautemin minori ratione de- 
crcfcanc cermini, quam illorum pluraliras augeatur, racio pluf- 
quam infinica exinde confurget, feu a forciori, quam in prirao 
cafu, diccndum erit , omniura aggregatum quantitatis efie fim- 
piiciter, utajunr, lnhnitie, prsepollcnte nmltitudinis incre- 
mento ipforura abbreviationi cerminorura . 

12 Idem appJica fuperficiebus, aut folidis, quorurauna, 
aut altera dimenlio infinica fic , alcera caracn , auc rcJiquis con- 
tinue dirainutis ; prout enira in majori , auc eadem , minori ve 
ratione minuetur altera dimenfio , quam crcfcat ea , qux* in in- 
iinitura extenditur, judicandumericfpaciuraillud precise :I- 
nitura efTe , aut infinitum , vel plufquara (fi dicere liceac ) infi- 
nitum Hinc Cl VVaJIiliusin Arithmctica Infinitoruoptimc 
obfervac, fpacium hyperbola:, & afy mptoto intcrjectum, cujus 
latitudo in eadem ratione minuicur , inqua longitudo afyra- 
ptoticrefcit ( propcer latera paralielogrammorum sequahum 
cjufmodi fpatio infcriptorura necclTano rcciproca ) clfe idcir- 
co infinica: prorsus raagnitudinis , in hypcrbolis autcm ahoril 
graduum, cxunaquidempartefinicumefle, ubi in raajori ra- 
tionc decrefcunt linete ad afymptotonordinaca:, atquc ade& 
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laticudoejufderki fpatii , cx alteraaucem parte , idcft adaliam 
afymptoton, plutquam infinitum exiftimandum , eoquod in 
mmori ratione ordinats decrefcant; id quod in aliis etiam fpa- 
tiis, torafoiidis, tumfoperficiaUbusobfenraripoteft. 



CAPUT V. 

Qyarttim Hugenil Tbeortma,pridm dimonfratnmjtova 
demonflratione per diverfam metbodum fiabilitur ; 
Tracloria proprietas binc dedufta , quodordinaia ad 
aquales curva partes ftnt invicem proportionalts . 
Cuilibet curva tangentem ducere . Vtlocitatts in di* 
vtrfis curva pun&is funt, ut fafla ex ordinatis in fub- 
tangentes alterne fumptas . /;/ Hyperbola (unt>ut qua- 
drata temporum contrartc fumptorum. Determtnatio 
tangentium ad infinitas parabolas . Eade expeditior. 
In aliis curvis quomodo tentanda . Variarum ad id 
confiruftionum demonslratio . Subtaugens curvarum , 
qua admodum Spiralium defcribuntur . Infinita Spi- 
ralium fpecies quas fubtangentts babeaut , & quomodb 
infinitis parabolis refpondeant. Tangens Spiralis Gco- 
mttrict; , & quarumvisfigurarum per alttrius convo- 
iutionem gtnitarum . Tangens Concboidis Nicomedee, 
aiiis infinitis Concboidibus , & Subconcboidibus appli • 
cabili metbodo ofienfa . Eademgeometrica demonfira- 
tiont confirmata . Ttrtia demonfiratio quarti Tbeore- 
matis Hugtniani . Curvaparabolica Logifiicafemper 
ptrptndicularis. 

1 Quar- 
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1 f^vUartumAuaorisTheorcma; Qubdfubtaugem , utBO 
\£ in eadem figura , ejufdem femper efl Itngitudinis , ftd 
quodvis Logifticx punQum tangens pertsneat, alia demonftratio- 
ne non indiget , quum probatum fuerir cap. 4. num. 3 • fubtan- 
gen tcmequalera femper efle Parametro hujus curvae , quae li- 
nea quedam conftans, & definita eft; verum ad plcniorem fci5- 
tiam id aliter, atque aliter demonftrabimus , d i vcr ta mcthodo, 
eaque ad alias longS veritatcs applicabili . 

2 Secunda igitur hujus Theorematis demoftratio (k infl itui 
poterit . Sxntfig. 1. hujus diagrammatis quslibet ad axem Lo- 
giftioe ordinat* AB, VC, tangentesaacadempundla AO, 
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V Q.. Dico Intcrccptas ordinatis, & tangentibus B O , C <L 
( quas fubtangentes appellantur ) squales efle ► Sumatur quan- 
tumvis parva B C , illique aequalis C G , ut ordinatis E D, G F 
portio tangentis A D rerfc com curva A D , & portio tangen- 
tis VF fericumcurva VF coinciderecenferipou*it,obinh- 
niteparvumintervaHum otrivisordinatarum pari imerjeclii : 
erit igitur ex natura curvz , in qua funt punlta D , F , ipfa A B 
ad ED, ut CV ad GF, juxtaprimariainLogifticseafFcftio- 
nemi rurfus cuai punfta D, F lupponantur&intangentibus 

efle, 
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eflc , crit AB quidem ad ED , ut BO ad O E ; C V verb 
adGF,uc C Q_ad QG ; crgo eadem erit ratiu B O ad O E, 
que CQ_ad QG, & per converlionem rationis eadem ra- 
tio B O ad B E , qu* QC ad C G, fu ntq; confcquentia sequa- 
lia; igitur & antecedcntia BO, CQjequalia erunt. Q^e. d. 

Poterat ngorofius argui per dedu&ionem ad abfurdum, fcd 
quorsumita/ ObfervapotiusquidcvenifTec, li naturacurv® 
caforet, utfumptisnoninaxe, fed in ipfa curva sequalibus 
portionibus AD, VF, caedc ordinats proportionales eflenti 




An non enim eodem argamento conrtaret, OA ad A D c(Te, ut 
QV ad VF: unde confequentibus acqualibus exiftentibus, 
ctiam anteccdentia , fcilicec,tangences ipfas AO, VQjubi- 
libetsqualesfuturas, adeoqueejulniodi curvam iliam ipfam 
forc, quam Trafit/rtam vocant ? eam fcilicet , quam dcfcri- 
beret erave A funi A O alligatum , dum funis extremum.O 
per retfam O Qtrahitur in eodcm horizontali pJano ; pondus 
iiquidcmpcrfeclefequeturejufdemfunis directioncm, adeo- 
que cjus vis tangens crit perpecuo cadem funis longicudo: 
quamquam hocgeneraleeft , ut cum relatto ordinacarum ad 
axera mutatur inrelationem ordinatarum ad curvam , eadem 
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exprcffio fubtangentis rranfeat ad ipfam tangentem , ut piuri- 
bus exemplis confirmare in£romptu elfet . 

3 Utihus crit Terti* demonitrationi ejufdem Theorema- 
tis viam ftcrnerc gcncrali quodam iemmate circa tangentium 
invcntionem prcmiffb, quod exTorricellii doclrina obiter 
indicata m I . t. de mor. gr. prop. 18. ejufque Scholio , in hunc 
tnodurn deduxi ; licquc oniverfaliter proponere ftatui . Ad 
datumcujuslibetcurv* punftum tangcntem ducere. Dacum 




fit puriaam A cUrVteeuiusIibet DA V, cujusaxisBC.ordi- 
nata ex datb pu n t\o A B: concipiatur hstc curva dcfcripta mo- 
tuordmatx B A pet axcm BC ttquabiliter fluentis, fibique 
scquidiftariterdelatae,& ex motu puncli A vcrsus B accedentis, 
vcl ab eodem iti ipfa linearccederitis, non jamsequabiliter ( (ic 
cnim re6ra linea , non curva defcriberetur ) fed velocitate ac- 
celcrata, autretardara, proutoptfs adeam curvam gcneran- 
dam . ( quselibec ccrtc curva hoc modo genira intelligi poteit) 
Fiat igitur, ot velocitas, quam punctum rluens habet in fitu 
A ad velociratem ordiriatse a*qoaoiliterdelatse, ira ipfa ordi- 
nata AB ad portionem axis B O, acceptam versus eas partes, 
ad quas motus acccleratur , Ti cur v* cavitas axem refpiciat , ad 

F quas 
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quas vcrb rctardatur ii curva axi convexitatem obvcrtat. Dtco 
junctam O A efle tangcntem . Sumatur enim in ipfa O A , ad 
partcs accclerationis punctum i , ad partes verb rctardationis 
punClumV, ordineturque cui,C Vi occurrensaxiinc,C, 
curvxin u ,1 , axi paralielae AE per Aducla? ine, E. Quo- 
niam velocitas puncti A per AB fluentis ad velocitatcm li- 
ne* A B per axem delate cit , ut A B ad B Q, fcu 1 E ad E A, 
autie ad e A, mawreftumeft, qu6d umotuspunai A non 
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acceleraretor , aot tetardaretur , fteret pct ipfam A I, fcuA», 
uu quotemporeordinata defcenderct, aut afcenderct pcr 
B C , feu A E , aut Bc, fcu Ae, punaum A pcrcurreret par- 
tem EI , feu ei , reperircturquc in I , vel i. Verum quo- 
niam rootus puncti A curvam delcribcmis interea acceleratur 
versus u, & versus contrariam partem V retardatur , ita uc 
velocitas ipfius A in A major ht , quam in V , quia vcrsus eas 
partesrcmittitur, m,norautcm,quamm u, quum versus eas 
partes invalefcat i ideo quo tempore ordinata venent inlfc, 
panclum A curvam gencrans mitwrem ordmats pw"™"™ 
EV confecerit, ouamconfecifletli pnflmam velocitatcm re- 
tinuifletf rainor eil igitur EV, quamEHcum verc HWdi- 
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nata venerit in ce , punclum A curvam generans majorem 
ejuidemordinatartractum eu percraniierit , quam Ci priftinc 
velocicati nullos acceJerationis gradus addidiflct , major e(l 
igitur eu, quam ei; & idcopunda I , i funt utrobiquc ultra, 
&extracurvara, quare ipfa OA tangit. Quod cratdcmon- 
flrandum. 

Obfervare hinc juvat , velocitates puncli non cquabilitet 
fiuentis , velutiinfigura DAB adaxcm CV comparau , in 




pun&is D, A, eflc ad invicem , utfacla exordinatis in fub- 
tangemcsalternatim fumptas, puta,exiftentibustangentibus 
DP, A V, ordinatifqueDE, AF, ut fadum ex D E in FV 
adfatfum ex A F in E P; nam veJocitas punclifluentis inD 
ad (imilem velocitatem in A rationem compolitam habetex 
velocitatc taJispun&i inD ad aequabilem velocitatem lineae 
defcendentis, & ex hac ipfa vcJocitatead velocitarem puncli 
ejufdem in A; fed prima ratio , ex hocTheoremate, eadem 
eft , quar D E ad E P, fecunda verb cadem , qua» V F ad F A; 
igitur ratio vclocitatis puncli fluentis in D ad velocitatem 
ejuldcm in A componitur ex D E ad E P , & ex V F ad F A, 
ideft eadem eft, qu* facli ex D E in F V ad faclum ex A F in 
EP. 

Unde'adhuccolligitur,inHyperbola Apolloniana DAB, 
cujusafymptoti SC, CV, velocitates puncli fluentis m qui- 
buslibet punclis D , A cflc in duplicata ratione tcmporum 

F i con- 



K 
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contrarie* fumptorum,- fpatu enimequabili motu linee pcr 
axcm G V dclatae tranfacta , vclut C £ , C F funt , u c umpo» 




ra; fubtangcntes autem EP, FV funt ipfisEC, FCdiftan- 
tiisacentro xqualcs; ergp c*dcm fubtangentes pariter funr, 
ut EC, FC, feuut FA, EO; ratio igitur facti cx DE in 
F V , & ex A F in E P erit eadem, quae fafti ex D E in F C , 
&cv AF in EC idcft compofita exDE ad AF, & ex FC 
ad CE, quseadem eftpriori, unde cum ilJa componit du- 
plicatamrationem FC ad CE, quc proinde duplicata erk 
rc m por um contrario fumptorum , ficut & horaologarum ord i- 
natarum DE , A F ; & hoc erat demonftrandum . 

4 Hinc tangentes ommum in primis paraboiarum determi- 
nationem accipiunt; q ucm admod u m fig feq. fi C a A fucrit pa- 
rabolaquadratica, qujcaequabilimotuipfiusCN pcrC • libi 
*quidiftanter delatse , ac defcenfu naturaliter accclerato, ldeft 
imgulis scqualibustcmporibusnovum fibi ceiericatis augmen- 
tum fuperaddcntc , puncli C versus N per lineam Buentem de- 
mitfo defcribitur, contingit, ordinata ex fbco n ipfa n a, cele- 
sitatem puncli defcendentis in quolibec curva? punclo A ad 
acquabiJcmccIeritarcm i pfi us lincsedclaca» fcmperefle, ut or- 
diaata cx dicto punfto AN ad prardiclam ordinatam ex fo- 
co na, juxtacitatam prop.Tprricellii ; cbqubd, cfrm vcloci- 
tates dcfccnfunm crefcant , uttempora, atque adeb ut fpatia 
inorusa?qoabiIis, ideft ut » G fC,feu AN, an, quas linca 

NC 
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N Cfcqoabiliter tranfilit, fi vclodcas delccnfos in A fit ut A N, 
vclocjtasm a cric ot an; vclocitas autcm dcfccnius in a eft 




seqnalis velocitati mocus atquabilis r qoia ordinata exfoco an 
dupla cft abfcilTse cn , eadcm vero elt celcriras , quse motuin 
hac ratione accelerato acquiritur defcenfu per C n , & qua 
sequabiliter pcrfcverante conficiturduplum fpatium na , igi- 
turfi velocitasin A fic AN , velocitss motus sequabilis eric 
cadcm quse dcfcenfus ifl a , idcft crir, ur n a : q uemad mod u m 
igicur hoc in qoadracica obfincc; na incubica , ubi ceJcrira- 
ces delccnfuum crefcunt in dupl icata ratione temporum, idco- 
qoe funr.uc quadrata fpa 1 1 or um m otus scqua b i 1 i s , fcrlicet A N, 
an, comparando defcenfum in A ad dcfccnfum in a ( fafta 
prius a n tripla abfctfise Cn,qoi«hoc accelerarionis genere 
velocitas per C n dcfcendcndo acquifita , tripio fpario a n 
pcrcurrcndo par cft , fi sequabilitcr permancrc intclligatur, 
undc (jmiliter velocitas dcfccnfus in ateqoalis- crit vclocitati 
squabili Jineae) habebitur, velocirate defcenfas in quovispuri- 
cloA cfle adstouabilem iliam. linese deiatse vclocitatem , ut 
qoadratom A N ad conftans quadratum a n , fimili rationem 
parabola quadrato - quadratica erit vclocitas dcfcenfus in A 
ad illam «qoabilem velocicatem, utcubus AN ad an po(i- 
tamquadruplam ipfius n C abfciHa-, atqueica dcincepsinalris 
gradibus, facla ordinata a n tam mufciplici abfciflic G n,quam 
multiplcx cft uniwtis exponcns.ordinatarum . 

5 Quam~ 
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5 Qiiamquam vix oper* pretium fucric iis velocitatibos 
comparaadisin&UrcinparaboJarumgenerc, ubi icmcl con- 
ihtciitinquonanipuncto vclocitas «quabilis motus adcquec 
celeruatem dcfccnlivam, invento lcilicec femel puncloa, ubi 
ordinata an squalis e(t fubrangcnti nb ( quod quidem cve- 
nic ubi an ad nCefl ,utexponcnsgradusparabuJ«ad unita- 
tcm , iciJicet in quadratica, ut 1 ad i . in cubica, ut 3 ad 1. ckc.) 




quiaenim curveparabolicae (imili in fingulis fuis partibus ac- 
ccltranonis gcncre defccibuntur, ira continue ordmato , uc 
fpatia curviJmea ad circumfcriprum parallelog^ammum arqua- 
lem lempci rationcm obcineanc , eti.m in his eadem femper 
erit rario fubtangcntis bn adabfcillam nC, vel fpatii Cf ai 
interceptam a tangente fd; unde cum notum fucrit an , feui 
bn ad nCduplam ellein quadratica, triplam in cubicapara- 
bola, &c. ctiam BN ad N C in eadem iempcr rarione e(fe 
mamfcftum crit, quarcexpcditiusdabiturtangens adqoodJir 
bet punelum A . 

Similiter & in Hyperbolis, quarum pariter uniformis efc 
ubiqueacceleratio, undeek paraJIelogrammorumquibuslibec 
(patits infcriptorum eadem (cmper eft ad in /Tmto Jonga lpatia 
iifdem bafibus mliftentiaproportio, fubtangentesaddiftancias 
acencro eamdcm -perpctuo rationem obfervabunr. Invento 
ittquefig feq in Hyperbola AaC ad afymptoton fD.Db 
puncto a, ubi fubrangens squacur ordinatar , idcrt ubi vclo- 



ci- 
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citas motus scquabilis dclccniivam adatquac ( quod quidcm 
evenic, ubi an ad nD «ft , uccxponeos gradus Hypecbol» 




adunitatem, fciiiccc in iineari, feu ApoIIoniana, ut r. ad f. 
inquadratica uciad i. incubica ut 3 ad i. &c. prorius ut m 
Parabolis contingit , iimili enim cum illis motu dcfcribuntur, 
fcddumraxatreciprocepotito, unde evenit fubtangentesca- 
dere ad partes oppolltas axis origini , ideft fub ipJis ordinatis ) 
cum conftiteric lubtangentem inventi puncli a, nsmpe bn 
efie «quale in prima , duplam in fecunda, triplam in tertia Hy- 
perbola diitanci.r acentro nD , notum fimiliter cric, etiam 

tuamlibet aliam fubtangentem BN ineadcni cfle racioncad 
iftantiani ND fuseordinatx N A abeodem centro. 
6 Dirncilior eit aliarum tigurarum tractatio , in quibus non 
ufque adeb perfpecla occurret ad iingula punda velocitacum 
in curvs geneiim confpirantium proportio; gcneralker taa- 
tum dici po(Tet,vcIocitates defcenlivas ad ilngulacurvz puncla 
eflead invicem, uc fpatja lynchronis quibufcuinquc tempori- 
busperacla, (ive ut ditferentia; sque diftantium ordmatarum, 
intcrvallo intinite parvo diflitarum, feu {vide jig.pag. auteced.) 
iicencipiaturadaxcmC f <b curva- cujuslibet Ca Aapphcata 
figura •GgC,cuHisportiones avertice abfcilfce perordiua- 
tas, veluti g C f , G C 0 fint ad invicem, ut ordinat* ad prio- 
fem curvam fa, <► \ , qu6 net lineasipfas f g , *G , utpote 
ininjraa» , & infcmte parvas djiFctentias duorum cx talibu-: 

fpa- 
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fpitus a vertice abfcillorum , opcimc reprcefentftre infinite 
parvasditfereotiasordtitataruiik fa» • A , qtiibasdicla fpatia 
proportionantur, adeoque etiam exprimere gradus velocita- 
tummotusdefcenfivi, itaut fi tahsceleritas in a lic , ut fg, 
in A futura iic ,ui«G;&{i reperiatur in curva cale pun- 
clum a , cujus ordinata af ad ablctfiam fC ineademfic ra* 
tionc , in qua fpacium f g C ad paraliclogrammum illi circum- 
fcriptum fg bC, habebitur in a puncto velocicas defccniiva 
a?qualis celeritati tranfverli motu«> «equabilis ,ade6quc harc vc- 
locitasajquabilisoptimeexprimeturpcr fg, cartcris delcenli- 
vi motus celeritacibusperaliasparallelas, ut fupra, determi- 
nacis; & li fiac, uc paraJlelogrammum circumfcripcum cuivis 
fpatio CC » adipiummet lpatium,ita B N ad NC, aucC <x> 
ad * f , -juncta AB, feu Af erittangens; fimilitcr fi fiatutrc- 
clangulum A <i> G ad ipatium o G C, ita A o ad * f , aut li 
adrectam e G appikctur Ipatium frGC,& faciai latitudi • 
nem * f, juncta A f tanget , quo*uw* unun*, vcl alterum jux- 
ta vanam curva? natoram , cjolvc gonclini , praeferum li ab tni- 
tiofiguraCG (p dctcrminata fuertc (uc ii quarratur de curva 
Ca A gcnitaex cranfverfaliarqoabiii motu linea» CN perda- 
tiwnC * , StdcfcenlivopunaiCpcrtotam G\\ ita accele- 
rato, ut inquovispunclo a graduscjusceleritatisproporti<*« 
ncturordinata fg dati triliner, alteriufve figorajCC « datse, 
&addatam lineam C ♦ applicat*) aut aliquid cum his con- 
nexum facile innotcfcct, ac tangcns expedite determinabi- 
tur. 

7 Quorum omnium ratio , quamquam fufTicicntcr in de- 
monftratione»/w». 3.allataeontirtcatur, breviterihdiearipo- 
teritfic. Tangens ad aliquod curvic puncium iila re&a eft, 
quam defcripiiirec, & defchbcre pergeret punctum defcendens 
figradom velocitatis, quem in dato corvae puncto obtinet, 
aequabiliterretinuiilet, tranfverfelilinecmotu eodemrema- 
nente; exeocnim, qu6d,remotaacceleratione, motus ponfli 
A, YCifig.num* %. fieretpcrAl, oflcnfum eit AI tangentem 
efle; atlifiat BN ad NC, utparallelogrammumBG*Cad 
fTguram C G *■ , juncla-B A erit via , cui iniiitcrec puncto*n 
defcendens, modogradum^clcritatis lua; *G toto temporc 
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C * retinuirTet (confeciflet enim fpatium B N , quod ad N C 
acceierate percurfum forec, ut planum velocitatis equabilis 
* GBCtdplanumacceieratx * G g C, fpatium vero tran- 
lverfali motu cmenfum cflcceadem N A ) igitur junfta intali 
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conflroclione A B erittangens; cumqoe & C* ad * f fit in 
cadem ratione BA ad Af, feuBN ad NC; necnonAaad 
9 f rationemhabcatcompofitam ex A* ad * C, feureclan- 
guli A «> G ad C <S> G, & cx ipfa C * ad <x> f , quam vidimus 
efle, utredtanguIumC*G ad fpacium GC«;itemque cum 
C • ad «f fit,utre&angu!umC«G ad f*G ■ igitur fi fiac 
C * ad #f, utparaUelogramumcircumfcriptumfpacio *GC 
ad idem fpatium , aucA*ad<x>f,uc reclanguium A<x>G ad 
idemfpatium, autappliceturipfi *G diclum fpatium , &fa- 
ciac lacicudinem « f , lemper juncla A f eric tangens; fcd quor- 
sumplura? precipuseex his conuTucliooibus , unde cxtene 
pcndenr , geomecricam confirmationem ( fi abflracla harc mo- 
tuumconuderatioobfcurior, autminustucavideatur) habe- 
bis infra,cap. 1 3. tium.z- 

8 EademfereappIicaripofTuncainscurvis excirculari, & 

{>rogrelfivo motu defcriptis , quemadmodum infinits Spira- 
iumfpccies, Conchoides diverforum gcnerum , Cycloidcs 
anomai.tP.Cevs, Scalixquamplurimse [im&quid vetet,ubi 
commodum acciderit, figuram prorfus omnem ejufmodi mo- 
tibuscompoficam concipcre , ele&o intra , aut cxtra ipfam 

G quo- 
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o, u o v js pan S\ o, ve I ut ci rcular is motuscentro , u n d e pro tenfi a d 
curvamramiradiorura elongacionem , pro vario progreftivi 
motus puncti Der ipfos fluentis inccemento, exhibcaDC ? ] illu4 
tameninhisobfervandum, quodiicuti cap. x.num. iz. adge- 
nelim Spiralis Geomctricae per convolucionem Logift ica? , to- 
tus ejus axis in punctum con trahebatur, ordinaris adsquales 
axisportiones in cocidem raraos sequalibus angulis divarica* 
tosabcuntibus, ltaadrem noftram sequabilis motus lineae per 
axcmdelatae incircularem circa centrum commutanduscft , 
defccnius vero punth r aut progreflus per ordinatas» dcbcc ia 
progrellum pnnclrper curvx ramos , leu radiosfigureconver- 
ti ; acqueut vctocicasprogreflivi motus ad circullrem, ita ipfe 
ramus „fci>racuus fpiraJis , alteriufve rigura: prcfaco modo de- 
fcripte» ad portionem line* ex centro perpendicolariter ad 
eumdemradium inliftcntis , utpote parallelse tangenti arcus 
per circularcnv motuni dcfcripti , in qua eft ipilus dirc&ioj hoc 
mfuper animadverfo,qu6d circularis llle motus aequabilis co- 
dem velocuatis gradu minime poliet in fmgulis curv* pun^ 




ftis, fedpro variapunfticurvaacentrodiftantia variatur, ut 
pec fe nocam cft , quippc non in eadem pcripheria ALB ver- 

bi 
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bigratiafumiturcircokrismotospuucH a fpiralis CaA, in 
quafumiturcircuiatiopondi A, ille quippe fumcndus inpe- 
npheria a 1 radio Ca defcripta, quem iolum motum parti- 
opat fpiralis in pun&o a. 

9 Acqucinde cft , qubd fubtangensqoidem punft i A in fpi- 
rali Arcnimedea poft mtegram revolutionem radii C A rcqua- 
Jis eft penphenae ALB A eodem radio defcripta: (cxiltente 
Hquidcm hicutroque motu sequabili,ipforum velocitares funt, 
ut fpatia codem tempore percurfa , ut fivelocitas progretfivi 
motus fit C A , vclocitas circularis fic ipfa CB iubtangens 
squalispenpheriaeeodem temporepercurla*) at verb fubtan- 
gens bc puncli alterius a eadcm non crit.ac quae ad dichm 
pcripheriamllt, ut Caad CA, utsequabilitasmotus exigc- 
ret, fedvelocitateprogrelfivimotus exprefla per Ca, veio- 
citas motus circulariserit tancb adhuc minor , quantb propius 
centroeft punclum a, idfrt,ucarcus Ida, quem ebufqueli- 
nea Ca illo punclo defcriptfc , & cui proprerea fubtangens 
cb sequaliscrit; itaque decrefcunc fubtangentes in duplicata 
radiorum rationc, quia fcmel obdiminutionem radii , & fcmel 
adhuc ob panformem diminutionem circularis velocitatis, at- 
que adeb vertice C defcripta parabola A L K , du&ifquc A K, 
1L ejusaxi parallelis, erunt hae ad inviccm , ut fubtangentes 
radiishelicis C A, &Ca (arqual-isC 1 ) refpondentcs; qubd 
ii Spiralis cjus gencns fuerit , Ut fpatia AC, aC motu pro- 
grclfivopercurlaiintinfubduplicata tcmpcrum, aut arcuum 
circularimotuaeqoablliter percurforum ratione , manifeftom 
eft progrelfivara celeritatem puncli A , vel a fubdoplam forc 
ejus,quaefuerat inprimaSpirali , & exponendam per femif. 
femradiorum CA, velCa, fi eadem retineatur linea expo- 
nens celeritatcm aequabilis circulationis , aut Ci illa exponenda 
fit per integras lineas C A , C a , arquabiJem celeritatcm cxpo- 
nendam fore per priorum iubtangentium duplas ; erit igitur in 
hoc-cafa fubtangens CB dupla circumfercntis ALDA, & 
fubrar^ernr C b dopla arcus a d 1 , qui ex tribus capitibus mi- 
norenc tJlacircumrerentia, nempein duplicata radiorumra- 
tione, & inearumdem fimplici adhuc decremento obappro- 
ximationem centri , unde parabola cobica C L K defcripta , in 

<j 2 qua 
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qua axi parallete K A, L 1 fint in triplicata radiorura A C, C \ 
ratione, fiveuteorumdemcubi, cruntiplse axi paraiklaj , ut 
fubtangentesadcorrelativa curvtefpiralispunda; fimiJiterin 
aliis Spiralium fpeciebus , ac paraboiis per ordinem correfpo- 
dentibus procedere potcsi quod innuiflc juvabit adcompa- 
randas Spiralcs curvas cum congcuis curvis parabohcis, utl 




alias iacluri fumus , oftcndendo qubd fi AK fit equalis J 

circumfercntise ALD in prima Spirab>ant i c j ufdcm in fe- 

cunda, aut J intcrtia, ± m quarta , Stc. prima parabola exi- 

{tentcquadcatica, fecunda cubica , tertia quadratoquadrati- 
ca , &c. Unete, fpiralis, & parabolica equaies erunt , imb et 11 
motus circularis & ipfc aequabilis non fucrit , fed acceleratus» 
congrua; parabolx nihilominus reperientur earumdem nempe 
poteftatuminaxe, &ordinatis,quot fuerinc in refpondentis 
bpiraliscircumferentia, & radio , fedordinatis parabola» ad 
tantb plures gradus elevatis, quot fuerint unitates tn exponen- 
tepoteftatumaxis, neque enim difEcifior cft fubtangentiunx 
& adhasSpirales decerminatio , facicndo femper, ut vclocitas 

pro- 
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progrefli va ad eircularcm , ita A C , vel aC ad fubtangcnt em 
C B , aut C b cx centro perpendiculariter duclam ad luum ra- 
dium , uti pluribus explicare fuperiluum eft . 

10 In Spirali Geometrica , quoniam ex diclis cap. »**tl. il- 
laperconvolurioncm Logifticae defcribitur ad maximum ra- 
dium C A polica C B fubtangeotc sequa li fubtangcnu ejufdem 




Logifticae , qux convol vitur , alis fubtangentes C b ranto mi- 
noresprimaCB faciendx funt , quantb minor eft Caobra- 
tionem in finc num. 8. indicatam , quiain ipfa evoluta Logiiti- 
cafubtangens cujufvis ordinat» femper eadem eft , ut fupra 
oftendiraus, & mox poft illuftratam hanc methodum oftenfu- 
ri fumus , atque inde eft , qubd triangola CAB.Cab femper 
fimilia func, angulique a radiis,& tangenubus aequales , totaq;. 
curva AaCsqualis tangemi A B, & aaC tangcnti a b, &c. 
imounivedaliter, ficurva qmelibct convolvi in Spiralem in- 
telligatur eo modo , quo de Logiftica citato loco expofuimus, 
fubtangentesradiorum quorumlibet Spiralis erunt tantb mi- 
nores , quam forent fubtangentes rcfpondenrium atquaJkim 
ordinatarum evoluta? , quantb propiora centro funt puncls 
extremadiclorum radiorum , qpam punctum extrcmum maxi- 
mi radi i , qno vides nedum Helicis Archimcdec , aliatumqoe- 
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Jivcrforum graduum, pcr convolutiones , trianguli, parabo- 
lzque , quadraticx, cubic*, & c. geni tar u m, tangcntes determi- 
nari cohaereter ad dicla numero iuperiori, fcd infinitarum pro- 
pc aliarum Spiraiium , qu* ez qua vis figura fic convoluta oriri 
pofTuot. 

ii Nonrarbautcm juvabit duorum in eodcm radio pun- 
clorum motum invicem comparare, quorum aiter cognitus 
fit, altercertam adillum proportionem obtineat : exemplo 
res clarior fiet . £(lo Nicomedea Conchois A a B , poio P, re- 
gula FH defcripta, intervailo AF, cui aequalisfupponatur 



G P radius circuli G g M , & qusratur tangens puncli B ; jun- 
clo ramo P B fccantc pradiclum circuium in M, regulam in D, 
confider o curvam A a B genitam ex circulari motu liner P A 
circaP, & cx progreffi vo punfti A pcr ipfam P A ita afccn- 
dcntis, utnonobllanteejusincliaationeadregulamFH , ip- 
fumpunclum eamdem femper aregula diftantiam obfervet, 
fitncmpe FA femper -.cqualis DB; progrcflus igitur puncli 
A venientis inB, nempeexceflus PB fupra PA idem erit, 
acexceflus PD fupra PF; eadem igitur vclocitas crit hujus 
progrefllvi motus , atquc ilia quam haberet punclumF, liin 
circulationelineae PF itaperipfamafcenderer, utfempcrrc- 
periretur in regula F H , eamque rc ipfa defcribcret . Veloci- 
tas autemcircularis ia defcriptioncConchoidis erit ad pua- 
clum B tantomajor, quam circularis velocitas in dcfcriptio- 
ne recte F H ad punclum D , quanto major eti B P, quara P D. 




II 
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BC , junctaque PIC , ducacor ramo PB paraliela 1 K, oc- 
currensreguTei^K, atq; eidemparaileUCQ^squatis ipfi 1 K. 
Juncla QjB cric tangens qusika r motus fiquidcm per D K 
compomcur ex mocu per Dl paralleiam tangcnti MS, qu* 
circuiarbmotusdiredionemcxhiber, &exmotopcr 1K ;m- 
ralleiam PD, inquaeitmotusprogreilivus, fcd&motuspsr 
AaB componicurex eodem progrclfivo, qualcm exhibei li- 
nea CQjcqualis,&paralleIa ipli 1 K,& excirculari in eadem 
direclionc, iedtantb majori.quantolongioreit B P.quam D P, 
adebque opcime* expnmendum per B C, quae ad D 1 in cadcm 
racionerelpondet; igicur junclaQB dabic directioncm mo- 
tusexotroquecompofiti; idefttangencemadpuncluTiB. Si- 
mili modo cciam Subconchoidis ( iic voco cutvam , ad quam 
funt pundaablcmdentiacx ramis PF,PD infrjregulam «- 
quatiaintervalla) aliarumque fpecicrum in inflnitum curva- 
rumConchilium,&SubconchiiHim r cumfcilicetabfciira e* 
ramis, velfupra, vef infra rcgoiam mtcrvalla, non quidem 
radiis PM quadranciscircularis teqoaliatunc , fcd fubtcniis, 
feu ramis P M , P g alccr ius cujuslibec figone G M g ( quomo- 
do fi hcc iit fcmicirculus circa diammetrum P F, habebicur in- 
fra regulam CtfTois Dioclca in infmitum contimiata , quam 
propcerea ad genus Subconchilium revoco ) tangent es expe- 
dice dabuncur , qoas etiam geomecr icis demonftrationibus c 5 - 
firmare, & generali ouadam conftroctione exprimere in prom- 
ptoeflet, niii verendum foret , nelorrgius ab inititoto digre- 
derer; itaqoefolam primarise Conchoidis geomctricara de- 
monftrationem, ex qua Leclor , fi acuto poltet ingemo.facile 
fibi ccteras coparabit.ia mediomatTeram,qua? cmide eft hujuf- 
modi. 

ii Supponatur BC concurrere cam regufa ihC ( poteft 
emm turji B C , cum D I cujuslibec longitudinis eifc, dummo- 
d6 intraramum PB r & junttamPCcomineantur) duc>oau- 
tem quovis atioramo Pa,fecantcregulam in f,ponacof f £ 
zqoatis,nonquideroradio Pg, fed Pm fecanti anguir M Pg, 
& lic obiqoe nar, ot habeacor curva E B E , quam marv fe ilu m 
eft tangere Conchoidem in B, quia, cum P m fcmper major fic 
radioPg, ctiam f £ major eric intervallo Coachoidis f a, 
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puncra igitarE femperfunt fupra punfta t Conchoidis ; at 
igiturobiervat verusGeometra in Rccreanone Geometrica, 
qu* Jinea re&a tanget curvam E B E , eadem tanget Conchoi- 
dem a Ba , propter angulurn contmgcntise lemper indivifibi- 
km, minoremque [ucdici folet] quovis anguio reftilineo; 




jam vcrb oftendemus curvam EBE efle hyperbolam intra 
afy mptotos HNO, ejufque tangentem efle ipfam B Qjcon- 
venientem cum regula in H ; quiaduda P S rcgul* parallela , 
occurrente tangenti M S in S , ob triangula limilia DBC, 
P M S , quorum latera B D, P M funt squaiia , sequales etiam 
eruntbalesDC, PS, undejunQa SC a?quidiftabit ipfi D M; 
quare CN ad NS erit, ut DNad NM.fcu utPS adSM, 
vel CB, adeoquerefhngulum NCB eaualeeritipfiNSP; 
codcm mododu&a ER ipfi BC paraliela oltendetur junda 
S R sequidiftare ipfi m f , adedque N R E equale efie eidem 
N S P ; aequal ia igitur cum fin t reclang ula N C B , N R E cur- 
va EBE eritbyperbolaintraangulum HNO ; cumque fit 
NC ad CD , ut MB , feu P D illi arqualis ad B D , ideft 
(extenfa IK ad BC mb) ut BL ad LC, feu 1K ad KL, 
nempe C [ sequalisex conftrufHonc ipfiiK] adcxceifum 
DB fupra CQ^, aut denique ut CH adeamdem CD,eric 
N C ipfi C H zqualis ; ergo H QB hyperbolam in B tangic, 
&confequcnter Coocboidem : quod nobis propolitum erat 
demonitrarc. 

1 3 Jam tandem , ut promiflam Thcorcmatis IV. Hugenia- 
nj demonftrationem ex ca , quam propofuimus , methodo 

ab- 
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aWoIvamus; fi in Logiftica fiac , ut velocitas punftiA iilam 
defcribcntis, juxtagenellm cap. i. num. 5. indicatam,ad «qua- 
bilcm velocitatcm line* A B per axem delata?, ita A B ad B O, 
conftatcxdictis*w». }• atquehaclenusabunde^llurtraris,jun- 
clam AO effe tangcntem ; fimiliter iifiac.uteademxquabilis 
vclocicas ad velocicatem punfti fluencis in V, ita QjC ad C V, 




joncla VQjranget; babebicigitur veloricas in A ad velocita- 
teminVrationcm compoffram cx ABadBO, &exC(L 
ad CV.fiveeric,uc ABinCQjid BO inCV; fede*dem 
velocitates ex di&istum cap. i.ttum. 3. tum indicatis hic n. 6*. 
funtctiamut BA ad CV, omnesquippeordinatarum sequo 
intervallo dirtantium dirTerentiae func iplis totis ordinatis pro- 
pertionales, igitur*AB ir*CCL ad BO in C V ettuc ABad 
t V , quare fubtangcnccs B O, C QJunc «quales . Quod crac 
demonftrandum . 

14. Hinc obiter colligere pofTumus , qubd (i parabola, 
cujus parameter dupla fuerit paramctri Logiftic» , circt 
eumdem. axem confticuca fueric, aut juxca ipfum axcm flue- 

H rc 
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re concipiatur, inquofis fitu aJteram altera ad re&osaogn» 
los fecabir , puta parabola V F , cujus paramcccr dupla lit lub- 
cangentisLogiftic* GCL, &adcommuncm cummla azem 
conlhcuca, auc juxuipwmflucns, utraquc (e interkcamc in 




f Iff • C . S . 
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panclo F, aut f, angnlus curvaratn VF A , aot uf A fem- 
perericrcclus; Cumenim intercepta GQJntcr ordinatam, 
& QJF perpendicularemparabola? , ilt diwndia fua? parametri, 
demott ran tc id Vcro Geometra in Clarifl*. de Max.& Min. Op. 
cric in hoc cafu aequal is fubcaugenti Logiftiae ; ergo QF tan- 
gensLogifticse, ideft ipfamet curva A F eric pefpetidicolaris 
parabola* V F , & e contra tangens £ F parabolar, feu ipfa cur- 
va parabolica V F erit perpendkularis cangenci Logiiticae 
" Qjf» feu curve A F inpuncloquovislibioccurrant. } 
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C A P U T VI. 

Quintumlbeorema proponitur , quod ut demonfiretur , 
^ojteriditur , byperbolica fpatia parallelis afymptoto 

'. proportionaltbus defwita aqua/ia ejfe ; /J><#/;j ^/i. 
beteamintcr fe rationembabere , «7^17» extremarum 
ordinatarum rationes . Logiflica para/lcla inter 
fe funty ut Hyperbotica fpatia iis refpondentia . /7# 
GeometricaSpirali^arcus 9 & feclores circulares ejus 
ramis interjct~ii,proportionantur fpatiis> & fcfiori- 
busbyperbo/icis refpondentibus . Subtangens Logifli- 
ca adquamvisaxi parallelam eft , ut parallelogram- 
mum hyperbola infcriptumad fpatium byper.bolicum. 
Dcmonflrandi modus a fcrupulis vindicatur i Propo- 
fitio univerfaiiorredditur. Quid fit facere Univer- 
fale. Prima Geometrica Spiralis fubtangeus eft ad 
arcus circuiares , ut byperbola parallelogrammum 
adbyperboiica fpatia . Spatia hyperbolica , aut fetto- 
res byperbotici in ea funt ratione ad circuiares fe&ores 
correfpondentes , in qua miuima ordinatarum byper- 
bole. ad femiffem fubtangentis Logifiica . Parallelo- 
grammum hyperbola infcriptum ad fpatium ordinatis 
dupla proportionis intnjeclum eft proxim},ut lo.adj. 
Quinti Tbeorematis Hugenii demonftratio . 

1 T Ongius in praeccdcnti capicc progrcfli fuimas , quam ab 
JL» initio fperabamus : habenxideocontrahends inprar- 
fenti, in quoQuintumHugeniiThcorema nobis dcmonrtran- 
dum proponimus . Hac /ongitadt , inquit dc fubtangentc , per 

II 1 ap- 
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approximatioutm rcperitur , eftque ad partem afymptoti ittterje- 
clamordinatis propprtiouis dupU ,. »r 434^9448 1 903 25 1804 44/ 
j 0 ' 0 39W5<5398i '95» fenproxane , ut \iady. Quia tamca 
jniuuu penelaboris, ac tedii elTct Jongiifimos hos Hugenii 
numcros perfequi, neque ad maaum Tabul* l^garithmicx 
adtam multiplicesnotas extenfeoccurrunt, quibus-vcriiinu- 
leeftufum Hugcnium ad ejufmocfi calculum cxpcdicndum, 
ldco cumdctu iapidcm alia methodo movere aggrediar , majo- 
vique tum compcndio, t u m c raolu mento , vel ad hanc ipCam, 
vcladahamhuic propinqaam dicttrum linearum proportio- 
ncm inrelligendam Lectprum meritesdHponara. 

2 Prxmittendum igitur y quod HyperboI«e , & Afymptoto 
mtcrjccta ipatia , aiteri afymptoto parallelisproportionalibus 
termtnata, invicem sequaliafunt; id quidem Grcgorius a S. 
Vinccntio Magnus fupcrioris faeculi Geometra, fujeque Socie- 
tatis Lumen Ampliflimum , primus, qubd fciam, p(tcndit,quia 
tamen nec mihi, ncc plerifque rortaiTc Lectorum meorum,ejus 
Codev ad manus cli, placet demonfrrarionem Iranc cocmnare. 
L(\o,/ig. i Jiq. Scbem. afyraptotis A B Qjnterjetfa hypcrboJa 
l) K R,affignenturq;fpatiaD C N F.KLQjl dcfinita cxtremis 
iincis DC , FN, & KL, QR altcn alymptoto parallehs, 
inviccm veroproportionahbus. Dico ejufmodi fpatia invi- , 
ccmiequaliaeflcj ex natura iiquidera hyperbohe erunt etiam 
JJC, B N , BL, B Q_proportionaics , utpotu iifdcm paral- 
Ulis rcciproce rcfpondentes ; earumque d» rcercntia; C N, L 
IiomologisrerminisBC, BL,autLK, CD itidempropor- 
tionales. Ordinetur crgoad CN lpfa CGarquahs LK, & 
ipfa N I arqualis QJ* , arque intcr duas C B , B N , furapta 
media proportionali B M, ordinetur ME; limihter interduas 
B L , B Q^sumpta mcdia B O, ordinetur O P , cui xquahs po* 
natur Wli ; atquc ita porrb lumptis ah s interraediis inter 
BC, B M, ac BL, B6; inter BM, B N, ac inter B O. BQ^ 
ordinats adextrema talium mediarum in fpatio KLQJfcttf- 
sferantur, & applicenturextremis diclarum mediarum m Ifc- 
nca CN exiftentium , quoadufque ftat fpatiumCG HlN, 
cujus ordinats funt squales ordinatis fpatii K L QJR. , fcd ap- 
phcat^adparccsaltitudims CN proportionalcs partibus al- 
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titqdtnis LQj nec enim dubium, quin NM ad MC iit, ut 
QO ad O L, utpote diffcrentia; trium conti n u e propottiona- 




Jium cjufde utrobiq,rationis; (exiffente fcilicet N B ad B M,ut 
BM ad BC, dividendo eft N M ad MB , ut MC ad CB, 
& alccrnando N M ad MC, ut MB ad CB, aut OB adLB, 
ideil , eadem ratione, ui QO ad O L) idemq; de aliis interme- 
diis d iccn dum ; Jam fic : fpatium D C N F ad K L QR ratio» 
nemhabetcompofltaex DCNFad CGIN,&exCGlN 
ad K L QR . Sed prima ratio eadem eft.qua; DC ad C G, vel 
KL (cKtcrarenimordinata? EM, & MH, fcuPO; FN.& 
N l, feu QJl, alisqueintermedia;eamdemperperu6rationS 
obfer vant ) fecunda autem ratio cade eft, q u x altitudinis C N 
ad LQ^ (per demonllrata prop. r.append- noftrc Probl. Vi* 
vian. ) hoc eft, ex fupra diftis, eade, gu« ejufdem L K ad C D ; 
igirurratiofoatii DCNF ad KLQR componitur ex DC 
adLK.&LKad ipfam DC, fcilicet efl ratio asquahtatis . 
Quod eratdcnionflrandum . 

3 Hinc facilhme deducitur,fpatia quarvis hyperbola? , & 
afymptoto interjecla , lineifquc alteri afymptoto paraliclis 
conclula circadinviccm , ut uintrationes extremarum ordi- 
oataium , mjibus concluduntur \ fpatia niraifom CDFN, 
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O P QJ* . f&> 1 ' comparata fiiit, ucrauoCDadNF ajqtta* 
lisoonutracjooi QPad QR, icO inalia quavis pfopufuo ? 
ne , puta altera alterios tripiicata , aut dupucata , vel leiquial- 
terata, &c eritpariteralterumfpatiuinaiteriustriplum, du- 
plum, aut iefquialicrum i fampto coju ratioms CD ad FN 




quovismultiplici.putarttione GH ad NF triplicata ipfius 
C D ad N F ( ideft ipiis FB, DB, fumptis alus duabus con- 
tinufc proportionalibus K B , H B , ereclifqueordinatis K L» 
H G ) conflac fpatium GN F H acque multiplex forc fpatii 
CDFN ( ob fingula fpatia GK , LD ipfi C F tqualia e* 
mim.prcced. quippe Jineisproportionahbus terrainata ) SimU 
liter rationis O P ad QR fumpta quavis raultiplici . puta du- 
plicata , E M ad QJL ( ideft ipus QB, P B fumpta tertia 
proporrionali B M , acq; eretta M E ) patct fpatium E R QJ4 
squc multiplex , fcilicet duplum forc fpatii OPQ.R, quan- 
doquidem E P cauabitur ex num.prsced. ipli O Q. Quod li 
ratio G H ad N F cqualis foret rationi E M ad Q R , ipa- 
tium quoque GHFN cquarctur fpatio EMQR.Ii illa ma, 
jor, &bocroajus, firatiominor, & fpatiumnunus ( ut pa- 
tct, autapertcdeduciturex/rwftfc»// ) itaque, ex nota pc*>- 

por- 
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portionalium detinitione £uclidea,er tt ratio Iinearum C D, & 
N F ad ritionem linearora O P , & QR , ut fpacium prioribus 
coclufum CDNFad fpatio potterioribus intcrjcriu O P QR. 
Quod erat demoniirandum . 

4 Undeapertecolligicur, qu6d, fiordinacseLogifticx ad- 
hxreac praemiHa figora hyperbolica linea N O R , acque afym- 
ptotis BQj B A inccrjecta, quarum ilia ordinata , hsec axis 




Logifticaifuerit, producanturque ipfie N F, O P adLogirti- 
cam inS, R, erit fpacium hyperbolicum NRQJ adfpacifi 
O R QP , ut axi LogifticaparaJJcJe , F S, & P R , cum enim 
dittalpatiafintad invicera, uc rationcs inter FN, QJR, &c 
intcr OP, QR iotercedentes, utnum.praced. ofteofomeft, 
five ut rationes inter Q^ B & BF, vcl V S, & intcrQB, 
ac BP, feu TR intercedentes, qoa? qoidcm rationes ex di. 
clis cap. i. num- 3. funt, utportionesaxis iifdem ordinatis in- 
tcrceptx, VB, TB, feo SF, RP , ctiam difla fpatia Hy, 
pcrbolica NFQR, OPQJt crunt,otJinc*SF,PR. Quod 
crat demonftrandum . 

Supple m Dtagrammate lineam QK ipfi NF paralk- 
** Jam, claudentemfpatiumbyperbohcum. 

5 Si- 
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$ Simile qui dpia m accidit Sp irali geometrice A a a , i n q u a 
arcus , aut fectorcs per radios Ipiraiis abfcifii , veluti A F , A f, 
aut A CF, ACf funt,/r>. 3 . b. Scbem.ui hyperbolica fpatia A I 
MK, AimK comprehenfa porcionibus AI , & Ai afyrn* 




ptoti A C , qaibas differentiz extrcmorum ramoram 1 F , 1 f 
iincsquales [funtenim IA, ia arcui concentrici ipfi AFf] 
&aiteriafymptoto CG parallelis, curvaque hyperbolica iis 
intercepta; etenimarcosilli AF, Af, & confequenter &fe- 
clores ACF, ACf ilsrefpondcntes, cxdi&isca». 10. 
funt.ut radones radiorum Spiralis A C , aC, feuAC,&CI, 
A C , & C i , in qua pariter i unt difta fpatia hyperboJicajcum- 
queductisexcentro C re&is CK, CM, Cm (dibentenim 
hs lines in centrum convergere , utut in Schemate, vitio 
Sculptoris.exorbitent) fe£tor MCK ipfifpatio KAIM, 8c 
fedtor mCK foatio mi AK fitsqualis (ab «qualibus quip- 
petriangulis KCA > MCI ablato communi CLI , addito- 
que utrique refiduo M L K res eft perfpicua ) habebimus fc - 
ctoreshyperbolicosineadcrarationefeaonbus circuli ordi- 
natim reipondentes , erit enim MCK ad mCK , vd ad 
mCM, ut ACF, ad ACf,velFCf. 

•• * 

6 CoU 
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6 Colligi interea ex fupra diclis poteft , qubd fubtangens , 
feu parameter Logiftice eft ad quamvis axi parallelam , ut pa- 
railelogrammum hyperboJs inlcriptum ad congraum fpatium 
hyperbolicum , fcilicet ad punclumR Logirtic* ducla tan- 
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gente R G , erit GT ad R P, uc parallelogrammum KOPB 
ad fpatium OPQR; fumaturenimtangentis portio RSin- 
finiteparva, ita ut dufte parallela ordinata? S V, parallela axi 
SHN occurrente hyperbols in N , tum ipfa tangens R S fe- 
re coin cidat cum curva R S ; necnon H S , ut terminata ad 
curvam fere ajqualis fit eidem , ut tcrminatae ad tangentem , 
ideft habcat ad ipfam rationem propiorcm scqualitati , quam 
quzlibet data majoris inequalitatis ratio quantumlibct parva , 
^um etiam hyperbolicum fpatium NFPO ferc cum reCran- 
gulo OPF coincidat, feu illud excedat minoriexceflu quo- 
libet dato: conftat ex iWf.4. & d i vid endo/orc fpatium N F P O 
adOPQR, ut HS adPR, & fumptis antecedentium xque 
proportionalibus, parailelogrammo KP , & linea TG ( eft 
cnim KP ad OPF ferecum fpatio PN coincidens, ut BP. 
ad PF, fcu TR ad RH, vel TG ad HS, prouttermina- 

I tam 
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tam ad tangeatem, e^fcrecoiacidiccumtefmja«aa>Uur- 
vam inS) eritparalleiogrammum KP ad fpatium QPQJt» 
ut TG ad PR. Quoderat demonflrandurn . 

7 Si cui vidcatur audacioc pr^cedent is demonft rationis 
procemis, fnnulque infirmior , quam utalienlum cxcorqueat, 
is dcmonftratione apagogica ucacur , pcr me licet , i mo uc huic 
& limihbus applicarcdifcat , fpecimcn hicdabo. Fingat fibi 
quisminorem ciie, fifieripomt, alterutram dictarum rano- 
num, verbigracia ratio GT ad P R minorclto ratione KP 
adfpacium O P QJ<, itaucilli adjicicndaforct ratioalia ma- 
jorisinaiquahtacis, qus Ikinter c , & d t ad hoc ut huic ake- 
ri rationi sequalis evadat. * COmitaqueratio PR ad HS (ut 




rcrminatam adcurvam) fit poftea eadem , ou* O PQJl ael 
ipatmm N P , eric rurfus ratio TG ad eamdem H S miaor 
quamratio K P adfpatium N P, eode defcftu rarioms c ad d ; 
poceft autem HSterminataad curvamefle ad HS, ottcrmi- 
aatamadtaageatem ia ratioae minori, quam quahbct data 
ratio c ad d \ (i igiturratioai T G ad KS priorem addatur 
ratio HS pnorisad HS poitenoreni, fietrano TG ad H S 

po- 
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poftcriorem, hoceft TR ad RH, vel KP ad rectangulum 
OPF, adhuc minor , quam fit ratio ej u fdem KP ad fpatium 
N P ; ouod eft i m oolFi bi I c , foret enim rcclan gu I um O P F ma- 
jusfpatio N FPO, cui infcribitur . Siverb dicatur &contra 
ratio KP adfpatiumOQ^minoralteraratione TG adP R, 
fiet eadem demonftratio,incipiendo cx parte fpatiorum , unde 
concluderetur, qubd HS terminataadtangentem majorfo- 
rct,quam H S terminataadcurvam, feu quod tangcns curvl 
fecaret. Nullosigitureffepoteftinrariocinie noilro fcrupu- 
lus, necdcfallacia mfimularidebet, fed de compendio iau- 
dari . 

8 Interea notandum veli m.prarmilTam demonft rationem no 
pendereabuJlafiveHyperbola;, five Logiftic* proprictate, 
ied hinc dumtaxat , qubd fpatia hyperbolica proportionalia 
fint parallelis axi Logillics ; qu^arfcftio infinitiscurvis invi- 
ccm comparatiscommunis cfiepoteft ; utfi FQN fit trian- 
gulum apicem habens in Q, & h QS tnlineum parabolicum; 
utiquc axi parallehe erunt , ut interceptarum F Q., P Qjqua- 
drata, fiveutfimiliafpatiatriangulariahisinliflentia; fifupe- 
riorflgurafittrilineumparabolicumquadraticu, inferior erit 
parabolicumcubicum, & liedeallis , tum parabolarum fpe- 
ciebus, tum curvarum generibus ; quocircacamdcm demon- 
ftrationcm iis applicarc potcs , aut uni verfahus ipfum Lemma 
conciperefic. lnqualibetcurvaQ.RS, cujusordinatse P R, 
F S (fumpto F Qoro axe ) fint in eadem ratione cum fpatiis 
PORCL, FNRCL 

pcr eafdemordinatasabfcillis ex figura 
N RQJ? cidemaxiapplicata , crit fubtangens GT ad PR, 
ut reclangulum , fcu parallelogrammum OPB ad fpatium 
OPQR; & converfim, fi utillud parallelogrammum adhoc 
lpatium, itafuerit PR, feu BT ad TG , junfta G R erit 
tangens ; nec refcrt cava ne , an convexa iint fpatia , quae com- 
parandafunt, cademquipperatiofempermilitat, aut parum 
ccrtc immutata. Hincaliam habes tangentium ducendi me- 
thodum , aliafque , & alias veritates per te prudens Leclor ex- 
tundere poteris , fed ( quod majori in prctio habendum eft ) 
hincdifcesVetcrum, & Rcccntiorum Geometrarum propo- 
.fitionesUniverfaliores reddere , attendendo , num proprieta- 

1 2 tcs, 
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rcs, quas fpccialiter dcquadam figura demonftrant cx pecu- 
Jiariejusaffeclionepcndeant, an vero ex communi pluribus 
Sympromatederivcntur. Arqueid rcveraeft faccre Univer- 
faie,quod adeo deprardicant Mctaphilici,& an per intellectum, 
an vcr6 , ut barbare loqui foient , etiam a partc rei dari poflit, 
exquirunt. Quodquidemipiisintesre decidendum rclinquc 
roi Ledor , at q uc ao ea folhcicudinc oonas horas aliis utiiiori- 
bus fiudus debitas redimere fatage , fpondeo entm,aiiquot ia> 
cuiorurn myriadibus anccquam iiii convenianc, & quod tot 
cricarum apparatu expifcari contendunt in aperto ponant ( uti 
hacienus certe incaiTum iaborafle video , nec a tot ikxulis , vel 
Jarum ungucm profcciifc , autaliquam faitcm indc utiiitatcm 
jn Philofophicis, aut Theologicis rcbus inde fibi , aliifve ex- 
culpiiilb, plusnimibexpercusagnovi ) Teinnumerabiles,ac- 
que utiliimasveritatesgcometricasinvcturum per illud, quod 
iuperius dcfcripfi, Geometricum Univerfale, cjufdemq, appli - 
catipnem ad multiplices ftgurarum fpecies , quas aut Geome- 
tria miniftrat, aut iibi facilc unufquifquc fingere pocerit. 

9 Ncc interca omittendom , quod Spirali Geomctrica; rur- 
fus quid i imile contingit, quod ipii Logiil lca:, i ubt angcns enim 




CB priorisradii AC eft ad qucmvis arcum AF , aot A f, 
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uc parallelogram m um hyperbohB infcriptum K A C ad fpatiu 
correfpondens M l A K , aut m i A K , quod, tum eadem mc- 
thodo probari potelt , tum & de fe patct , quum cx dktis cap. 
pr^ccd. num. i o. prima fubtangens C B lic eadem, qus erat fub- 
tangens Logifticc , ex cujusconvolutionc, juxta du\icap i. 
num. 12. Geometrica Spiralis gignitur , ordinatis in radios 
commeantibus , &axisportionibus, ejufvc parallclisin arcus 
curvatis, ac propterca eadcm erit iplius CB ad arcum A F 
ratio, qua*pnuserat fubtangentis ad parem axis portionem, 
ejufve parallelam, adeoque eadcm, qu.? parallelogrammi prse- 
dicti ad aflignatum hyperbolicum fpatium . 

10 Exindcautemhabetur, quod fpatia illahypcrbolica.auc 
fecloresiisaequales,dequibus»*/». 5. ineafemper rationc e- 
runt ad correfoondentes circulares feclores, in qua ininima 
ordinararum ipatii hypcrbolici AK ad fcmiflem fubtangen- 
tis CB, etenim HA K fupponaturxqualis dictaefubtangenti 
CB , erit uc rectangulum K AC ad fpatium hyperbolicum 
K AIM [quodfumipoteritiatitudinis Al infimte parv* , ut 
rcre coincidaccurainfcriptoreclanguloK Al ] ideit ut C A 
ad A I , ita ipfa K A, vel ipfa C B ad arcum A F , cx nume- 
ro fuperiori , rectangulum igitur K A I , feu fpatium ipfum 
hyperbolicum Ml A K erit aequale reclangulo radii C A in 
arcum AF, hoccftduplum fcctoris ACF; cumque exdiclis 
wtm. 5. &alii fectores aliis fpatiis in eadem iincratione, lingu • 
h Ipatia K A I M , K A i ra , aut hyperbolici feclores KCM, 
K C m , dupli erunt refpondentium feclorum circularium 
ACF, ACfi & fi AK xqualisfuericfemiifiCB, eruntdi- 
cla fparia , & feclores hyperbolici ad circulares fe-tores in ra- 
tione aeaualiratis; ii quisautem obrepferic fcrupulus circa hanc 
demonftrationem, remedionumerifeptimi riteapplicato a- 
moliendus eric . 

* Nota , demonflrationem borum numerorum 9. & 10. 
appeliare figuram 3. *Diagrammatis appofiii pro» 
ximo num. o. in adverfa pagina . 
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1 1 jam ofteadendum e ft , quod parallelogrammum Afym- 
ptotis, & Hyperbolse infcriptum eft ad fpatium hyperboli- 
cum , cuj us cxtremae ordinatse duplam proportionem fervent, 
proxime uc i o ad 7 . Efto A L b E quadratum byperbolico 




fpatio, quod hyperbola AG, afymptotis L B F continctur, 
infcriptum ; & fumpta FE rcqoali ipfi EB, ordinetur FG: 
erunt ordinata» AE, FG inrationedupla. Dico quadratuni 
EL ad fpatinm AHGFE ( adebque & quodvis parallclo- 
grammumbyperbolcinfcriptum ad fpatium ordinatis ratio- 
nisduplfciutcrjeclum) cllcproximc, ut 10 ad 7 ducla cnim 
diametro B A, & juncta A F ( quaetangens erit , quoniam 
cxrcnfa ad alteram afymptoton bifariam Jccaretur in A, prouc 
B F bifariam fecaretur m E ) duflaque GD, & HICNK 
afymptoto B F parallelis ; quoniam reclangula A LB,HKB 
squatia funt , & communi abiato B E C a-qualia remancnc 
ECH, KCA,eritHCadCA,veICl (obangulom £ AF 
fcmirectom) utKC, fcu E A ad EC, & dividendo.H 1 ad 
CI, velCA, ut CA ad CE; cuni igiturfinr EC, CA,H£ 
continue proportionaIes,erit tertia lH equalisquadratofe- 
cunda; C A divifo per primam C E ; itaque fi EA dicatuc 
acqualis a, & quadibet portio AC dicatur c , erit HI a?qua- 
lis^L ; intelligaturergo AE in 100. arquales.particulas di- 
~ c vi- 
Supple in Dtagrammate lineam FG ipfi AE paralle- 
i, •» lam , claudentemfpatium hyperbolimm . 
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wWt jWJ WU AP etit so>& iltbAfunttmurp^ordiiieni 
h a 2, j, &c. cjufmodi pacticuJaruro , & calculo expriruan- 
tur iineae mtnlineo AMG rcfpondente-s , prouc H l corre- 
ipondctipli AG, iaveivetur iwct>ne$ .g^ * -HL , 

ufque ad hacc eoim eftexpofitiouniverfalisexpreflio- 

nis fuprapoficat £ pro diverfo valore ipfiusr - t idcft re£te illae, 

velac 1 H , in trilineo A M G parallela? , & ad ccncefimas 
quaslibec ipfius A E partes applicatse , erunc per ordinem 
JL , Jt , ± , &c. ufquc ad 122 , quod arquatur ipfi M G 50 

ejufmodi particularum . Summaigitur harum omniumfra- 
Ihonum dcfignabitproximomvalorem , feu quancitatem tri- 
linei AMG, refpeau auadrati AEB, quod e(l in hac fup- 
pofitione 10000 ; porro illse fractiones ad minimos rermi- 
nos redafl* , & fimol additse dant circiter 700 ( uc experiri 
unufquifque poterir ,fi latisotii , & pacienci* habueric ad cal- 
culilaboremferendum) criangulum vcro ADM aequarurdi- 
midio quadran A D , fcilicec 50 duclo in 25 » quodeft 1250 
& paraJIelogrammum G DEF, quadrati AE fubduphiffi, cil 
5000 , igiturfumma ex tnJineo, cnangulo ,Sc paralleiogranv- 
mo, nempcfpatiumhypcrbolicum AGFEeft 6950, lk 
hac formula pacec» 

• ' : * 

Trilineum AMG 700 

Triangulum ADM 1250 

ParalleJogrammum GDE F 5000 

„ 

Summ a , fpat i um G A E F 6 9 5 o 

Proportio itaque fpatii A GF E ad quadratum A E B L ttit 
eadem , qoa* 6950 ad 1000 , fco , dtvidendo otrobtquc 
pcr 50 , ut 139 ad IOO , quse eft circicer 140 ad 100 , 
auc fubdividendo per 20 , uc 7 ad 10 : 6t hoc fucrac dc- 
monftrandum. 
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1 2 Jam V.Theorem. Hugenii dcmonftratione fic expcdi o . 
: A D dupla DK, CeuFB ordinata» ad LogifticaA B h ; erit 
F D intercepta axis ioter ordinatas dupls proportionis ; oftc- 
dendumeli FO fubtangentem , feu paramctrum Logiftice 



. • > 







F S B 








S Ml 



elTead FD, vel BK proxime" , ut 13 ad 9. Jam ex diais 
tmm. 6. cft FO ad BK, vel DF, utparallelogrammum in- 
fcriptum hyperbola? ad congruum fpatium hyperboticum , 
quod in hoc cafu ( fi intelligatur fuper A D defcriptum, & 
ordinatis ex A/&K dcfinitum) terminabiturordinatisdu- 
pla? proportionis , proptec AD dupJam DK ; fci illud pa- 
rallelogrammum ad talcfpatium hypcrboiicumex/>r^w/i 
mmero eft prcrximc, ut io ad 7 , crgo & O F ad DF , vel 
BK crit proximc in eadem rationc 10 a4 7, aut utrobique 
per 13 multiplicando, ut 130 adoi , quod proximum eft ra- 
tioni 1 30 ad «; • , hoccftijady. Ratio igitur fubtangentisad 
axis portionem intcrceptam ordinatis dupla? 
eft,ut i*adp, uti T 
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• 

Sextum Theorema proponitur , & univerfa/ius dcmon- 
ftratur . Spatia Logipica in data ratione dividere ; 
Cavum trilineum convexo aquale ; reclangula fpatiis 
LogiPicis aqualia . Item fpatiis byperbo/icis . Ordi - 
nata in trilineo Logtfiica^axiparallela^ convexis , & 
cavis hyperbola fegmentis proportionales. Eadem a/iis 
figuris applicare . Hyperbolam ducere , qua datam 
Logipicam , velin dato punflo contingat . Maximum 
farallelogrammum Logiflsca infcribere , & duo utrin- 
que aqualia determinare . Data cujufvis figura tan- 
gente maximum illi parallelogrammum infcribere, & 
contra. Idem circa alia maxima pra^are per alias 
hyperbolas . Infinitarum hyperbolarum tangeutes. Spi- 
raiis geometrica fpatia inter fe , & cum fuis partibus 
comparantur. Cujufvisconvolutafigura, ejufvcpar* 
tiumadeircumfcriptumfeclorem, & ejus zonaspro- 
portio eadem y qua Conoidis ab evoluta figura , ejufve 
partium adcircumfcriptum cylindrum, & tubos cylin- 
dricos . Evoluta ad convolutam ratio , quibus compo- 
fita . Exempla in Spiralibus . Gcomstrica Spirali do- 
clrina applicatur . 

1 ijRopofuit * n Sexto TheoremateHugenius, quod t fifue* 
II riut tres ordinata , velutinbacfigura funt CdD, HG t 
*B F, & ex punflo curva adminimam pertinente ducatur ajym- 
ptoto paralleta fecans duas alias ordinatas ;'» '/?, & /£, ac tan- 
gens B Oedfdemfecans iuN t &D; fpatiatriiinearia AHK, 

K HBR 
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1 1 Jam V.Theorem. Hagenii demonftratione 4 fic expedi o . 
Sic A D dupla D K , feu F B ordinats ad Logift ica A B h ; eric 
F D intcrcepta axis inter ordinacas duplae proportionis ; ofte- 
dendumelt FO fubtangencem , feu parametrum Logiftic* 




; 4 



cflead FD, vel BK proxim£ , ut 13 ad o. Jam ex ,di£tis 
twm.6. eft FO ad BK, vel DF, ucparallelogrammumin- 
fcriptum hyperbolae ad congruum fpacium hyperboiicam , 
quod in hoc cafu ( fi intelligacur fuper A D defcripcum , & 
ordinacis ex A, &K dcflnicum) terminabiturordinatisdu- 
plae proporcionis , proptcr AD duplam DK ; fed illud pa- 
rallclogrammum ad talefpacium hyperboliojmex^r^drw/i 
fiumero cft proximc, uc io ad 7 , crgo & O F ad DF , vel 
BK erit proxime in eadem ratione 10 ad 7, auc ucrobique 
per 1 3 muitipl icando , uc 150 ad 9 1 , quod proximum efl ra- 
tioni 1 30 ad 90 , hoc cft 1 3 ad 9 . Ratio igitur fubtangentis ad 
axisporcionem incerceptam ordinatis dupia? racionis proxime 
eft, ut 1 ? ad 9, uci Hugcniusin hocTheorematc propofaerat. 



CA- 
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Sextum Theorema proponitur , & univerfalius dcmon- 
ftratur . Spatia Logiflica in data ratione dividere ; 
Cavum trilineum convexo aquale ; reclangula fpatiis 
Logifticis aqualia . Item fpatiis hyperbolicis . Ordi- 
nata in trilineo Logiflica^axiparallela, convexis , & 
cavis hyperbola fegtnentis proportionales. Eadem afiis 
figuris applicare . Hyperbolam ducere , qua datam 
Logiflicam 9 vef in dato pundo contingat. Maximum 
paralfefogrammum Logiftica infcribere , & duo utrin- 
que aqualia determinare . Data cujufvis figura tan- 
gente maximum illi parallclogrammum infcribere, & 
contra. Idem circa alia maxima praflare per alias 
hyperbolas . Infinitarum hyperbolarum tangentes. Spi- 
rafis geometrica fpatia inter fe , & cum fuis partibus 
cmparantur. Cujufvisconvoltttafigura, ejufvcpar* 
tiumadeircumfcrtptumfeclorem , & ejus zonaspro- 
portio eadan, qua Conoidis ab cvolitta figura , ejufve 
partium adcircumfcriptum cyfindrum y & tubos cylin- 
dricos . Evoluta ad convolutam ratio , quibus compo- 
fita . Exempla in Spiralibus . Gcometrica Spirali do- 
clrina applicatur. 

1 iJRopoluit in Sexto Theoremate Ilugcnius, quod ,fifae- 
L rwt tres ordinata , velutinhacfigura funt ^AD, HG, 
*B F, &expun8ocurv* adminimam pertinente ducatnr ajym- 
ptoto parallela fecans duas alias ordinatas in 7? , ac tan- 

gens U Qjafdemfecam iuN, &Qj fpatiatrilinearia A^BK, 

K H 8 R 
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HBR fuJif inter fe, ut partes ordinatarttm inter curvam, & 
tangentem, ideft, ut HN. Qupd quidem fere cum 

fecundoTheoremateconiucidit, potcitquc cx cap, 4. uum 4. 
dicrisdemonftrari, uc patcbit,applicando demenftrationcrn 







F S "B 
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Jinex gh minufculislittcrisexpiefs£,fccanti tangentera in n, 
axiparaJlelamper B duclam in r ; patebit enim intercepras 
tangenti, & Logifticse curva? , ordinatis parallclas , five infra, 
livefuprapunclumcontaclusefle., ut fpatiacomprehcnfa iif- 
dcm crdinatis, Logifticse cuiva, & axi parallcla per contactum 
du&a , adcoque fccundum, & fextum Theorcma in unum con- 
venire . 

j Sic igitur argui poterit» Cum fit O F ad F B , ut B K 
ad K CL, erit O F in K Qjequale FBK rcaangulo; fed F O 
in BM, feu intotam KA sequatur toti fpauo DABF per 
<ap. 4. num. \. igitur FO in reilduam Q^A sequatur reiiduo 
fpario K A B:codem modooftendetur OF in R N, feu r n 
:equale reftaugulo F B R , FBr, adcoque cum iitHGFB, 
hgFB, «quale FO in BS , feu HR,vel hr , erit fpatium 
R BH, rBb, sequale FO ia N H , nh ,* adcbque trilineum 
AKBad HRB, feu h r B, eric, ut AQ.ad N H , feu n h , 
quc funt bafes redangulorum fub communi alutudine lub- 

tan- 
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tangeutis FO iiiis fpatiis xqualium . Et hoc fuerat demon- 
ftrandum . 

3 Hinc facile erit quasvis Logift i cx fpatia , G vc concava, fi- 
ve convcxa per ordinaras in data ratione dividere ; fpecialiter 
autem hinc inferre juvat , qudd li ex quovis punCto H Logifti- 
cjeducatur tangenti O N parallelaoccurrenscurvcultra co- 
tael um m h ( nnge ductam , Jicet in Schemate deficiat ) erit 
poctioLogiftica;concavaHR B squalis convexs hrB, pro- 
pter aequales H N , h n, iis parallelis interceptas; imo addito 
utrinque fpatio B H S , cum reclangulo S B r , inferes reclan- 
eulum H R r aequale efle fpatio Logift ica?, curva H h , ipfaque 
HS ad hr extenfa,interccpto; indeque reclangulum Gfer 
acquale rcliduo fpatio G H B h g , aequale proinde & reChngu- 
loexOF fubtaneente in RH cum r h, feu in sS , adeoq; 
OF ad Gg fchabere, ut GR, feuB F ad sS; fednimium 
minotisdetineor. 

4 Expenderepotiusjuvabit.quibusfpatiis proportionales 
fint line* intrilineo N B H , aut n B h, paraliels, non quidem 




ordinatis, fcd ipfimctaxi . Interafymptoros A D , D F duca- 
per ipfum punclum B Logiftica: hypcrbola r B r r R ; ante 

tangente Logifticae OB occurrente 
K 2 fu- 
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fupremai ordinataruro, feu afyraptoto hypcrbols in P, reclan- 
gulum B k P sequarifpatiohypcrbolico kBrRA; eftenim 
rectangulum B kP ad kBF rectangulum hypcrbola? infcri- 
pturo, u: illiusbalis P k adbafimhujus k D , feu BF, hoc 
eir,obtimilitodinerotriangulorum, ut k B ad fubrangentem 
Logifticjc FO, indcquc cxcap.prsced num 6- ut hypcrboli- 
cum fpatium ARrBk ad idem parallclogrammum F B k ; 




»qualia igitur funt reclangulum B k P, & fpatium hypcrbo' i" 1 
curo A R r B k : quod fuerat dcmonitrandum ; fed & alibi ge- 
ncralius idem oftendemus , fcilicet cap. 1 3.99.2. 

5 Cum verb ex tap.preced. num. 4. fpatium hyperbolicum 
k B R A ad quodvis altud axi Logirticae paraliclis refeclum 
k r R A fir , ut k B ad k h , & dividendo ipatiura hyperboli- 
cum kBrk adrRAk,utshadhk; mantfeftura e (1 , furo- 
pta communi altitudinc k P di&arum linearum in k P du- 
ctarum re&angula proportionari fpatlis hyperbohcis corref- 
pondentibus, adebque rcclangulu m P k in k h sequari fpatio 
k r R A , & reclangulum cjufdera Pk in s h zquari fpati» 
kBrk,&c. 

6 Paral I ckr igitur ax i Logi fti cx.tr ilineis N B H , n B h con - 
c!ufe,propoccionales crunt rcfpeftivis trilioeis hypcrbolicis 

rBs, 
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tBs, rBs convcxis, autconcavis, proutcitra , vel ultra B 
parallclae ducuntur , ctcnim demonftratione umn> 3. itcrum 
apnlicata ; cum lic kP ad Bk, ut BM ad MQ^» veJ BSad 
SN, & Bs ad sn. Erit reclangulum kBM , vel kBS,aut 
kb & squale reclangulo ex Pk in MQ», SN, vel sn; fed 
etiam fpatium Bk A R , aut Bkk r xmiaturcx num pr^ceJ. 
teclangulo ejufdem Pk in M A , aut SH , vcl s h ; igituc 
reclangutum ex Pk in reliduam AQ^, vel HN , auc hn 
arquale erit trilineo hyperbolico R B M , aut r B S, &c & idc5 
Jjnca: A CL» N H, nh axi Logiitic* paraJJcl.c , ejufque cur- 
va , & tangente conclufar, erunt ut refpecliva hyperbolica fpa- 
tiafupradeHnita. Quod crat demonftrandum . 

7 Aliis figuris /Imilem comparacionem fufcipicntibus , ut 
crdinatsc unius proportionalcs lint fpatiisabfciflisalterius.ap- 
plicari res eadem poteft, quemadmodum , tum hic , tum alibi 
locum habere polfunt oblervationes , & corollaria limilia his , 
Quxnum. 3. indicavimus i fpecialia verb problcmata duo ex 
foIafigur*pra?mifl*infpe&ione facillime folves. Alterum : 
Intcr alympcocos F D , D A , quarum illa (It axis , hatc ordina- 
raLogifticat ABh, hyperbolam ducere , qua» Logifticam in 
aJiquopunclo B tangat; veldatoinLogiftica punctoB, hy- 
perbolam nihilominusreperire, aux idemprxftct : ponatur 
DF aequalis fubtangenti FO: ordinata FB, & D A, fiar pcr 
B hyperbola inter afymptoros FD A; h*cproculdubio Lo. 

fifticam tanget ; fiqoidem eadem O B , tum Logiftioe , tum 
JyperboIvE cangens communis erit ; unde conlequitor , quod, 
fifingator pcr aliudpunctum B du£ka hyperbola, occurrct in 
alio pundo eidcm Logifticar, fupra B qusdem, fi FD major 
fuerit iubtangcnte , inrra verbfi minor. Alterum eft . ^gi- 
Aica; maximum paralklogrammum in-fcribere: ponatur D F 
fubtangentiarqualis, & ordinetur F B : patet DFB maxi- 
mum fore omnium, quat dato Logifticarfpatioinfcribi poflint, 
paraJlelogrammorum ; alia liquidem .parallclogramma cidem 
Logifticsc fpatio infcnpta minora. erunt , e6 quod, ut illud 
primum acWquent , extendcnda iint ufque ad pcrimetrum hy- 
pcrbolxper B dcfcriptar, quae rota ultra Logiitieam cadic, ur- 
poteipiam sangcns exnoper diclis : undepater,cuivisalteri 

pa- 
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paral 1 elogrammo aliud squale eidem Logi ft icae in fc riptu m 
cxhibcn poflc, ducta fcilicet per punctum , ubi LogUiicE oc- 
curric , Hyperbola , qus in abo puocto Logi il 1 caru iecans da- 
bitpundum, ad quodinfcribatur parallclogrammum zqjtaJe 
priori, eo quod utraquc fpatio afymptotis , & hyperbolse ia- 
tcrjcftoinfcribantur. . 

8 Lcviufculaquidcmhic.fi pcr fcfe conilderentur , at ra- 
tione mcthodi , quam gcneralem cife Lectoruw folleftia per- 
cipiet, fuopretiononlraudabnntur; hinc cnim habebimus, 
data ratione , quam habcre dcbet fubtangeos M £ figuraf 




ABHG adabfciflam AE, dari&maximumparallclogram- 
mom EBL ipfi infcripcibilc, Ci nimirum in eadcm datn ratio- 
nc flat GE ad E A,ut GE, EM tint*qualia,tangcnscniip- 
pc M B I erit & rangens hyperboJc C B C per B inter afyra- 
ptotos A G , G H dotta; , atque adco quod vis aliud paraUc- 
fogramraum GFDK daue/igurseinfcripcum minuscric pa- 
rallelogrammo GFC, atque aded minus GEB, quod pro- 
inde maximum efle convincctur ; & c contra dato maximo 
parallelogrammo G E B L figurse ABHG infcripco^Jabitor 
ejustangens,pofita EG equaii EM, quia quodvisaliud pa- 

ral- 
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rallelogrammum G F D com fit minus ipfo G E B , erit & m i- 
nos GFC (duclaper B intcr cafdcm alymptoros hyperbola 
CBC) &idcb FD minorerir,qoamFC,&hyperbolaCBC 
curvam D B D tanget , fed hyperholam tangic retta MB , cr- 
go & curvam DBD propofitam. Etcjood deparallclogram« 
mis maximis diclum ef? t aHumpta hyperbola lioeari , potcft ad 
maximos cylindros , aliave maxima fa&a ex gradibus coordi- 
natarum £B, BL transferti, ufurpatis alrcnus gcneris hy- 
peibolis, quadratica, cubica, &c. in quibus facra cx homo- 
nymis coordmararum gradibus func ctqoalia , eo quod quadra- 
ta , auc cubi ordinatarum reciprocentur diftantiis a centro,feu 
angulo afymptotali. 

9 Quod ii earumdem infmitarum byperbolarum , in quibus 
videlicetnonfimpliceslincaj BL, CN, fed iplarum quadra- 
ta, autcubi, aliiquemajoresgradus finc in rtciproca ratione 
diftanciarum GN, GL,carumve,graduumquorumcumque, 
tangentes ignorare te dicas : nedcfpondeanimo, paucis, ad- 
verte , docebo , & quidem ex hac i p Ta , quam pra; manibus ha- 
bcmus,methododemonftrationem cruendo .• cxponcns gra- 
duum, quosconiideramusinordinatisBL, CN efto#,gra- 
duumvcro, quiconiiderantorin diitantiis NG, G Kelto y\ 
ducla ex quolibet hy perbolse puncto B £ afymptoto parallela, 
flat G E ad E M , ot x ad^y, juncta MB tangct ; quia cnim 
ut x zdy , ira G E ad EM, faclumexgraJuG E, cujuscx- 
poncns x t ingradum EM, cujus exponens^; maximum eric 
omniumiimihum faclorum ex partibus Iinc« GM utcumq; 
diviiae, uti ex maximorum , minimorumque mcthodo facilc 
comtat; quarc & fadtum exiimilibus gradibus GEB maxi- 
mum cricomnium fimilium faclorum ex lateribos paraJlclo- 
gcammi tnanguJo MIG adaliud, quam B punclum infcnpti; 
cjuaeigiturlineatangitfiguramtriangularcm MIG in B ( ip- 
lumnempclatus MI) tangec in eodcm puncto hypcrbolam 
C B C ex iildem gradibus coordinacarum conftirutam. 

10 Jam ad infticutum noftrum , undc paululum di vertimus, 
propiusaccedentes , quemadmodum in Logtftica Hugcnius 
propof. 1. 2. & hac , quam pr* manibus habemus , fexta, varia 
cjus fcgmcntainvicctucomparaviti ita, uc inL.jgiilica con 

vo- 
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voluca, nempcSpiraliGeomctrica, idera nos prsftemus ,ar- 
gumencitimilicudofuadec. Pnmum igitur , iicuc Logifticx 
Ipatia poft quamlibet ordinatam in i n finitu m protenfa funt, uc 
ipia: ordinats exdidis cap. \. num. 7. ita Spiralis geometrioe 
ipana polt quemJibcc ejus radium in lnrinitum circa centrum 
per innumeras , iibiquc fuperimpofitas circulationes conti- 
nuata funt inter fe , ut quadrata eorumdem radiorum ; intellc- 
ftoenim fpatio Spiralis AaaC in triangula inoumera , uc 
cap. 1 . num. 1 1. factum eft , diftnbuto, quse ex ibi dictis limilia 
eru n r, ACa, a C a, &c. crunc iingula inter fe , uc homologoru 




radiorum quadrata , quse continue proporcionalia funt , juxta 
curvaehujus naturam ; itaque ut unum A C a ad unum a C a , 
ita omniafpatio AaCinclufa adomnia inclufa fpatio aaC 
(funtcjmppetotidemhk, atqjibi, utpote multitudinis utro. 
biquc inlinit;r) nempe, utquadratum ACad quadratum aC, 
icafpatium, quodpoft A C intradiclamSpiralemconvolvi- 
tur, ad fpacium , quod poft aC eadem SpiraJiconcluditur. 

1 1 Hinc dividendo habetur, fpatium A C a clle ad infinite 
contortum poft minorem radium C a, uc differcntia quadrato- 
rum A C , a C, feu C I ad minoris a C , vel C l quadratum , 
hoceft,du<£toarcu al, ut armilteportio FAIa adfeclorcm 

IaC, 
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IaC, (lcuti cap. 3. num. 8. & ia Tcrtio Theoremace Hugenii 
demunit rando cap- 4. »«w. 5- oilendimus, in Logtftica fpatium 
duabus ordinatis lnterjectum eflc adinfinitelongum poltmi- 
norem ipfarum protenfum , utl eft differentia ipiarum ordina- 
tarum ad minorem ex iplis ; & veluti in primo Hugenii Thco- 
remate cap. 3. demonltrato, fpatia Logiftica: ordinatis con- 
clufa erant,u c extremarum ordinatarum diriercntiae, ita in Spi- 
rali geometrica fpatia quxlibet Aca, aca erunt interfe, ut 
d:fferentiarquadratorumabextremisradiis dicta fpatia com- 
prehendentibus, live ut circulares arrniil* FAl, fai ilhsad- 
lcriptae. - 

1 2 Trilineis verb a I A , five ad invicem , five cum rcfiduis 
a A F , aut cum zonis F A I a comparandis infervict gcnerale 
hoc Theorema . Si quaevis figura L M C, axe A L in punctum 

L 1 j.r_K 

hJ ^l. > f „ 
2 - — n 



n 




G 



A contracto, iliique parallcla KC in arcum CG arquabili- 
ter curvata, tranfeatinSpiralem C E A,ordinatis HM,hm 
in totidemejusramos, (euradios AE , Ae abeuntibus , & 
per angulum E Ae divancacis, cujus mcnfura fit arcus Dd 
sequalis mtervallo ordinotarum, nempe ipfi Mm, vel Nn. 
DicoSpiralefpatium CE A fore ad circumfcriptum fc&ore 
CGA, uti e(l conoides ex figura LHC circa axem LA ad 
circumfcriptuin cylindrum ex parallelogramo A K circa eum- 
dem axemrevoluto. Ducto pariterquovisarcu EB,ahifquc 
Iineiscoordinatis, utinfigura, trilineum BCE fore adcir- 

L cum- 
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cumfcriptam zonam B C D E , ut) eft annulas exHCB circi 
axcm revolutoad tubum cylindricum ex circumfcripto paral» 
Jclogrammo HNCB circa eumdem axem, ac dividendo.tri- 
lineum B£C ad CED efle.ut funt annoli ex ipfis HBC« 
H C N circa axem revolutis ; quodlibet etiam triJineu B E C 
adaJiud beC, aut CED adaJiud Ced cfle, utfuntannuli 
cxipus BHC,bhC,aut cx HCN,hCn circa ipfum axem; 



portiones quoque BEeb, fiveadaliara beeb, five adtrili- 
neum quodvis B C E cfle.ut refpedrive inter fe funt annuli ex 
H B b h , h b b h, aut H B C circa ipfummet axem L A. Lon- 
gioreft propolitio, quam demonftratio . Arcusenim BE ad 
BF eft , ut CD ad CG, fcilicct cx conftruaione, ut CN 
ad CK, vel B H ad B 1 , nempe ut cylindrica fu pcrricies , 
qux in conoide ex Jinea B H, ad cylindricam fuper ficiem, quse 
in cylindro perlineam B I circa axem rcvoluta producitur; 
&. hoc fcmper , five lineas majufculis litteris , live minufculis 
notacas inter fe compares ; funtautem tumarcus BF, in fe- 
aoreconcentrici, tum cylradric* omnes fuperficies cx BI, 
conccnrric* incyJindro, proportionalcs , quippe in eadcra 
rationc diftantiarum a centro A, vel axe AL; ergocxLem- 
mate 29. TorriceJJii dedimenflone parabolx , omnes arcus 
concentrici in fe&ore ad omnes concentricos in fpatio Spirali 
erunt, ut funt omnes fuperficies cylindricae in cylindro ad om- 
nescylindricasfuperficiesincoooide; unde ccdividendo, & 

pro- 
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proportionales parcescomparando, habebitur veritasTheo* 
rematis propolici. 

13 Quandoquidemoba?qualitarcm arcus CG cum axe fi- 
eurte L A, ducta fubcenfa L C , , erit cnanguium L A C aequa- 
k fe&ori CGA, acque adco erit ad SpiraTe fpatium in eadem 
ranone , in qua cvhndrus conoidi circumfcriptus ad ipfam 
conoidem , hinc figura cjuariibet evoluca ad convoluram ra- 
tionemhabebircompoiicamexrarionefui adcriSguIum «que 
altumin eadem bafi, & ex racione eircumfcripci cylindn ad 
conoidem ex ejusrevolutionecirca axem genitam . Cum Spi- 
raJis Archimedea, ob arquabilirarem motuum , quibus corn- 
pomcur, habeatradiospcoportionalesordinatis in criangulo 
baii parallehs, indeque fiat convolutione trianguli axem ha- 
bcntisparem arcui fectoriscircumfcnpci, ftr inde, fpatium fpi- 
rale trientcm eilecircumicnpri fettoris, quemadmodum co- 
nusex tnangulo tncnscft circumlcnpci cylindri ; & cura fe- 
cunda Spiralisquadratica Hat convofutione parabole , cujus 
ad infcriptum rriangulum r at 10 eft fefquitertia, cylindn vcrb 
circumfcnbentisconoidem ab ipfa genicam ratio cft dupla, 
idebfpirale fpatium quadraticum enc femiflis circumlcnpti 
feclons, habebit verbparabola, ex quagignitur, ad fe ipfam 
in cale (pacium convolutam.rationem compoiitam ex iciqui- 
tcrtia , &dupla, idcftquamS ad j. Sc licdeinceps applicatio- 
nem profequere mi Lecror . 

14 Ego ad Spiraiem Geomecricam revercor , in qoa , ucpo- 
te ex con volotione Logifticc genita , jam fcies Trilinea, inicio 
num 12. rcccniita,eam inter fe rationem habitura,quamannu- 
li ex correfpondbntibus Logiftic* portionibus trilineanbus 
circaaxemrevolutis, (iveinterfe, (ivecumtubis cyhndricis 
illoscircumfcnbentibus comparatis, ubi geometnc* Spiraiis 
trilinea cum zonis circularibus illa includcntibusconferatitur; 
quomodo autem illi annuli ex Logiftica? portionibus geniti 
notam habent quantitatem , nonnifi perfpecla folidorum, quae 
ex Logillica circa axem revoluta producuntur , mcnfura , 
oftcndi poteft ; de qua re in nono Theoremate cum Hu- 
genio, agendumerit , ideoque ex diccndis cap. 9. num. 10. 
defeftus fupplendus cft . 

L z CA- 
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C A P U T VIII. 

Septimum Theorema pridem ojlenfum , ut nova demon- 
slrattone fulciatur , oftenditur , fpatio a qualibet cur- 
va contento quo ad totum , & quo ad partes aquale 
fpatium ex fubtangentibus ad curvapunda applica- 
tis , vel ad refpetiiva punfta bafis : item duffa per 
quodvis punffum tangentibus parallela 9 occurrente or- 
dinatis , puncla interfetJionum effe incurva , qua cum 
priori comprebendet fpatium primafigura duplum % 
adeoquecumejusbafi[nifihancnovacurvafecet , ac 
congruo loco puntlum acceptum fit ] fpatium primo 
aquale. Eadem opera dua ejufmodi curva defcribun* 
tur. Eadem doclrina converfim accepta inventioni 
tangentiumdefervbrepoterit . Dimentio figvra per 
normam , & perpendiculum defcripta ; Spatii Cy- 
cloidis , ohiter ejus tangente determinata ,dimen/to, 
variorumque fegmentorum proportio . Segmenta ejuf 
dem quadrabilia . Ciffoidalis fpatii , ejufquefegmen- 
torummenjura. Spatiuma Tra&oria , & ejus axe 
interceptum aquale quadranti radio fua tangentis de- 
fcripta . Infinitarum parabdlarum , hyperbolarum 
quoque infinitarum fpecierum , fpiralium item cujuf- 
visgeneris , etiam Geometrica dimenfio expeditur . 
Septimi Theorematis Hugeniani demonftratio ex hac 
doftrina eruitur. Oftavum quoque Theorema pridem 
oflenfum binc novam demonfiratiomm ajfumit + 
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Tbeorem. Bugeh. CafMll. B£ 

j A D feptimura Theorema gradum facimus . Illud Huge» 
/\ nius hisverbisproponit: Spatium infinhum inter or- 
dinatam, Logifticam, & ajymptoton, quaparte ba adinvicem 
accedunt, duplum eft trianguli comprebenfiordinata, tangente ad 
idem ordi nata puntium, p* fubtangente . Sic m eademfigura fpa- 
tium infinitum poft ordinatam BF duplum eft trianguli BFO. 
Quod quidem ex diclis cap. 4. num. 6. evidenter deducitur , rc- 
ftangulum enim fubtangcntis , feu parametri FO in ordina- 
tam JBF, quod lococitato oftenfumeft fpatio iniinito poft 




8 F exporreclo aequale , utique duplum eft trianguli B F O 
ejufdembafis, & altitudmis ; fed aliam nihilominus dcmon- 
itrationem adjiciemus ad pleniorem fciemiam, & rnethodi va- 
rietatem , aliis dctegendis veritatibus infervientem, uti ex his, 

2us fpeciminum loco fubjungemus , prudens Leclor agno* 
:et; Vix certe figura ulla nots haclenus defcriptionis eft r 
cujus dimenfio ex fonte jam aperiendo non elegantillime 
promanet: imo & infinitorum folidorum menfura hinc eJi- 
ci poteft , ut patebit capitc fequenti nu. 7. & diftantia centri 
gravitatis variarum figurarum, ut cap. 11. nu.6. conftabit. 

2 Sic 
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t. Sircurva qusevis A D C circa aiem BN, & ex qnibufvis 
curv* punctis A , * ducht cangcoobus AB, a b , quar cum 




axeconveniant in punctis B, b, necnon ordinatis \N, an, 
compleantur parallelogramma ANBG, anbg circa ipfas 
cangentes, velut diametros conliftentia ; iicque fcmpcr tiat, 
ut per otnnium paralielogrammorum angulos ex;eriores, ideft 
perpunCta G, g, t3nfeat curva G g : comprchcndct hrc cum 
prion curva A a C , & latere extimi parallelogrammi A G, fpa- 
tium C a A G g sequale figurse pnus poiita? CaAN; fumpta 
enim quantumhbet parva tangentis pirticula A D , a d , ac per 
D, d duclis axi, & bail parallelis MDH, EDF,mdh,edf 
crunt rectangula GD, DN, gd, dn', utpote complementa 
paralielogrammorum circa diametrum , invicem sequalia (po- 
tes&utnnqueaddere AD,ad, utcomparescqualiaparalle- 
logramma A H, N F, aut ah. n f; potes iniuper directum 
parailelogrammum A H , a h in dextcra figura commutaro in 
obliquius intraeafdemparallelaseidem mhilominustangenti 
impolitum, fpatioautem CAGg meliusadjacensad cviden- 
tiorem circumfcriptionem ) & huc femper in quohbet punclo 
eveniet, ergocumin utroque Ipatio h#c indehnite parva* la- 
titudinisparallelogrammapoinnt ab m deficere , (i infcripta 
fumantur, auteadem fpatiacxcedere.ficircumfcriptacomDa- 
rentur, minori defeclu, aut exccifu quolibet dato ; conitac 
ipfamet ipatia Ca AGg, CaAN integrc, & parciculatim, 

ideir, 
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idert tomtota, tum eorum correfpondentes panes invicem 
coparan do ,pr or f u s fcqualia c fle . 1 m 6 in d e iofer re potes,quod, 
im totum parallelogrammum N G trianguli N B A fit du- 
plum, & complexum ex ucraque figura g G AaC, & Ca AN 
duplum foJius C a A N , reliqua hgura BG g C dupla erit tri- 
linei C AB, curva C A , tangente AB , & axis portione, 
quam tangens intercipit,comprehenfi ; id quod expcdit* mul- 
tarum figurarum dimenfioni conducere poteft . 

3 Hincfiinqualibetfigura CAN,du£tis ubilibet axi pa- 
rallelis, primum A G «quali fubtangenti N B cxtimi punai A, 




tum aro, aro , refeclis ultra ordinatam AN ipils ro, ro 
refpe&ivesequantibuslongitudinemiubtangcntis nb, nb ad 
fuumpunctum a pertinentibus, quoufque compleaturfigura 
ooGAN; veletiam (quod in idem recidit ) u per N pun- 
etum regula qusedam NG converti concipiatur , fecans axi 
ngureparallelas ar, ar produclas inpunctis oo, itaut eade 
regula NG, five No femper parallcla exiftat tangenti AB, 
aut ab , fintque BAGN , baoN parallclogramma ( quo- 
modo rurfus ro sequaliserit refpeclivae nb , aufercndo fci- 
licetcxsequalibus ao , bN , squales ar , nN) Exutraque 
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inquam htc defcriptione colligitur, figuram o o G A N sqatu 
lemforeprius datxfigure CAN, quemadmodum & partes 
correfpondentes rAGo,naAN lemper sequales effe ; quid 
enimhocaliudeft, quam ipfas lineas AG, ag, num.prtced. 
confidcratas,dirette deprimere in A G , ro , ut jam non ad 




curvam, fcdadrefpeflivabafis AN puncla terminentor?Spa- 
tiumigirur Ca AGg , fcrvata fingularum fuarum liocarum 
sequalitarc, protrufum in N ooG A, erit, ut prius, «qualc 
ipfiCAN, nilimalis &hicfumereinfiniteparvamtan.jentis 
portioncm, ferecumcurva Aa coincidentera, & ex propor- 
tionalitate BN , feu G A ad ra , cum NA ad A r, mfcrre 
iqualitatem rcchngulorum GAr, & ANn, ac fimiliterin 
reliquis, otfupra. 

4 Vel ctiara fumpta infinite parva tangcntis , aut curvse 
portione Aa, junclifque adNradiis AN, aN, aN,oilcn- 
detur femper parallclogrammu G A a dupluin trianguli N A a, 
urporc cidem bali A a , inter eafdera parallelas A a , N G 
( aut a a , N o ) infiftcntis , quare tota rlgura CaAGooN 
totius C A N dupla erit , & di vidcndo Tpatium ooG A N 
ipli C AN xqualeerit; cdmodoquo &iA his bi/incis curva, 

c<re- 
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&rec*tacomprehenfo, velut aa A, auc NaA, acceptopun- 
fto N, fireinextremobafis, fivealibi, autetiamintrafigu- 
ram , & per N tranfeuntc rcCta N o , qu* tangentibus a d 




perpetub parallelaexiftens,fecetipfas ar,adbafifn NA ordi- 
natas,in punclis o, erk NooAaN duplatrijinei, fea bUi- 
nei (proutintegrafumitur, autejus pars ramis Na interce- 
pta) Na A , propter parallelogrammum daoh ubique du- 
plumtriangah daN; undemirura quot figur* dimenfionem 
accipiant. 

5 Imb eadem opera poflTent dus figur* eidem datecqoales 
conilitui, fi nemperegula mobilis per pun&um N utnngue 
cxtendatur, utoccurratambiscoordinatis cx codem puncto, 

M fci- 
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fcilicot nontantum ipfi ar axi paralleke, fcd & an parallcl* 
ba ii in punclis o o ; nabebitur enim cadem ratione figura 
C N O o , tum priori CAN, tum cidcm collatcrali GON A 





integrc, & particulatim (ideftquoad totum, & qubadpar- 
tes proportionales ) prorfus xqualis; ficut viceverla, ubi ftgu- 
raCNO, ycletiam GO N A alteri adjaccnti CAN inte- 
gre, & particulatim modo prsdcnpto arqualis fuerit , ducra 
a b ramo N O parallcla tangct curvom A a c in a ; fi cnim ita 
nonfit,aliaigitur,quam NO, parallelaerittangsnti ab, un- 
dc alia figura, quam CNOo, fiet particulatim , & inrcgrS 
squalis ipli A a C N , adeoque & ipfi prims C N O , vcl G O 
N A ; quod inferret a^qualitatem totius cum partc ; multarum 
igiturcurvarum tangentes hac mcthodo determinabis; cave 
tamcn partium ordinem haclenus indicatum adamufiim ob- 
fcrves, in lubrico enim, fi quidquam immutavcris, tc forc 
praevideo . Placet autem compcndii caufa figuras haclcnus 
dcfcriptas invicemCorrelatas appellare. 

6 Quoniam ver6 tangcntium alias mechodos dedimus, in 
ncgotiodumtaxat dimcnfionis figurarum paullbdiutius im- 

mo- 
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morabimus, cujusexhacmechodofpecimina benemultaob- 
viafunc. Proponacur primo figura Noo , cujus olim hanc 
genefim excogicaveram adcirculi quadracuram promovenda. 
■ Norma ex regulis CN , N A ad anguium re£lum CN A 
compoficis in plano verticali circa pun&umN itaconverra- 
tur | uc brachium N C determinatse longitudinis exiftem , 




excremo fuo C peripheriam quadrantis circulatis CaaA 
dcfcribac, brachium vcroinclefiniteextenfumN A infraori- 
zontem versusS inciinetur, fcccturquc in o a rilo ao, pon- 
dere T perpendiculariter dcfccndente extenfo, atquccxtre- 
mo regula? NC , iivc N a aJligato ; itaque angulus aN o 
fempcrrecluserit; fed&duchcirculi tangence ab re&us eft 
N ab; sequidiitatigitur N o tangeoti ab ; eftquc Noo fi- 
gura qnadranti Coirciata ; & ideo fpatium curva Noo, radio 
N A ,. & afymptoto A S intcr jectum sequalc crit circulari qua- 
dranti C A N , ejufquc partes N o r, ieniifegmentis arcu C a, 
cjufquc finureclo, & vcrfo comprehenfis sequales erunt , & 
zoose orro zonis arcu aa , ordinatifque ad axem NC in- 
tcrjettissequabuntur, & intcrminaca fpatia oor AS , fpatiis 
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arcu Aa, radio AN, & linu arcas aC determinatis ; pnc- 
terea fectores convexi NCa , cavisfecloribus Nao stquales 
erunt, & portiones, curva No, ejufqoe fubtenfa No com- 
prehenfae,trilineisarcu ac, ejufque ungente , & intcrccpta 



axis portionc definitis aequabuntur , Scarcus Ca ad ejus fi- 
num, live ad N r , erit perpetuo , ut fpatium NoaC ad re- 
clangulum CNr , aut AN r , &c. Tangentem pofcis ad 
quodiibet punclum o ? divide bifariam No; expunclodi- 
vilionis ad punclum a junge reclam, qusefecabit Nr inali- 
quo pundoi hinc juncla ad o tanget . Unde habetur, tan- 
gentem ab quadrantis NC A, produ&am ufquc ad radium 
N A, (imul cum iinu ar , feu linea or ordinata Correlats 
Noo, & ramo No, actangente, quam fupra dcterminavi- 
musad pun&um Corrclats o, ipfum radium N A , ufque ad 
occurfum tangentis ba protcnfum, fecare in harmonica pro- 
portione ; feu abfci(Tam N r ad fubtangentem , quar correfp5- 
det punclo o, & ordinats or , cfle , ut oa cum a r ad ip* 
fam ar. Eamdem lincamabaliis portmodum defcripram tn- 
venipofita N o £cquaJiabfciiTxAS,rincrelacioneadcircuIu. 
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7 Spatii CycJoidalis diraenfio hinc etiam profluit ; efto 
~i Cydois AaO, cum circumicripto parallclogrammo 




D N, ac perpunctom N perpetub ferator refta NO,paral- 
lela exiftens tangentibus Cycloidis ab , & occurrens ordi- 
natis trilinei Cycioidalis » nempe ipfis an produclis in O. 
Conftat figuram Correlatam , indc provenientem, N oo fbre 
ipfummct femicirculum genitorem Cycloidis, quippe cujus 
cnordis No parallels finc dictae rangentesCycloidis jUtdu- 
dumGeomecris innotuit, acTorricellius indicavir ,poteftq; 
ex generali noftra de tangentibus ex motuum compofitione 
determinandis doctrina cap. s» cradita fic paucis deduci . Gi- 
gnitur Cy clois ex doplici motu, utroquc xquab^li , & «que v e- 




loci,a!reroperbafim OD, cujusdireftioinpunclo a c(\ a a\ 
altcro per arcumfemicirculi» cujusdircftiocfttangensdB} 

hac 
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hacigitur pofita «qualilincse da, feu ipfi arcui d A , jun&a 
Ba criuangens, utpocc diamccerRhombilatcruniKqualium 




ad , dB, adeoquc inquaeft dire&io motus ex duobus .tquc 
velocibus per latera ad, dB compoiiti; verumquia taman- 
gulus CdA fimul cum AdB , quam angulus CAd , fimul 
cum Adr rcclum conftituunt, eftque Cd A arqualisC A d, 
etiam B d A ipii A d r sequabitur ; duplus eft igitur B d r ipfius 
AdB; fed&duplus uniusexsqualibusintcrnisdBa; itaquc 
anguli dBa, Bd A funtsequales , fed & alterui ; ttquidillac 
igitur tangens aB chordse circuli genicoris Ad. Qupniam 
igicur pr*l'cripta figura N oo cit femicirculusgcnicor.atqu» 




exea, quamnuncilluftramus, doc"trina,scqualiscft intcgre, Sc 
particulatim trilineo Oa A N , hoc fubiato cxparaliclogram- 
moNADO, quodejufdemlemiciccuIi,exArchimcdeisdo- 

ctri- 
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£trinis,fi ve uti & nos in Vivianeis oft cndi m us ad PrtfCor. r. 
cft quadr uplum , refiduu m fpatium femicycloidis Oa AD tri- 
piumerit fcmicircuiigenicoris. Sed &parcium cava cycloi- 
dis,duabus tangentibus, &curva comprehenfarum dimenfio 
innotefcet; puta fpatium Aba femper sequale erit portioni 
circulari, arcu A d, ejufque chorda comprehenfi , eo quod fpa- 
tinm A d r fpatio, videfig.i. A a i , & triangulum A d r trian* 
gulo iba iit aequalc. 

8 Scd & fpatia trilinearia , redi adfig.i.zA A a, arcu circuli 
d A, curva Aa, &ordinata da comprehenfa, dupia femper 
clTe convincemur icgmentorum cycioidis, cur va Aa, & fub- 
tenfa Aa comprehenforum; fiquidem totaparalielogram na 
dAba duplalunt integrorum trianguiorum a \b ; lcd feg- 
menta cava cycloidis a A b, limul cum fegrruncis circularibus 
Ad duplumerhciuntfoliuscavi cycloidalis fegnenti a Ab; 
igiturreliqua tnlinea adA dupia crunt rcliduorum fegmen- 
torum convexorum cycloidis A a ; unde & zonx a d d a dupiae 
erunt feclorum cycloidalium a A a, duabus fubtenfis, & curva 
a a comprehenforum . Hinc fi ordinata a d eilec ad femiuem 
altitudinis cycloidis , iive pcr centrum G circuli genitoris 
tranfiret , qooniam tunc trilineum A d a quadrabiie forer , ut- 
pote aequalc ungulae , feu figursefinuumquadrancis, ad cujus 
arcum applicarecur , ideil sequalequadrato radii Cd ; tunc 
inquam legmentumconvexum cycloidis a A quadrabile pa- 
riterforet ( Leibnicioeciam lddemonfirante) nempesequale 
femifliquadraciradii;qu6diiordinata adr (it adquartamal- 
titudinispartem, itaut Ar iicsequalis femim* radii \ C , quia 
fector circulans d AC duplusenccrianguli ad \ (quippein 
sequaiibusbaiibus d A, d a ad aititudinem C \ duplam ipfius 
Ar) &triiineum cycloidale d Aa, ex nuperdulis, duplum 
eil legmenti convcxi cycioidis A a , eric cota tigura a A C d a 
duplafegmenti a Ad, chorda Ad , curva Aa , & ordinatx 
portione ad contenti j igitur dividendo,crianguium aequila- 
terum d Ac aequale eric huic ipfi fegmento ; quod proinde 
quadrabile erit ; unde&quadrabile, quodadditionctrianguii 
d Ar conflcitur, femifegmentum aAr, ejufque duplum in 
integracycloide, arquaknimirumsrquiiacerotriangulo, quod 

ge- 
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gcnicori circulo infcribitur, uti Hugenio jam pridem innorait; 
fed & cycloidalia fegaienca , quorum fubcenfae puncla conjun- 
gunc, afcerum a cangence vert icis, alterum ab ordinaca per cen- 
trum circuli , squc diftancia facilcm quadracnram admittunt , 
five ad eafdem, uve ad diverfas parres puncla j unganrur , & zo- 
ne binis ejufmodi fubtenfis mterjecl* paricer quadrabiles in- 
veniuncur,&fegmenca,cumcycioidis, tum Lemicirculi ge- 
nicoris , abfcifla chordis , quarum excrcma a vercicis cangence, 
& a bafi sque diffica fint ad eafdem partes , «equaJia oftcndun- 
tur > ubi vero ad partes concrarias , aequalia femici rculo , fimul 
cumredangulodiamecri infinumarcusrefpondencis, &c in 
quibus immorari non vacac , quippc ad aiia pergendum . 

9 Quod etiam demonftravic oiim Hugenius , fpatiumCif- 
foide Dioclea ultra quadrantem continuaca , ejufque afympto- 
to , & circuli genitoris diamecro incerceptum, triplum efle fe • 
micircuii gcniroris, facillime ex noftra hac methodo deduci- 
tur, iliud, cjufq;(ingulas partcs, cum cycloide,& cjus porcionr- 
buseomparando. Siceoim femicyclois ACN, cujus femi- 




circulusgenitor AdN, ex quo etiam genica incelligatur Cif- 
fois N o o . Junclra fubtenfa qualibet N o , atque ordinatis,ut 
infigura, patetjunclam Nd efleipfi N o perpendicularem, 
proptcr dr, rN , ro continue proporcionales ; squidiftac 
igicur ipfa N o chorda? A d , acque ade6 & tangenci cycloi- 
dis ab; quod cum femper cveniac, fequicur cocum fpacium 




Theorem. Hugen. Cap.VIIL 97 

infinitelongum oNAO toti, fcmi cy cloidi , & ejusfmgulas 
partes N o r iplis portionibus C a n , & orro ipfi n a a n per* 
petuo adsequari ; junclo autem cilfoidi femicirculo A d N, to- 
tumfpatium ooNddAO femicirculi efle quadruplum, & 

Sartes o N d quadruplas fegmenti N d, arcu lcilice^ ac chor- 
a his litteris defignata comprehenfi , aut feclores diametro 
AN, curvxportione No, jun&ifq; ex A ad o chordis Ao 
interjcftos , corumdcm fcgmencorum circularium N d clTc 
triplos, &c. 

Sicurva Aac fuerit Tracloria , qualem cap. 5. fub finem 
num. 2. dcfcripfimus, cujusnimirumtangens ab ciufdemubi- 
quc eft longitudinis , utique ei CorreTata figura 0 o G eric 




citculiquadrans,centroN,radio NA, cjuippeNO tangen- 
ti parallcla.erit ubique aequalis , unde infinitum fpatium a 
Traeloria, ejufque Afymptoto conclufum, quadranti circu- 
Iari,radio tangentis dcfcriptoaequalcdemonItrabitur,&par- 
tcs proportionales fegmentis congruis refpondebunt . 

10 Quid de parabolarum infinitis fpeciebus addam ? 
Sane, rcfumpta figura numeri 2. bujusCapitis ,coniUt, fpa- 

N tium 
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r ium AaC g G c iTe d uplicat u m tr il i neu parabolictmi ACf» 
polito quodipfa C A N fit parabola quadr atica , jo qua fub» 
tangentes N B , five iis cequales A G, duphe funt abfcillaruru 
NC.feu A * ; itaque paraboJa ACN, utpoce a?qualis fpa- 




tio AaCgG, eritduplatriiinei A C ♦ , fuinimirum com- 
plementi ad parallelograramuni circumfcriptum , adeeque 
arqualis erit £ ejufdem circumfcripti paraJiclogrammi ; ubi 

autem fubtangens N B abfciflfx N C tr ipla fuerit ( uti acci- 
dit in parabola cubica , feu in curva , cnjus ottfinatarum N A, 
n a cubi fucrinc, utpartesaxis N C, n C a verticeabfciflse) 
crit,eademratione,rigura AaCG,adebquc & ipfeparabola 
CAN.triplatfilineiC A*,&confequcateracqualis l cir- 

cumfcriptiparallelograrami; ac gencraliter habcbitcujufvis 
fpcciei parabolaadtrilineum, feu coraplementum parallelo- 
grammi ipfum circumfcribentis, eamdem fempcr rationem , 
quam exponenspoteftatisfuarum ordinatarum ad exponen- 
tcmporcltaturn axis ; ideft in quadratica , ut 2 ad 1. in cubi» 
ca, uc 3 ad 1. inquadracoquadratica, uc 4 ad 1. &c ln ca, 
mqttacubio*dkatarumfuerint, ut quadrataabfciflacam, oc 
3 ad z. &inquaquadratoouadrataordinatarum fint, utcubi 
partmm axis, ut 4 ad 3 , &c. qoippe in hac ipfa ratione eruot 
femper fubtagentes conflantcs nguram A C G, parabols a-qua- 
lcm.ad abfcilfas condantes diclum triiineum , ot dudum Geo? 

mc- 
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metris innotuit , poteftqoe dedtiei ex gencrali tangentiura 
conftruftione cap. $■ praefcrtim num.^. & fequentibus ad pa- 
rabolas applicata. 

n Eodemplanemodo infinitas hyperbolas ad menfuram 
vocabis: Ac primo fpatram Apollontana hyperbola, ejufque 
afymptoto conckfum infinitum efTe , fic patebit : eflotalis 
hyperbola AaC, cuius afymptoti • D , DB ; manifeftum 
eit, fubungentes B N «quales efle diUautiis a centro N D , 




cndc fafra, juxta praefcriprum 2. flgura gGAaC,eric 
pcrpetub GA «qualis A O , ga «qualis af, &c Scfpatium 
gGAaC arquale fpatio C a A <* D b ; fed cScidcmarquale 
CaAN b ; ipatia igitur C a A • D b , 8t CaANb funt 
rrquala ; fed primum excedit fecundom paraflelogrammo 

N A*D; ergooportetutraqusfnfinitaeflejcxfinitisenim, 
quod alterum lupcrat fpatio fintto , non eft illi arquale, fcd tan- 
tumihinfTrticishocIocumhabet; pofteacurva AaC fuppo- 
natur efle hyperbofa fecundi grados , in qoa videlicct ordina-' 
tarum A 4 , af quadrata reciproce funt interfc , ot partcs 
afympton fD, D*; manifefrom eftex fc&tecap.pracedent. 
uam.g. diftantias a centro DN, duplasfore (ubtangentium 
N B; it3quec6m femper inhoccafu * A ficdupla AG , fa 

N 2 du- 
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dupla a g; tota figura bD 9 AaC dupla er it jpiius g G A a Q 
adeoque dupla fpatii huk aequalis Ca AN bj & dividendo, 
fpatium infiuitum Ca ANb ajquale parallelogrammo hyper- 
bolsinfcripto N A * D. In hyperbola tertii,autquartigra- 
dus, propterdiftanuasacentrocriplas,& quadruplas fubtan- 
gentium , coIJigetur, fpatium Ca ANb dfc femilTem , aut 




cnenrem, &c. parallclograrami DA ; & generaliter cffc il- 
Jud fpatium ad hoc parallclogrammorum , uc cxponcns di- 
Itantiaram a ccntro * D ad cxponenccm ordinatarom * A 
dirainucum cxponence earumdem dirtantiarum ; feufiexpo. 
nens diftanciarum tic.y , ordinacarum x , uty ad x-y , fci- 
liccc lnpnmahyperbola, uc i ad o. in fccunda , uc i ad r. 
m certia, uc i ad :. &c inca, in qua diftantiarura quadrata 
elient, uc cubi ordinacarum , uc i ad i. &c. 

is SpiraJes vero, auc qus harum inftar gcnerari concipiun- 
tur figor*, numquid abhujus mechodi , & doclrina» legibus 
cxcludentur? imo & ipf* illius influxum in fc dcnvarc pote- 
runt , fed fuae nacurse contemperatum ; figura enim ex fubran- 
gcnnbus ad rcfpectiva punda radii applicatis, non quidem 
a?quahs, fedduplafempcrcritSp:ralis rlgurap tibi corrcfpon- 
dentis, co quod harum figurarum clementa non fiocparailela, 
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& parallelogrammis analoga, fedconvergentia, h triangulis 
parallelogrammorum fubdupiisrefpondentia . Exempli gra- 
tia in Spirali Archimedea adquemvis radiiim AC , vel aC 
dufta excencro perpendiculari CB,autCb aequali periphe- 
riae radii C A, aut refpeclive arcui a I , qualem radius affum- 
\ t ycl ft in fui converiione e6 ufque defcripfiY, 




patetex Archimede, imo & exdi£tis tap- $. num. o. junclam 
B A, feu ba tangentem efle (debesautem miLeftor conci- 
perc, utut Schemma dcfa-cerit, lineam bd direcle tendere 
in a, ibidemqueSpiralemtangcre, &lineam AD concurre- 
re cum CB inB, undeducla quardamradio paraliela occur- 
rat parallelis fubtangentis C B ductis ab extremo radii A , & 
aquovis tangentis punctoD , ipfis fcilicet AF,DM,inpun- 
clis G , H, utiinminufculislitterisipfa gb occurrit homo- 
nymis, & homologis lineis in g , h , atque dcmum per D, 
feu d punttum radio parallelam aclu m elfe , ut i vidcs ,FDE, 
fde)punc1oigitorD, feu d auVumpto, quodconta&uiquara 
proximum lit , completifque parallelogrammis DG , DC, 
fcu d g , d c itqualibus , utpoti complementis parallelogram- 

mo- 
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morum circadiamerrum, patec jonctis DC, dc , tciawefttk 
CD A, Gda cfTc femiilcm sequealtorum , & eamdem balini 
obcincncium parallelogrammorum CAFE.Cafe; quare 
&femi{riseruncsouahum illisparallelogramornm MAGH, 
m a g h ; cumquc R*c t riangula excedef c pofimt Sp ira !e ftfcU 
tium CAaC mioori excetfu quohbec daco , conftat iplum 




inrcgrum Spirale fpatiom omnium ejufmodi pnralfcfogram- 
morum MG, m g ad mmimam latitudinem redaaorum, fc 
in unam figuram confluentium ( quod fic, ipfis I \ neis A G , a g 
ad rcfpediva puncla ejufdem radh CA incadem acentrOdi- 
flantia applicatis, fciltcet AG in A K , a g in I L , exiftcn- 
te C I squali ip f i C a , & fic ul> iquc , quoufquc com pl cat uc 
figura C L K A , que in hoc cafu ent trilineum pafabolicum , 
eo qubd fubtangemes , quemadmodum & arcus , quibus «qua- 
cur, induplicacaradiorum ratione procedunc, uc monmmus 
eodemcap- s.tium.y. ) fnbduplumefle ; atque adeo cum tale 
trilineum C K A, duplum fpiralis fpatii,conItet,ex dimcniione 
parabolf.eiTeduos trienrcsrriangulifub radio CA ut alriru- 
dme, & AK uc baii, idcft duostrientescircuii radio C A , 

auc 
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antcorrefpondentisfeclorisradio aC , vc\ Cl defcripti , & 
ipfamSpirale fpatiumtircumfcribcntis, habetur, fpiralia fpa- 
tiatrientemeffccircuiariamfcaorum cadem circumfcriben- 
tium. Similiteratiarum fpecierum ipiratia fpatia pcr corre- 
fpondentia trilinea parabolica cap. 5- citm. indicata metiri 
poteris, & com fe&oribus circumfcriptis comparare ; fed & 
Spiralem Gcometricam , fcu Logarithmicam A a a invcnics 




comprehendere,poft infinitos fibi fuperimpofitos cincmnos, 
cum radio C A fpatiom fubdupium circumfcripti trianguli 
A BCi figuracnim CLKAex fubtangentibus ad congrua 
radii pundra applicatis hic w.trianguJum dcgencta* , quia ot> 
isqualem femper inclinationis angulura CAB , Cab.tfian- 
gulareaanguia C AB, Cab limilia evadant , & fubtangen- 
tes CB, C b, feuhis «quales AK , IL ineadem radiorut» 
A C, Ca, veJCI ratione; Unde hahcs conrirmauoncm eo- 
rum , quae cap.praced.nvm. 10.& \ l. circa hu;us ipatri com- 

parationemattujtmua. 1« 

jj Hanc igitor tor cxemplis iUuftrem doclrinara adpro- 
pofituni applicantes^eptirauniHugcnii Thcorema iicdcrnon- 

iha- 
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ftrabimus. Subcangentes Logiftic* AaaC fint NB , nb, 
nb, que ad refpe&iva puncla A,r,r applicacae A N referan- 
tur in AG , ro , ro ; elt igitur flgura NAGoO squalis 
fpacio poft ordinatam A N, afympcoto , & curve intcrjccto, 
juxca hanc doclrinam ; verum & idemibacium N A G con- 
vincitur effe redangulum fubtangentis N B in ordinatam 




N A, coqubd exdi£Hs eap. 5. fubtangentis Iongitudo NB, 
nb, livc jam AG , ro, fit fcmper eadem ; itaque fpatium 
infinicum, quodpoftquamvisLogifticie ordinatam exporri- 
gitur.scqualeert reaanguUyfubcademordinaca, & fubcangert- 
tc , atquc adeb cit dupium trianguli ejafdem bafis , & alti- 
tudinis, quod ordinata, tangente , & fuhtangente corapre- 
heoditur, uti Clarifliraus Au&or in hoc Theoremate nobis 
demonftrandumpropofuic. 

14 Sed & fequens Theorema ofitavom , videlic«c , quod 
fpatium duabus ordinatis interjctlum equale eft reSlangulofub- 
tangentU in differentiam earumdem oraiuatarum,utUnJequenti 
figura fpatium D F B aquatur rc&anguh fubtangentis FO 
in t\ A> quod quidem num. 4. facis oftenfum eft [ , 
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atque cx iis , qu» alias dmmus,facile oftendi poteft, ex 
hac ipfa doclrina iterum ex abundanti demonftrari poteft, 
quippe in figura paragraphi antccedentis, nedum totum fpa* 
tium infinitum CAN B toti reclangulo NAGO pro- 
batur aequale , fed & ejus pars qusdibec N A a n pafti 



correfpondenti AroG, ex fubtangentibus curvae Aa ad 
jpfam Ar applicatis genit.c, qu* e(l rectangulum fubtan- 
gentis in difTerentiam ordinatarum j ncc ju« 
vac amplius hic immorari . 
Ad folida tran- 
feamus- 
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C A P U T IX. 

Prima Notii Tkeorematis demonflratio . Hinc folida om» 
nia ex infinitis Logiftica? fpatiis effe oflenduntur , ut 
quadrata radiorum bafis , & portiones , diferentiar 
quadratorum a radiis extrmis * Alia Logifiica in du- 
plicata ordinatarum prioris ratione fpatium compre- 
hendit prioris fubduplum , item fubtangeutem fubdu- 
plam habet : generaliter quacumque fuerit Logiftica, 
ejus fpattum > & fubtangens tam fubmultiptex erit 
prioris , quam fubmultiplicata ordinatarum ratio . 
Idem muum Theorema fecundo demonslratur . In Cor- 
relatis figuris folidum ab exteriori dttplum femper eft 
folidi , quod ab iuteriori circa axem revoluta defcri* 
bitur , & partcs partium refpondeutium . Hinc ter- 
tia ejufdemTheorematis demonftratio . Dimenfiofo- 
lidi exfigura quadranti correlata , ejufve partibus 
tumconcavis, tum convexis , item folidorum extri. 
iineo cycloidis , ipfave Jemicycloide circa tangentem 
verticis revoluta , ejufque partium . Solidorum quo- 
que ex fpatio Cijfoidis concavo> aut convexo , tumcir* 
ca afymptoton , tum circa ei paraUelam ex vertice . 
Conoidum ex infinitis parahlis ad circumfcriptos cy- 
lindros , vel conos , item folidorum ab infinith byper- 
balis ratio ad infcriftos cylindros nota . 

i IN hoc nono Theoremate ita pronunciat Hugenius : Soli- 
I dum , inquit , produtium ab infinitofpatio pojf aliquam or- 
iinatam inconverfione circa afymptoton eft fefquialterum Coni,, 

cu- 
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cujus altitudo aquetur fubtangenti , & tafis femidiameter dtaualis 
fitordktata: itafohdum^rodudumabinfinitofpatioBFOI in 
converfione circa FO , fefquialterum efi Coni geniti extriangulo 
*B FO circaeamdem BO revoluto. Hujus pnma demonftratio 
ficinltitui poteft . Intelligancur huic folido circumlcripti in- 
numeri cyfindri FM, QlR, PS, &c. sequalis ubiquealtitu- 
dinis FQ^, QP, PT, &c. indefinite cxiguar , itauc horum 




• H 

cylindrorum congeries pro ipforotundo folido fumi queat, 
& tangentis OB portiuncula primo cv -Jindro FM intercepta 
fcrc cum ipla curva BN coincidac, lca ad ipfam obtineat ra- 
tionem minorem qualibet insequalitatis majoris ratione aiTi- 
gnabili ( hoc enim ex vulgatis methodis fieri poteft ) dcfignc- 
tur etiam O H «qualis fubtangenti O F . 

2 Jamfic: Hxcferiescylindrorum, qui inter fe funt, ut 
bafium F B , Q_N , P V concinue proportionalium quadrara, 
ci\ quaedam Geometrica progreffio fohdorum proportionaliu 
in i n n" n i tum continuata ; igitur cx dcmonftrar ion ibus, five Ca- 
vallerii, fiveTorricellii , livc Grcgorii a S. Vincenno, ommfi 
terminoram aggregatum ( ideft rotundum folidum , de guo 
loquimur) crit ad primu terminG ( fcilicct ad cylindrum M F) 

O a uc 
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ut ipfe pr i mus tcrminus ad primaru difTerentiam , hoc eft , ut 
quadratum FB ad ejufdem dirTerentiam a quadrato Q^N, vcl 
utquadratum FO ad reclangulum HQF ', quoditfcrtipfum 
quadratum F O ab O Q,.ex vi conftrucrionis , & hypothefis 
pramiilfc . Cum crgo ratio folidi rotundi ad inicriptum co - 
num,ex triangulo B O F genitum,componatur ex ratione talis. 
folidi ad primura cy lindrum F M , & cx rationc ejufdem 




cylindri FMad conum FBO, otrarum prima, exdi£tis,.eft 
oadem, qu* OF quadrati adrcaangulum H QJt » fecunda 
vero cademcft, qusc QF ad trientem altitudinis O F pro- 
pofiticoni, autrceranguK HQF ad HQJn trientem OF, 
kteo crit folidum rotundum Logifticae ad praedi&um conum 
utquadratum OF adrcftangulum H QJn triente O F, nem- 
pe in compofita ratione ex O F ad QH ( qu« eft ratio fubdu- 
pla , propterea qubd H Q^differat ab H F difFcrentia QJ 1 
i» dc h nite parva , & re ad minimos cy lindros rcdacU , penitus 
cvanefcente ) & O F ad trientem fui , quse cft ratio tripla ; c x 
hisautcra compofita ratto eft fefquialtera , utpatet inhis nu- 
meris 3 , 6 , 2, itaque folidum exLogiftica circa axem FO 
tfcvoluta fefquiaherum cft Coni cx infcripto & per tarfc 

_ . gcn- 
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gentem dcterminato triangulo FBO . Quod erat demon- 
ltrandum . 

• 3 H i n J ffUo negotid dedacitnr, rotondnm folidum afpa- 
tio poft A B mfinijto , ad folidum rotundum a fpatio item m- 
nnitopoitaliamordinatam C Vadinviccm efle , uc quadrata 




BA, C V, quippe & horum folidorum fubfefquialtera ma~ 
gnitudincs, nempeinfcripticoni,obeamdcm altitudine fub- 
tangentis,funt ad invicem.ut quadrata radiorum bafis ; necnon 
folidaexportionibos AVCB, B APQ^eflcadinvicem uc 
differentiasquadratorum AB, CV, & AB , QD, five* uc 
armillascirculares ab V E , & D K circa BQ^revolutis def- 
criptas, velhscfolida adinvicemefle, ut relpondentia fpa- 
tia geometrica: fpiralis, perhujus Logiflica; convolutionem, 
axe BC inpunftumcontra£lo,provenientiaiqua?omnia etii 
argumentis cap. y. adduclis in demonftratione primi Theo- 
rematis,confirmari potuiflent, intcUeftisnimirum loco paral- 
Jelogrammorum Bz, xz, &c. totidcm cylindris , eadcmque 
prorlus dcmonflratione applicata . j 
4 Nobis aliam hujus veritatis demonftrationem meditanti- 
bus jHud oitendendum occurric , qu6d ii intra Logiflicanv 
BCA defcribatur ad eamdem afymptoton , eamdemquet 



or- 
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ordinatam FB alia Logiftica BNM, cujus ©rdinate fint.ut 
quadraca prioris Logifticse , faciendo nimirum ubique , ut F B 



adDC , ita DC ad DN , & uc FB ad EA , ita EA ad 
EM, &c* Spatium a Logiftica FBNM comprehenfura fub- 
duplumeritfpatiia Logidica FBCA comrjrehcnfi; fumpta 
cmm quavis ordinata DNC, ac potita E 1« dupla F D, or di • 
netur EMA; cft igitur in prion Logiftica FB ad DC, ut 
DC ad EA; fedetiamexconftruaiooc ita DC ad DNor- 
dinatam poftcriorisLogiftics; aqualcs funt igitur DN , & 
E A; & hoc fcmper ; ordinantur auccm E A inlpatio F B C A 
ad aki tudinem E F femper duplam altitudinis F D inccrce- 

?tae ab equali ordinata DN in fpatio FBNM ; igitur cx 
ropoftt. i. noftrae Appendicis ad Demonftr. Vivian. Probl. 
ci it fpatium FBC A duplum ipfius FBNM. Q. e. d. 

5 Colligcs fpatium FBNM equale efle triangulo F B O 
per tangemem priorisLogirticce BO determtnato, liquidetn 
& hujus duplum eft,ex Theoremate fcptimo Hugeniano, idem 
fpatium FBCA; necnon evidenseft , fubtangentcm LogU 
fticc pofterioris FBNM fore femiflcm ipfius OF , quippc 
ejus rectangulum in F B sequale foret fpatio F B N M , utt & 

?>rcdi£h> triangulo ,* imb generaliter , quam fubmuitiplicata 
uerit ratio ipfarum D N , DC , rationis D N, F B, tam fub- 
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fpatii comprehenli ab ipfa BCA , & tam fubmultiplices 
pariter fore fubtangentes hojus , fubtangentium illius . 

6 Ut altera igitur propofiti Thcorcmatis demonftratio 
compJcatur , triangulo O F B ad vcrticem O infcriptum efto 
trilineum parabolicum O R P B F , cojus ad verticem tan- 
gens O F v madifeft u m e ft , Conum ex O B F circa F O pro- 
portionaliteranaiogumciTetrilineo OPBF, quippe, utcir- 
culi, vel quadrata radiorum BF, ND, italinea» BF, DP; 
quemadmodum & fpatium FBNM fupra defcriptum pro- 
por tionaliter analogu cft folido rotundo cx Logiftica F B C A 
circa FO, cbqubdcirculi, velquadrata radiorum FB,DC 
fint ut hnea? F B , DN; itacrit igiturfolidumcx FBCA ad 
Conum cx FBO, quemadmodum fpatium FBNM , idcft 
cx prtced. num. triangulum FBO , ad triiincum FBPO; 
nempe mratione fefqutaltera . e. d. 

7 Duasaliasadhucdiverfas ejufdemTheorematis demon- 
flranoncs arfcrrc poilem , fed ne iongior (im , & alteri Jonge 
utilion locum aperiam , hacdumtaxat contentusero , quam 
tertio loco fubjungam , arque ut Lcctores patienter attendant 
enmus rogabo . Semcn foecundnfimum cft, unde illa pullulat, 
quippeilIi,quod/>ra. cap. tw.i. fevimus, atqvunde tot fruclus 




abond^coiregimus,agnatumpcnicas, arqne congeneam e(!e 
repenes . Sint igitur eaedem Correlats figurr , quas Joco cita- 
todclcnpiimus, gGAaC,&NAaC; utraque autem cir- 

ca 
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caaxem NB convertatur ; ajo folidum a fpatio primo, & ex- 
tenori productum duplumeife folidi afecundo , & interiori 
lpatiogcniti; faclaenimeadcm, ucprius, conftrucUone, cum 
paraiieiogrammum N F aequale (it ip(f MG , utroque circa 
N B re voluto , cylindrus ex primo erit ad tubum cylindricurn 
gemtum ex fecundo, ut dimidia NA (quaeeft oiftantiacentri 




*gravitatis ipfius N F ab axc motus ) ad mcdiam aritnmeti- 
cam inier MN.& AN (qu* cft diftanna ccntri gravitatis 
MG abeodcmaxe) hrcautcmmediaarithmctxa in paraile- 
logiammisinflnitcexigu;£latitudinis, atqucadco inipiifmec 
foiidis, in quaetandem dcfinunt tubi illi cylindcici, punctis 
M, A, coincidentibus,&omniiatitudinc MA penituseva- 
nefcente, eftipiiffimalinea N A> itaque, cum idem ranoci- 
nium valeatin omnibus aliiscylindris ex n f , & tubiscyiin- 
dncisex mg intaliconveriionefpatiorum genitis, eritfem- 

Eer unufquifquecylindrusfolidicx interiori Hgura adquemli- 
ettubumfoiidi ex figura cxtcriori , ut dimidia N A ad to- 
tam NA, utdimidia na ad totam na, femper nimirumin 
ratione fubdupla; folidum igitur ex intcriori rigura Ca A N 
eft femiflis fotidi ex figura extcriori g G A a C . Quriderac 
demonllrandum. 

. . .■ ii 
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8 DireeTeaotcmdeprclfis, autevcctis lmeis fingulis A G, 
a£T, ut jam non ad ipfam curvam AaC, fed adbailm N A 
ipfarumextremapcrtingant , quemadmodum cap. pracedenti 
mm. 3. monuimus non variari figu rse quantitatem , fed eam- 
dem e(Te iiguram NooGA hinc proveoientem , ac qu* 




priDs erat gG AaC , ita pariter conftat, idem folidum ex 
ipfa o o G A N circa N B rcvoluta proventurum, quod prius 
ex gG AaC, propter fervatam camdem lmearum AG, & 
O r tum longitudinem , tum dilrantiam ab axe motus , adeb- 

3ue eafdem cylindricas fupcrficies haec folida componentes ; 
uplum eft igitur folidum ex figura ooG AN , folidi ex 
Ca AN ( facta circa N B utriufq; rotatione ) defcripti ; 
imo & partes partium rcfpondentium, videlicet folidum, 
quod ex portione Nro, duplum folidi ex C a n ( accc- 
pns or , & na homologis , fcilicet in idem a punclum 
convenientibus ) & quod ex or AG, duplum ejus, quod 
ab AanN , ob eamdem rationem. 
_ 

P 9 Ter- 
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9 Tcrtia igitur propofiti Theorematis Hugeniani dcmon- 
rtratioiicexpcdictur. Efto Logiftica AaC. Conftat ex di- 
clis cap.pratednum. 13. eiCorrelatamriguramefleparallelo- 
grammum NAGO, quod Ci circa axem Logifticac rotetur 




cy lindrum producet triplum coni ab infcripto triagulo N A B 
ejuidembaiis, & parisaltitudinis; cum igiturex ea, quam hic 
aiiduximus,doarinafolidum exLogiltica circaaxem iit fub- 
dupluni prarfati cylindri ex parallelogrammo NAG, eritfo- 
IjduniLogifticaeadconum lllum inlcnptum in ratione com- 
poiitaex fubdupla, intcripfum, & cylindrum intcrcedente, 
ecexrripla mter cylindrum , ac diciumconum reperta; Ratio 
autem ex his compofita ( ut ad rlnem num. 2. lndicavimus ) eil 
felquialtera; quare, &c. 

1 o Sed 6c hinc pariter conftat dimeniTo portionum ejufdem 
folidi, puta ejus, quara parte na/\Ncirca n N rotata gene- 
ratur , quippc qu* deraonftretur femiflis tubi cylindrici cx 
correipundente parallelogrammo Aro circa cumdem axem 
converfo geniti, ideil acqual;s cylindro , bali difVcrentia cir- 
culorum ^N, Nr, altitudine vero femnTe fubtangentis; in- 
dequefubtractocylindro ab infcnpto parallclogrammo nar, 
reliduu aquale crit annulo ex fpatio trilineari a r A circa axem 

rc- 
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revoluto , quod proindc noiani rationcm habebit , fi ve ad aliu 
annulum ar A, ljveadtubumcylindricumexparallelogram- 
ino, quodiibi circumfcriberctur i Schoccap.j-ttum. 14. dcli> 
dcrabaturad fpotia quaedam trilinearia SpiralisGcometrica*, 
tumadinvicem, tumadcircumfcriptasarmiHarum circuiariQ 
porrioncs comparanda , ut ex ibi diclis conftat. Calculum 
ineac qui volet . Nobis colligendi funt fruclus cx doclrina 
ttum. 7. &8. indicata ubernmemanantes , imb veriusLecto- 
nbus indicandi , nc voluptatem illosper fe decerpendi eifdcm 
invidifle videamur. 

1 1 In primis igitur in figura qnadranti Corrclata , cap. prtc. 
num. 6. defcripta , patct, nedum iuccgrum fpatium S A N o O 
cjrca NC rcvoiutum, producercfaliduin«qtiaIe fphersc ra- 
dio N A defcripta:, quippc duplum hemifpherii exconver- 
fionc quadramrc CA& ; led Scquarum fpheraj portionum 




duplx fint portiones ejufdcm folidi 2 partibusconcavis No r 
delcriptse , ac confequenter cci folidoaequales conoides a con- 
vexis ctiaui portionibus,curva N o , & axe C N producto 
intcrceptis, ordinataque ex o ipli rN parallela terminatis, 
&circaeumdemaxemcor.vcrfis, &tam facile eiit ,iive ali- 

P 2 quod 
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quod cx hujufmodi conoidibus, fivc cx folidis a fpatio cocavo 
defcrjptis in dara racione dividcrcqua facilc eft* in fphcrar por- 
tionibus,& rellduis cvlidroru llJas c ircufcri bentifi ide prarltare. 

12 CycloidcOaAN circa tangentcm verticis A N revo- 
Iuta, patetlbliduni indepEOvenicnscirefubduplumannuliex 




(cmicircufo N o O circa eamdem tangentem converfo : unde 
&refiduum cylirittri illifolido circumfcripti , ideft folidum , 
quodexfemicycloideconvcxa Oa AD circatangentemver- 
ticis converfadefcribicur,.noccdimenfioniserit, imb & ejus 
partium menfura innotefcet : quajjam pridcm intcr Geome- 
tras magnafollicitudinequaifita fuiflevideo. Idem in Cif- 
foide prarftand um , cujos quidem ex nota p ropr i etatc lincarum 




A r , r d , t N, r o proportio nalium , obvia eft dimendo foli- 

di 
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di ejusconverlione circa afy.uptoton AOdefcripti, quippe 
uti reclangula Aro, drN arquaha inde oftenduntur, adcb- 
quc & cyhndricic lupcrhcics ab ns delcnprx , ita integrum il- 
lud Cilloidale folidum , integro annulo ex fcmjcirculo geni- 
tore circa tangentem in N rcvoJuto , & partes partibus corre- 
fpondentibussquarimanifefiumeft; ex noftra verodoclrina 
roanifelta etiam cvadit dimcnlio fohdi cx eodcm cavo ciflbi- 
dali fpatio ooNAO circa Nn revoluto, ejufquepartium, 
pcrcumparationemadfufumCycloidale cx CAN, ejufque 
parteSr imb&innotefcetdimenfioConoidum ex fpatiis con- 
vexis, curvaNoo, & axe nN produtlo , ac ordinata ex o 
ipli rN parallela tcrminatis , quippe refidua cylindrorum ex 
reclangulis Nro produciorum. SolidumcxTra&oria fubdu- 
plG pariter invenies hemifpherii cx quadrate fibi correlato,&c. 

13 Inparaboliscojufvisgeneris CaA, Conoides ex figu- 
ra C A N circa axem C N habebit femper ad circumfcri- 
ptum cylindrum ex C 0 N A rationem notam ; nota 
quippe cft ratio axis N C ad fubtangentem N B , unde 




& ratio cylindri cx C 9 N A ad cyfindrum cx B G A N, 
qua? eadem eft ; cylindrus autem B G A N componitur 
ex folido ex CgGAN (quod femper cft tripIumConoi- 
dis ex CAN , quippe folidum ex Ca AGg hujus femper 
cft duplum } & ex conoide ex CgGB , cujus ratio ad ip. 

fum 
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fum CAN eadem fempereft, qua? CBadCN,cbadcn, 
juxta Propolic. i. Append. noilrc Vivian. Probi. adebque 
eit ad ilium in quadratica , uc i ad i. in cubica , ucaad i. 
in quadratoquadracica , uc 3 ad 1 , &c. in ea , in qua cubi 
ordinacarum func , uc quadraca ez fagitcis , uc i ad x , fic 
univerfaliter li ordinacarum exponens lic x , partium ver6 
nxisy , uc x minus y ad y ; icaque fempcc cylindrus ex 
B G A N eric ad conoidem ex parabola C A N circa axem 
revoluta , ut iy ~ y zdy ; fcilicecin quadracica , uc 4 
ad 1. in cubica, uc 5 ad 1. 111 fequenti , ut 6 ad 1 , &c. in 
ca, in qua cubi ordinatarum rcfpondent quadratis lagitta- 
rum , uc 7 ad 2. in qua vcro quadracoquadrata refpondent 
cubis, uc 10 ad 3, &c. Vcificeciamcaiculusinihtuipotclt; 




• 1 



quoniam cylindrus ex BG AN triplus eft coni cx triangu- 
lo B AN ; folidum icem ex CgGAN criplum Conoidis 
CAN ; reliqua eciam conois ex CgGB rripla enc folidi 
cx trilineo C A B ; cft vero, ex di£tis,Conois C A N ad Co- 
noidem CgGB convcrtendo, ut^ ad x-y\ ergocx aequo 

Conois C A N ad folidum ex tnlineo C A B eft, -uc y ad S 

fivc, ut iy ad x-y\ 5c componendo , nc per convcrfionem 
racionis , conus BAN ad conoidem ex infcripta parabola, 
uc 2y -+ x ad sy, nempe in quadratica , uc 4 ad 3 , iu cu- 

bi- 
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bica, Ot 5 ad 3 , in quadraioquadratica , uc 6 ad 3 , in ca , 
sn oua cubi comparantur quadratis, ut 7 ad 6, &c. 

1 4 Non difficilior i n fin i ca r u m hyperbolarum tra&atio erir. 
Sicquaevis hyperboIaCa A mter aiymptotos BD*; Sc huic 
correlata figura gG , cujus ordinatac AG, ag a-quales fub- 
tangcnubus N B, nb. Quoniam ex dictis cap. 7. num. 9. ci\ 




DNadNB, fci: « \ ad A G perpetuo , ut exponens or- 
dinacarum A 0 ad cxponenccni dilianciarum 9 D , vidJi- 
cet , ut .v ad , ctiam folidum ex fpatio CaA*i) circa 
DB ad folidum ex gG AaC circa eumdemaxem , ( quip- 
pe quorum cylmdricse fuperficies a fineis • A, AG, & fa, 
ag eamdera perpetuorationemobfervant ) ut x ad y, unde 
idcm antecedens folidum, adlolidumexCa AN ,quodeft 
juxca noftram doclnnam, folidi confequcntisfubduplum,erit 

ut x ad 1 y t vel uc 2 x ad.v; &dividendo, cylindrusexin 

fcripco parallelngrammo # A N D ad folidutn ex fpatio in« 
hniie longo CaAN ent, ut ix y ady t fcilicet in prima 
hypcrbola , ut 1 ad 1 ( utl jam Torriccllius oftendit J 
in fccunda , feu quadratica , ut 3 ad 1 , in tertia, feocu- 
bica , uc 5 ad 1 , jn quarta , fcu quadratoquadratica , uc 7 

ad 
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ad i ; & fic femper , fumpto antecedcnre juxta impariom 
numerorom progrelfjoncm ; quod ii cubi ordinararum ad 
diiUntiaruni quadrata comparcnrur , rario i nvemetur, ar 4 
ad 2 , feu> % ad 1 v ii quadrat oquadr ara illarum ad iftarurn 
cubos, ut 5 ad ? , &c. AJia exempla, atieguofpeculationcs 
non deerunt, u* Le£toris induftiia hifce vefhgiis iniiftcnsin 
feraciiTimos Geometrie campos fe conferec. 

CAPUT X. 

Decimum Theorema proponitar , ac prima demonftra* 
uone ftabilitur . Infinita feries terminorum propor- 
tionalium aquttur maximo dutlo in exponentem ra- 
tionis , ac divifo per eumdem exponentem twi*a*e 
minutvm . Ex boc demonflrau ii modo , tum ita , 
tum infinita feries aqualcs oSenduntur (umma , vei 
dijferentia duarum pottflatum t per fummam , vel 
differentiam radicum divifa , &c. Soiidum rotun- 
dum , di quo in hoc Theoremate^ per thfiltiLe /< riei 
calculum edmenfuram redigitur. Subtangetttes Lo- 
gtflica in ordinata accepta funt , ut retlangula Lo- 
giflica infcripta . Soiidum ex quovts Logiftica fpatio 
circa ordinatam revoluto ad infcriptjtm cyltndrum 
efl , ut congruum triiineum ad infcriptum friangu- 
lum. Hac rationota effe oflendttur . Anhulis quo» 
que iatis per hac fpatia progemtis demonflratio ap- 
plicabiiis effe indicatur. \ 

Dc- 
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. • . 

1 "TVEcimum Au&oris noftri Thcorema inventu,fateor, 
U difficiJIimum mihi fuit , duastamen, alpirantc Geo- 
metriaePraefidc, ejus dcmonftrationes , eo, quod fequitur , 
nicdiotandemextunderepotui.* Solidum, inqmt , produfium 
abeodeminfinitofpatioinconverfionecircaordinatam BF , poft 
quam exporrigitur , fextupium eft Conigeniti ex triangulo BbO 
inconverJionecircaB F. Fiaccniraanguius EFH feraireclus, 

■ * • * . .1 




& ordinatae ND , ME in Logiftica extcndantur ad Jineam 
FH in G , H . Concipiatur modo folidum ex triangulo 
H F E , ( ad partcs H E indefinitc protcnfo fimul cum LogU 
ftica ) in fpatium Logiftica» FBME , quod conflabitur cx 
totidem rectangulis GDN, HEM, &c. Autetiam, ut in 
Vivianeis indicavimus ad Schol. propof. 6. pag. 5 1. Spatium 
Logifticum FB NM itaere&um, utperpendiculare fiatpla- 
no HFE, perquodmotuiibifemperparalleloHucre intelli- 
gatur, ut partesipfiusLogiftica; lincam FH praetergredien- 
tes deincepsevanefcant, itaut, cum Logiltica attigeric pun- 
clum G, ejusportio FDNB dcfecerit, folaqueremanferic 
rcfidua poft DN versus EM in infinitum protenfa, ubive- 
r6 attigericpunftumH, dcfjecericpars EFBM, folaquerc- 
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ildua fucrir quae poft E M ininfinitum cxtcnditor, 8cc. Jam 
conftat cx prirna geoefi, hoc folidum forc ad rotundum cx Lo - 
gifticacircaordioatam BFrcvoluta, ut radtus cujufptam cir- 
tuli ad cjuscircumfercntiami quae enim lineaj DN , EM in 
(bJido fupra defcripto ducer cntur in GD, HE, ajquales ip? 
fis D F , E 1 \ in rotundo folido circa F B duccrcntur in pc» 
riphertas ab cifdemradiis DF, E F, defcriptas in rotationq 
earumdcm ordinatarum DN, EM. Rurfus ex fecunda gc 
neii ejufdem prius defcripti folidi , patet illud fore cquale 




prifmati altitudine fubtangentis O F, bafi vero integro Lo- 
giftic* fpatio FBNM, ideft,perdiaa w/.8. in demonftra- 
tjonc Thcorematis feptimi , baii ipfo reclangulo O F B. Ra- 
tioeft, quia folidumillud, juxra iccundam genclim confide- 
racum,habct pro bafi ipatium FBM, & adpunclum G, iive 
ad alticudinem G D babet feclionem ba(i paraJlclam fpatium 
infinitumpoft DN extenfum , ficut Sc ad altitudinem E H 
fpati um infinitum extenfum poft E M , &c. qucmadmodum 
& prifma,ba(i fpatio FBNM, altitudincO F, fecari pofTet in 
rc&angulum , O F B «quale i pii F B M , & ad diftantiam F D 
( arqualem DG ) fecaretur in recranguium ex O F in DN 
xquaie fpatio infinito poft D N p necnon & ad diftantiam E F 

(acqua- 
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(scqaalcm EH) in reclangulum ex OF in EM «quale fpa- 
tio poft £M mfimtc protcnfo, &C 

2 Ratioigitur folidi rotundi cxfpatio FBME circa FB 
rotati adconum cx triangulo OB P , otpotecompofitaex ra* 
tionedicti folidi rotundi ad prifmaaltitudine OF , bali Ipa- 
tio FBM, vel reCtangulo OFB , & ex rationc hujus iplius 
prifmatisad dictumconum , componetur ex rationc circum- 
terentiar radii OFadradium OF, ( vel , aflumpta communi 
- altitudine O C , dicas ex ratione cylindric* fuperriciet dcfcri- 
pt» ab OC adrcctangulum FOC) & exratione didiprif- 
rnans ad dclignatum conum (fciliccc cx compofita rurfus cx 
rationerectaoguJi FOC ad triangoJorn FOB, &ex O Fal- 
titodine pnimatis ad ctrcomferenriam cx tricnte OF, quae 
eft diftanna centn giavitaiis trianguli ejufdem ab axc motus, 
juxta cekbemn ani rcgulam Guldimanam , leu dicas ex ra- 
tionetnanguli cjufdem OFB adtriangulum es triente cir- 
comfereotise ab O F delcnpt* in ipfam O F, vel OC ) hss 
autem rationescomponunt rationem fextuplam ; cylindnca 
fiquidem luperricirs ab OC in converlionc eirca FB defcri- 
pta (quae elrpnmus ttrminus ) cum tnpta lic cylindnca? fu- 
perficici ejuldem altitudinjs in trientem dumtaxar penpheriae 
ex OF, iive in peripheriam trientis OF, fextupla enttrian- 
guli ex tali rrientecircumfercntie inOC, vJ FB (quodeft 
ultimus terminus ) utpote fubdupfi cyfindrica? fuperficici cjuf- 
dem altitudims , & balis. Solidum igitur rotundum exLogi- 
ftic* fpatio FBM circa F B revoluto, fcxtuplum efl Coni ex 
OFB rnangulo infcnpto circa eamdem ordinatam rotato. 
Quod erat demonftrandum. 

$ Atia ejufdem Theorematis demonftratio alTumprum 
hoc , jam inter Gcometras pervufgafom , prsfupponit , qubd 
fcilicct quselibet infinita feries terminorum continue pro- 
portionalium squalis, eftY maximo rermino duclo in cx- 
ponentem rationis , & divifo pcr cumcfem exponentem 
unitate minutum ; fic verbtgratiar communis ratio inrini- 
torum terminorum illa , quam habet a a-d i ; litque ma- 
ximus termmus m T erunt igitur tcrmiHI ifti per ordinem 



1 24 Guidoms Grandi 



m , ^ • * , " *&c. in infinitum: dico omnes fimui 



scquari 2i« ; mukiplicentur enim finguli ex propofitis ter- 

minis per <j_ i : fiet ma~m, -*->»_ m, -+ j» _ ro , -+i 

0 a aa 

m _ , &c. ubi conftat, omnes terminos poft flM fc mu- 

tu6 elidere , qui enim prius negantur ., iidem immediate 
poft affirmantur ; atque adeo omnes xquantur foli priori 
produclo ma igitur c contra dividendo per a _ i , fienc 
m -+ m, -+ m -+ m w,&c, in infimcum aequales ma. 

11 aa <V a* a-t 
quod cnim multiplicatio conhcir , hoc ipfum divifio rcte- 
xit. Vei fic: ln propofitis terminis proportionaiibus , uc 
una di/Tercncia ad unum terminum ( puta uc a _ i ad a ) ita 
omncs fimul dirferentiae ( ideft ipfe maximus terminus m , 
in quo difterentia; omncs includuntur) ad omncstcrminos, 
qui propterea aequales cflfe debenc ma. Q^e. d. 

*aTi 

4 Priorem demonftrandi modum , quiclarioreft, atq;me 
judice, omnium faciilimus, indicavi jamin Vivianeis ad fine 
pag. 150. atquc expeditiflimum innumeris veritatibus dcmon- 
ftrandis Lcclorinveniet , fi in illo femec cantifper exercere 
non dcdignetur . Exempli caufa in feriebus finicis , deprehen- 
det dirfetcntiamquarumlibct homogencarum poteftatum, di- 
vifam pcr dirfcrentiam radicum carumdem, aequari aggregato 
coc terminoru continue proportionaIifi,uno gradu dcpreflioru, 
quot fuerint unitates in earum poteftatum exponente ; puta 
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multiplicando cnim per a*~b terminos primaL-scquationis, n*t 
40 _ ab ab — bb ~ aa — bb, ob reliquoa terminos ic mu- 
tuo elidentes ; item multiplicando terminos zquationis fe- 
cunda?, habetur a* ~baa h- baa — abb -±abb~-b* — <i» _ # " 
ob eamdem rationem; (imiliter in aliis idemeveniet. Dif- 
ferentiam autem quarulibet homogencarum poteftatum gra- 
dus a numero pari denominati , velfummam gradus denomi- 
nati ab impari numero , divifam per fummam radicum, aequa- 
Jcm deprenendes aggregato fimilium terminorum ,. utlupra, 
fedalternatisaffirrnationis, & negationis fignis : verbigratia 



<i' — b* 
a -4- b 
a\ -+ b* 
7T~ 
o' - b* 
a -~ b 

a> -+ b* 



~a-b 



'Z aa — ab bl> 



S * - aab -+■ abb~ b* 



~a*^a*b -+aabb - ab* -+ 



&c. 



• 

Nam multiplicando terminos per denominatorem a -+b fit 
in prima «quatione aa-t-ba — ba — bb — a x -~ b 1 ,infecun- 
dasquationefittf* -+baa ~aab—abb-+bba -*.b*zia* -+b* 
caeteris fc clidentibus ; m tertia, &quarta r aliifque infinitis 
ldemproveniet. 

5 ln feriebus autcm infinitis : proponatur fumma quarum- 
vis potiftatum divifa per differcntiamradicum ; dicoequa- 
ri tbt tcrminis uno gradu depreflionbus , & coiuinne pro- 
portionalibus , quotus eft poteftatum gradus,cum dupla 
leric infinitarum fraftionum ilmiliter proportionaiium , 

pu- 
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DUta MO-^hb _ ^ 2# -4- 2^> -frj^ 

Hosquippemuftiplicandopcr habes 

a a aa aa 

abiVretraclis iis , qui fc clidunt , rcmanet aa-+ bb Similitec 

*^*-m++-*H-+r* &c. 



aa a* 

hosenim multiplicando per a~b ficc 

«I - baa^baa - tf^ -t^ - -4- 2*» _ 2J4 2 h &c. 

* • # a 

obi,rerootis contradi&orieoppofitis.habctur a* -+b* &c. 
Idem fcre conungit , ubi potcltacum pans gradus fumma, 
vel imparis gradus difTcrentia dividitur per iummaiu radi- 
cum; nili qubd iigna tunc funt akernaDdaj ur 

aa -+ bb ^ %bh _ ib* -+ &c. in infinitum. 

~ a-+b ~ *" a aa a* 

a*-.b* , ib* -f. - ij* &c. 

~aa~ab-+bb-— — 



04^ * 

tf4^*4 2^ &C. 

^tf* ~aab-+abb~b* -*- — — 

Sic etiam 

aa bb b* b* 

-—-=^-4-- :+ - - &c 

*~ b a aa , a* 

** * b* # 



Non 
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Kon diffimili raiiociuio Ucmontiurc foJeo extraclioncm 
radicu» Neutoniano modo pcr ferics inftnitas. Puca % aa-+ xx 
( qua? elt exprcliio generalis ordinatarum ad rcclum hyperbo- 
lx latus, cxilicntca femitranfverfo , & x diftanria a centro ) 
vel ftaa — xx ( quae cxprimit ordmatam quadrancis circuli, 
cujus radius a , diltancia ordinatc a cemro x ) iic enim feries 
ordinari folec 

a *♦ 3** _ 15 x 9 105 x 10 &c. 

20 8a* a$a* tf^a* 38400» 

ubi fignum -± valet in hyperbola , — 1 in circulo , numeri 
autem , qoi polt tertium terminum affici unc numeracores, func 
perordinem 3 . 3x5. 3 X5X7 . &c qui verb afficiunc de- 
nominacores, incipiendo a fecundo termino, fonc 2. 2x4. 
2x4x6. 2x4x6x8. &c. ortifciJicct,illi qoidem ex mo- 
tua mukiplicatione omniom impariom , hi ver5 ex molti- 
plicacione mocoa omniom pariumnumerorum perorckncm 
difaofitorum . 

Demonftratur, inquam, id itactTe, qnia (i illa feries du- 
catur infeipfam, fingulis cjus terminisin lingulos mulcipli- 
catis, orietornilaliod, quam aa ;±**,ade6que eftlcgitiina 
radix ejufdem: nam ducatur illa fcries 

in a nct aa -+xx~x* zt ix* &c. 

2 Baa 48 




&c. 




Summa crit aa-+xx o o &c. 

6 Ad 
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6 Ad propofitum noftrum redeuntes,dockinam num.}. ad- 
duclam , alteri Theorematis decimi demonftrationi <ic appli- 
cabimus : efto Logiftica B VI, tangensad B ipla BO, fub- 
tangens O F , cujus pacticnla infinite parva F Qjaccepta , 




circumfcribantur squalis latitudinis parallelograuima F M, 
OR> PB, &c. SpatiumLogifticautaftringentia,utfoIidum 
ab ipfacirca FB rotataproduclum ferecomcidatcumaggre- 
gato folidorum a talibusparailelogrammis in eadcm rotatio- 
nc defcriptorum , quorum primuscylindrus ex FM, fecun- 
dus, tertius, & alii deinceps totidein cylindrici tubi c.v pa- 
ralielogrammis QR, PS, &c. aquibusccrtedeficerepotcft 
illud rotundum Logiftica: folidum minori defeclu quolibec 
dato , & ratio, quam de illorumaggregato ad conum cx F O B 
comparatoconcludemus, eadem deipfomet Logilticnc folido 
demonftrata e(Te intelligetur. Subtangcns igitur FO voce- 
tur a, & FQJnfiniteparva </; OQ.autemprounitatc i de- 
fignctur, ipfa FB pcr b dcnominata; cum litigicur (obin- 
definitam ipfius FQ^parvitatem, & punclum Ncurvtccum 
tangcntc OB coincidens) FO ad OQ^, fcilicet a ad i ,uc 

B F 
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BF feu b ad QiN, hscc expriraenda cric per_*_; & rcliqux 

a 

lincx PV, TI , &c. in quibus cadcm proportio (excurvae 
natura J continuatur , e6 qu5d paribusintervallis lint diflice . 

crunt pcr ordinem— 1 --' &c. in infinirum ; alcicodi- 
r aa a* a* 

nes igicur prsdi&orum folidorum conflabunc hanc geomc- 

cricam feriem b ,--'--'-?' --' &c. bafcs auccm corom- 

a aa a* a • 

dem in rationequadrati primiradii FQ_, & mox diffcren- 
cise quadrati FP ab FQ_ & quadrati FT ab FP,&c. ncm- 
pe, ut JJ , ^dd, s dd , 7 dd , cb qubd difFerentia; quadrato- 
rum a latcribus arithmetice proportionalibus fint , utimpa- 
res nun.cn , luc igitur fcrie per illammultiplicata prodjbic 

feries ipforu pcr ordincm f o 1 i d o r u m ddb, ~- 1 — - 7__^,' &c * 



quam quidcm refolvere potes in hasnumero infinitas, prc/i- 
xis majufculislitterisfubnotacas, 

A ddb+ddb + ddb ^ ddb _» ddb , &c, 

B 2ddb^2jdb^2ddb^2dbb t kC. 

a aa a} a* 
C 1^42^4} 0% &c. 

470 0* a< 
D 2ddb^iddb,$LC. 

0 1 0* 

E 2ddb,8cc 



quaru fumma 0V6 _+. 30*^ _+. 5&V0 _+. 70*0^ _+. y_W£, &c. eadc,uc 
conftac,qu*prius. a 7/T ^ 0* 

R 7 Sunc 
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7 Sunt verb praefcriptae ferics terminorum proportiona- 
Jium, quorom exponens commune a; <i igitar roaximi earfi 
termim ducantur ln a , & produfru di vidacur per a «. 1 ( quod 
hic juxtaconftructionem eft quantitas d infinite" parva) ha~ 
bebunturtermini iis infinitisfcriebusajquales : puta feries A 
sequatur dba\ feries B squatur idb ; lcries C sequatur idb 



D acquatur i£b , &ficdeinceps; feries igitur iJJorum 
aa* 

folidorum sequabitur progreffionibus duabus 

Ma^ db ^Jb^^J^^JK&c. 

a aa a f 

db &C. 

quippeharomfum- a aa a * 



■ — 



ma terminis nupcr ^a .+ zdb ^ idb idb + idb,&c 
colJectiscquacuc ~* ~ ~» 

prima autem harum ferierum ( facla eadem mulciplicatione) 
a-qualiseft baa; fecunda vcr6 scquaJis^ (five, utstque mulise 
utrobique appareant dimenfiones, addita hinc unitate, di- 
cas bat ) eft ver6 unitas QO,fig i.Jtq. , fcre c= OF, ideft a, 
quippe a quadeftcit diffcrentia FQ^infinitc" parva , igitur 
pro ba 1 accipi poteric iterum baa ; atque adeb feries dicto- 
rum folidorum, feu ipfum rotundum folidum Logifticse, de 
quo loquimur in hoc Thcoremate , optime exprimetur per 
2 baa y Co n us autcm ex triangulo B O F, utpote xquaJis trien- 
ti cyJindri circumfcripti [procirculo accepto radii quadra- 
to , ut in folidorum fcrie faelum eft , (juod in idem rccidir, ob 
proportionalitacem fervatam ] exprimendus erit per lbaa\ 

folidumigiturLogifticse ad infcriptum Conum erit, ut ibaa 
adi baa> tive ut 2 ad j , vcl ut 6 ad 1 . e. d. . 

8 Nifi hicdemonftrandi modus plcne fetisfecerit, prima 
oftcnlionc contentus , fecundse faltem Conatum Jauda , ac 
mecum progredere ad dimetiendas ejufdem foJidi portiones , 
a partibus videJiccc pet binas ordinatas refeclis , & circa 

roa- 
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majorem ipfaruni revolutis progenitas ; idque diverfa rur- 
£us a prscedentibus metbodo : cdo.figz. , Logiftica BNM, 
cu j us ad pun&a N , M tangentes N C , M G occurran c afyra- 
ptoto quidem FG inpunctis C , G , ordinate verd Br iu 




punftis K, I , & coordinentur N D, N A , M E , M H ; di- 
co AK ad HI ( fubtangences fciiicet in ordinata , non in 
afymprocoacccptas) efle ad invicc , ut funt reclangula A N D, 
H M E ; ratio cnim AK ad£II componitur cxAKadAN 
rfeoDNadfubtangentemDC, vel EGl ANad MH,& 
MH ad A 1 (itkft fubtangentis E G ad E M ) ergo & com- 
ponitur ex D N ad E M, & A N ad M H ; ex his autem con- 
flacur ratio reclanguli ANDadHME; icaque conftatpro- 
pofitum . Bte vius fic : ob proportionalcs lineas G E , EM , 
MH, HI, eftreftangulum exGE, afymptoti fubcangente, 
in Hl, fubcangentemordinata;, «quale infcripto reclangulo 
E M H ; fimiliccr C D in A K sequabitur D N A ; ergo , ut 
reclangula fubtagcncium afympcoci in fubcangentes ordinatse 
( hoc cft ipfae fubcaogences in ordinata, cum qu« in afympcoco 
linc equales ) ica erunt rcclangula Logifticae infcripta . 

R 2 pCon- 
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9 Concipiamus jamLogifticam eflc AaC, Cujusordint- 
ta AN, afymptotos Nb , tangens ad quodvis punclum a 
ipfa a B, conveniens cum ordinata inB; ac motareguIaNo 
per punclom N , ica ut pcrpetub parallela exiftat tangenti, 




occurrat ver6ordinata?produ£ta» an adpuncta oO,perficia- 
tur figura NoO ad communcm axem N b pofita , quaj ex 
ddttis cap. 8. num. 4. & 5. crit ipfiLogiftica?Correlata, ejuf. 
que ipatia oNn refpecliv&lemperzqualiafpatiis a Ar :iin- 
gula? autem lineaj on rcquales erunt fubtangentibus rB, in 
ordinata acceptis , fed hae proportionantur rc&angulis nar, 
infcriptis Logifticc fpatio , vel etiam fuperficiebus cylindricis 
pet iilorum converuonem circa N A dcfcriptis \ crunt igitur 
lines ordinat* in figura O N n , ipd on paraiieis , ot con- 
centrica? fupcrficies cylindrica» in folido rotundo ex n a A N, 
circa AN revoluto, produclae afingulisordinatis na perea- 
dem puncla n tranfeuntibus; igitur omnes lineae figurse o n N 
ad totidem xquales extrema* o n [ five ipfa figura o n N , aut 
trilineum a A r illi a»qualc ad reflangulum N n o , vcl a r B ] 
erunt , ut omnes cylindricae fuperficies in dicl o folido, ex por- 
tione naN £evolutagemto,adtotidemsqualescxtremarali- 

nea 
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nea n a generata? ( ideft ut ipfummet folidum rotundum ad 
folidum , quod gineretur ab hyperbola per a afymptotis 
bNA infcripta, & circa N A revoluta, quippe inilloom* 
nes cylindricaf fuperficies concentricae squales forcntei, quse 
ab na defcribitur, propter tlngula infcripra parallelogramma 
ipu* nar squalia j &, lumendo confequcntium femmes, erit 
trilineum ar A ad infcriprum triangulum arB , ut folidum 
rotundom ex naAN circa AN.ad infcriptum cyiindrum 
cx paralielogramruo narN revolutoproductum. 

10 Nota autem efr ratio triliuei ad inlcnptum triangu- 
lam , quippe afTnmpta figura cap 7. num. 2. adhibita, con* 
ftar, tnlineum BKA aequari reclangulo iubtangcntis OF in 
Q.A, tnanguium vcr6 a K Qjequacur reclangulo ex B K in 




femifTem K Q v ; propterei ratio trilinei ad triangurum com- 
ponctur cx O F ad B K ( vel D K ad KQJ & ex Qj\ ad 
femilfem KQ^( vel dupla QA ad K Q^ideft erit, ut du- 
plum rectangulum ex DK 2n QA ad quadratum K Qj, no- 
ta igitur iimiliter erit ratio folidi roiundi ex fpatioLogifti- 
csc duabus ordinacis mtcrccpto, & circa majorcm revoluto 

ad 
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adcylmdrumtofcriptum, abitifcnptofdlicetptrallclogram. 
tno in eadem converfione progemtum , eademferoper,qu« 
prefati redangoli ad di&um quadratum. Tubos ver6 , feu 
anuuios ex cjufmodi fpatiis circa ordinatam amajon rcmo- 




tiorem rcvolutis, puta ex GHBF circa A D rdtato , pro- 
genitos, eadem aflumpta fuperioris numeri Agura, eodera- 
que arguroento facile ad roenfuram vocabis, 
fimilia veftigia premen- 
do. 




CA- 
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C A P U T XI. 

Frofojhh , &dmonftram UndeeimiTbeorematis eir- 
ea dtftantiam eentri gravitatis Lagiftica ab ordina- 
ta. Solida infinitorum Logtftica fpatiorum ctrcaor- 
dinatas junt , ut eadem ordtnata . Centrum gravi- 
tatis quomodo diftet ab afterutra ordinatarum in 
fpatiis determinatis Logiftica . Solida ex bisfpatiis 
circa quamvis ordinatam revolutis . Datumfolidum 
indataratione dividere f &c. Propofitio , ac prima 
demonslratioTheorematis XII. circa diftantiam cen- 
tri gravitatts Logiftica ab axe . In Corretatis figuris 
dtftantia tentri gravitatis interioris fubdupla eft fi- 
milis diftantia exterioris. Talis diftantia in figura 
Correlata quadrantis circuli eft fefquitertia bafis qua- 
dratieis . Centrum gravitatis trilinei Cycloidis di- 
ftat d verticis tangente per femiffemradii . Diftin- 
tta centri gravitatis femicycloidis , & ejus trilinei 
* bafi , & vertice ; necnon fotida ab iis defcripta. 
Cijfoidatis fpatti centrumgravitatis , /;; quaab afym- 
ptoto diftantia\ ejus fo/ida , atque hincratio fufiey. 
etoidalis ad cylindrum . Ftgur* , qu* Logiftic* ad 
etxem correlata eft ^diftantiaeentri gravitatis ab or- 
dinata. Similis dislantia in harum , & generaliter 
omnium Corretatarum figurarum complexo . Secun- 
da demonftratio DuodecimiThcorematis , &extenfio 
adinventionem centri , in quibufvis Logiftica portio- 
nibus, adfolida y fxiiscircaquamvisitneam rotandis 
determinanda % utilem . Jam 
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IAm adccntragravitatis, tumfpatii fuperficialisLogiftics, 
cum folidorum ipiius determinanda procedit Hugenius; 
aitenimTheoremate Undecimo : Ex bac folidorum menfura 
fequitur , qubd cetHrum gravttatis infinitifpatti pofi unamoi dt- 
natarumdtftat ab bacordinata longitttdine fubtangentis ,• quod 
fic breviter demonltratur ; rotunda foiida rationem habenc 
compofitam exrationibus flgurarum genitricum , & diftantia- 
rum centri gravitatis earumdem ab axe motus, ex pcrvulgata 
jam regula Guldini , cuinefcioanprsluferitPappus adrinem 
fnac praefationis mlib.-j ,matbem. colleft. Sohdum igitur ex Lo- 
giftica BCA circa B F ad conum ex infcripto triagulu OBF 











~t 
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; 

circa eamdem revoluto eft in compofita ratione ex fpatio Lo- 
giftics FBCA ad triangulum OBF (quaeperTheoremay. 
cap.B. demonlkatum eft ratio dupla) & ex diftantia centri 
gravitatis fpatii Logiftici ab ipfa F B ad diitantiam centri gra- 
vitatiscrianguli, quac, ucnotumeft, aequaretur trienti ipiius 
OF ; fed haec eaderafolida exdiftis cap. prtced. funtadin- 
vicem in ratione fextupla , ideft in compoiita ex dupia, 8c tri- 
pla; oportetergodiftantiam centri gravitatis fpatiiLogiftici 
abjpfa FB eiTe triplam diftancise centri gravicatis trianguli 

ab 
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abeadem F B , ergo oporcet talem diftantiam cfle ipfammec 
fubcangentem OF, cujus triens diftantiam centri gravitatis 
trianguii, uc diximus,dcterminac . Patet ergo propoikum . 

a Hinchabetur.cujufvisinfinitifpatiiLogifticx B AVQ, 
vcl C V F Q^, diftantiam ccntri gravitatis ab extrcma ordina- 
ta eamdem lemper cfte, quippe cqualem communi fubtan- 
genti; undcemcicur,folida cxprimofpatiocirca BA, & er 




fccundo circa C V, efle ad invicem , ut ipfamet fpatia, cx qui- 
bus gignuntur, obsequalem ucrinquccencri gravitacisdiftan- 
tiam , leu efle ad inviccm , ut ipfaj ordinat:e B A , C V taiibus 
fpatiis proportionaJcs, cx dicTtis tap. 3. num.j. id quod vel exin- 
de patct, qubd caiium foiidorum fubfexcupla , nempe coni ab 
infcripriscriangulis AOB, C VQ, obcirculosasqualiumra- 
diorum BO, CQ^funt, utaltitudincs BA, CV,circaquas 
convercuncur. 

3 Hinc ctiam patct, dcccrminato quovis fpacio B A V C 
duabus ordinatis inrerjecto, aflignari pofle diftantiam ejus 
ccnrri gravitaris ab alccrucra ordinatarum . Ducacur enim 
tangens AO, itaque inO eft centrum xquilibrii cotiusfpa- 

S tii 
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tii B A VQ^compofiti expropofito B A VC f & cx reliquo 
C V P CL ; fed rcliqui CvFQ. habetor centrum gravitatis, 
dufta tangente QV,in ordinata expunflo Q_, diftans vi- 
dcliccc ab arquilibrii centro O per QO equalem alcitudini 



7 




■ D 



T 



C B propofiti fpatii ( ot patct, sequalibus fubtangentibus C Q_ 
B O.communem fubtrahendo, vcl addcndo quantitatem C O) 
ii igitur fiat , ut Ipatium B A V C ad reliquum C V FQ^nem- 
pe ex Theoremate Tertio , quod cap- 4. num. 5. & cap. 3 . nn.8. 
demonltravimus , utdifterentia ordinatarum AB,CVadip- 
fam C V , ita QO , vel B C, ad O E , erit in £ D centrum 
gravitarispropoliti fpatii CVAB, diftans ab AB per EB, 
& aCVpcr EC; conftat ergo propolitum . 

4 Dabunrur itaque folida ex quavis Logirticar portione 
A VCB, nedum converfa circa majorem ordinatarum B A, 
fcd & circa minorem C V , quippe ad invicem in ratione E B 
ad EC; fcannuliex vanis Ipatiis EDVC, & CVFG,cir- 
caeamdem,vel diverfasordinatas revoIutis,notam dimenfio- 
ncm, Sc proportioncm habebunt, quippe in compofita eo- 
rumd em fpaciorum , diiUntiarumq; ab axe fui motus rarionc; 

Qui- 
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Quibusfacile erir, dato folido exdatofpatio circaaxcm datu 
revoluto , aliud ex alio item fpatio dato circa aliam quamdara 
ordinatammajorem, minoremve revolvendo produccndum 
reperire, priori foJido , vclaquale, vel indata adipfura ra- 
tione ; item quodvis ex talibus folidis per concentricas fuper- 
ficies in data ratione dividere , &c* 

5 JamadDuodecimumTheoremaHugenii gradum facia- 
mus, in quo aflerit : Idem centrumgravhatis dtflare ab afym- 
ptotoperquadrantemord'mat*\ Similitcr enim ratiofolidi ex 
BCA Logiftica circa axem F 0,ad conum ex triangulo OBF 
circaeumdemaxem, cum fit exTheorcmate , & ratio 




fefquialtera , componetututique ex dupla, & fubfefquitertia, 
utpatetin numerisrf, 3 ,4«; componiturautem & exratione 
fpatii F B C A ad tri&Qguium F B O ( qu« eft ratio dupla) una 
cumrationediftantkt centri gravitatis fpatii FBCA ad di- 
ftantiara fimilis centri trianguli F B O ab eode axe motus F O; 
oporterigitur, qubd diftantia centri gravitatis fpatii Logifti. 
ca* ab axe fit fubfefquitertia diftantise centri gravitatis triangu. 
_Ji, nempe fubfefquiterria rrientis ipfius F B , adebque qu6d fic 
equalis qttadranti ipfius F B , ut in hoc Theorem. propon 1 tu r, 
fic enim er j r ad diftantiam centri gravitatis trianguii , ut J. ad j 
ideft prorfus, ut 3 ad 4. Q^e. d. 4 1 

* 
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6 Eadem veritas , utfecundbdcmonftretur, imb&addi- 
ftantiam centri gravitatis partium Logiftics c x tendatu r, ubcr- 
rimum illum fontem Correlatarum tigurarum , unde bis jam 
haulimus, in cap. fcilicct 8. & 9. tcrtio itcrum repctam , ne- 
que enim venam idcirco cxhauricndam putes, Mi LcCtor. 




Audi igitur. In Correlatis quibufcumq; fignris CAN,& 
gGAaC, aut C AN , G00N, diftantia gravitatis centri 
primae figurae interioris C A N ab axe N B> fcmper fubdupla 
cfl diAantis fimilis centri alterius figurse gGAaC , vel 

AG 
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AG00N ab eodemaxc; cum cnim squalcs fint haengur», 
uti cap. 8. demonftratumeft, folidum tamen , quod cxprima 
fit excap.y. fubduplum folidi cxfccunda circaaxem N B re- 
voJuta, patct, hxc iblida efle ad invicem , ut func diftantiae 
centrorum gravitatis abaxemotus, adebq; diftantiam primte 
efle fubduplam diftanti* alterius ; & data diftantia centri gra- 
vitatis alterutrius cxCorrelatisfiguris, diftantia rcliqua; non 
ignorabitur . 

7 ColJigesjam,diftantiamcentrigravitatisfigur* ANoo, 
quadranti circuJari Correlat», ab axe CN,efl*cfefquitertiam 




bafis Quadratricis,eidem quadranti pcrCadfcripts;cum cnim 
debeat dupla efte diftantifc ccntri gravitatis quadrantis C A N, 

quae squatur i ba feos diclae Quadratricis, co quod ratio copo- 

fitacxdiftantiacentrigravitatis tjuadrantis adfemiftem radii 
(diftanuam ccntri gravitatis quadrantis circumfcripti ) & cx 
lemifte radii ad balim Quadratricis, five ex femifte arcus C A 
ad radium , aut ipftus quadrantis CAN ad radii quadratum, 
debctefte ratio fefauialtera , eademnempe, quat harmifpherii 
ex quadrante ad cylindrum ex radii quadrato (juxta Archime- 
dis doftrinas brevius a nobis demonftratas in Viviancis ad 

Prop. 
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Prop. 37. Coroll. 6. ) que, ex Centro-barica,pra;fcriptis rationi- 
bus componitur • Notaproinde fiet diftantia centri gravitatis 
cjufdem figura; A N o o ab A S , & notum folidum ex ipfa cir- 
ca A S defcriptum , ut i & ex eadcra circa C N . 

8 In trilineo Cycloidis AaON patebit, centrum gravita- 
tis diftare atangente vcrcicis AN perfcmillem radii , figura 




quippe huic Correlata eft.ex cap. 8. »«».7. femicif calas Noo, 
cujus centri gravitatisdiftantia eft utique radius integer : con- 
fequenter diirabic idem gravitatis centrum in trilineo C ycloi- 
disabejusbafi OD per i diametri ON; Scfolidum ex tali 

* tri- 
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txilineo circa OD, triplura cric folidi ex cjufdcm convcrlio- 
ne circa N A , vel aequalc erit folido ex aggregato femicir- 
culi , & prxfati trilinei , videlicet fpatii ANoOaA ( aut 
ANO-f AdD) circa N A ; cimique cylindrus ex parallc- 
logrammo ONAD, fivc circaOD, fivecirca N A,pariter 
idemfit; refiduum, nempe fa&um cx DAaO femicycloi- 
de circa O D , sequabitur facto ex trilineo O a A d d D circa 
N A , atque, ut ipfa iemicyciois ad diclum trilineum , ita reci- 
proc&ericdiftantia centri gravitatisejufdemtrilinei ab NA, 
ad diftantiam centri gravitatis femicycloidis a bafi O D , vide- 
licec in ratione fcfquialtera , illa autem squatur 1 diaraetri 

A D (ut moxoftendam) crgo harc aequatur 1 cjufdem fuat 
diametri. 

9 QuodnuperatTumpfificoftendctur: notum eft,duas fi- 
mullincasin trilmeoCycloidali Oa AdD acentro aeque rc- 
motas, ad, a d, «qualcs efle bafi OD, feu inrerceptae od in- 
ter periphcnas femicirculorum AdD , NoO ; ipfa igitur 
oa, acccpra intrilineo AaOoN versusbalim, arqualis fem- 
per cnt linea? ad, fumpta? versus vcrticem A in altero trili- 
nco AaODd \; iraque ipfum trilineum AaOoN haberi 
poterit pro eodem OaAdD invers&polito, & tanta erit cen- 
rri gravitatis diftanria inhoc abipfa AN, quanta inillo (i- 
roilis centri diftantia ab OD. Jam fic: folidum ex folo 
AaOnN circa OD tnplum eft ( ex fupra oftenfis) folidt 
ex codem Ipatio circa N A ; & annuluscx femicirculo N Oo 
circa O D (nam perinde cft, ac circa A N) eft ejufdem duplus; 
itaque folidum exutriufque complexo AaOoN circa OD 
quintuplus eft folius folidi ex O a A N n circa N A , addito- 
que & hinc annulo cx femicirculo eodem circa N A , cujus 
quanntas ejuldem folidi elt dupla, habebitur, quod folidum ex 
rnicgro fpatio AaOoN circa O D,ad folidum ex codem cir- 
ca N A eft , ut 5 ad ) , diftantia igitur centri gravitatis talis 
fparii ab OD, ad diftantiam ejuldera ab A N cft , uc 5 ad 3 ; 
idcbque prima diftanna aequatur 5 octanubus diametri NO, 
vel A D, indcq. ( ex praemilfis ) diftantia centri gravitatis trili- 
neiOa AdDab AN eadem enc,quam lupra determinavimus. 

xo 
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io Cfon igitur & fpatium Ciflbidale, juxta didt cap. 8. 
num. 9. figura fic Cycloidi Corcelaca , eric diftantia cencri 
gravitacis fpacii Ciffoidalis A N o o infinice Jongi, a C N, du- 
pla diftancis fimilis cencn cydoidis AaCN ab eadem bali 



A 




_ 1 « 

CN; cumquehscaqualis(ic L diametri, juxcadi£law*/».8. 

illa sequalis erit !?, fcui ejufdcm diamecri, acconfequenccr 

diftabic idem gravicacis cencrum abafymptoto AO perfex- 
tantem diamctri N A; critque folidum exCilfoide A N 00 
circa AO rcvoluta, acquale quinceparci folidi exeodemfpa- 
cio circa CN converfo , auc j folidi ex Cycloidc ACN 

circa baiim CN (quippe hoc folidi ex Ciflbide circa eum- 
dem axem fubduplum eft , uti jam oftendimus cap. 9. vu.12.) 
cit verb, uc ibidcm monuimus , folidura cx Cih*bidc circa 
AO,sequaIe annulo flricto ex femicirculogenitore, folidum 
igitur cx femicirculo genicore Cycloidis circa tangcntcm 
vercicis , vcl bafim cycloidis revoluto, sequacur j fuu* Cy- 

cloidalis cx cycloide circa bafim rocata , qui proprerea fu- 
fus squabitur 5. octantibus circumfcripti cylindri cx paral- 
lelogrammo DON A femicirculi quadrupfo, indequepro- 
ducence cylindrum quadruplum dicli annuli . 
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ir De infinitarum parabolarum , atquc hyperbolarum , 
deque Tra&oriaj ccntro noneft quod addam,Tute ipfeexer- 
ce , mi Leclor; ego obiteradnoto, in figura NoO adeum- 
dem axem N b LogifticacCorrelata, ejus gravitatis cemrum 




ab N A diftare perduplum fubtangentisLogiftics, quando- 
quidem centrum Logiftici, fpatii, ex fupcriori Undecimo 
Theoreniate, diftat ab ordinata A N per fimplicem longitu- 
dincm fubtangentis ; complexi vcro ex figuris Corrclatis , 
fcilicet fpatii CaANoO centrom gra vkatis diftat ab A N 
per fefquialteram longitudinem lubtangcntis, imogenerali- 
ter femper in rlguris Corrclatis , quarum partiam diftantia 
interions, ( fcilicct ad quam pertinet tan^ens aB ) eft 2, 
earum diitantia complcxi cx utroque fpatio eft 3 , diftan- 
:tia veru exterioris ( fcilicet ad quam ordinantur ipfae o n 
aequales fubtangcntibus alterius)eft 4>ut) eftevidens cxdi- 
menfionc folidprum abijs faclprum : unde expeditius de- 
monftrabis qua» num. 9. dicta funt. 

Data autem opcra,tum hic, tum caf. prtceden. omifimus 
demonftrationem cemri gravitatis in figuris admodumSpi- 
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ralium defcriptis > ut in ijs «tercctc fc poffet UMm in- 
duftria, comparando vidcriomriangulaiJJa, exiquib»s.pob- 
ftanr,*um paValicJogtammis iigurarum €orfokt»nini, ur iu- 

:pca ftxiraus^. 8. »aw. la. i J / n . 

12 InLogiftjca igitur AaaC , cujus Correlata figura ad 
ordinatam N A eft parailelogrammum AGON, ut often- 
dimus d.ctp.B.num. 13. cumdiftantiacentxigravitatis ipfius 



1 • 




OG A N dupla eflc debcat diffatoria; fimilis ccnrri Logi&ioa» 
N AaC abeodemaxe NB; frtautem«HtUiKiai41a mparal- 
lerbgrammo aqualis femiffi ipfius N A , pacet , diftantnrm 

ej ufmodi in fpatio Logiftico fore S ejufdem N A , uti in hoc 

DuodecimoTheoremate abHugenio propofitum fuit ; fed 
& torrftat mcthodus comparandi diftantias cenrri gravitatis 
variarnm ihfupcT Logiftica; partium ab eodetn axe i accepto 
quippe fpatio quolibct naan, ordinatifque aro, aro, pa- 
tet , reftangulum o r r o cffe figuram Correlatam ipfi a n n a ; 
datur autcm diftantia centri gravitaris patallclogrammi ejuf- 
dera ab NO,fciIicct media aritttmettoa «tter rN, rN di- 

ftan- 
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ftantias laterum ab NO , itaque & ejus fubdupla dabitur , 
fcilicet diftantia centri gravitatis figurae naan ab eodera 
axe , perpetuo aequalis femifli mediae arithmeticae inter ex- 
tremas ordinatas. Id quod fuo modo obfervatur & in toto 
Logifticae fpatio, cxtrcmac liquidem ordinatarum lunt AN,, 
& punclum , media inter hxc arithmetica femiflis N A ; 
hujus dimidio, ncmpc i N A «qualis prorfus eft diftantia 

centri gravitatis integri fpatii Logifticac . Dabitur ergo in 
quovis hujulmodi fpatio, fivc integro, five duabus ordma- 
tis interccpto, punfturn ipfum , ^uod gravitatis ejus centrum 



icebit foHda a Logifti- 
i cse fpatiis circa quamlibet lineam revolutis , . 
cx dimenfione tum iplius Logifticae, 
tura difUotic ej us centri gra- 



vitatis a pro 
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Tlxorema Dccimumtertium demonflratur . Eademfem- 

ptr centri gravitatis in quibufvis infinith lotigis Lo- 
gtpitd > foliak diftantia ; quomodo in ejufiem folidi 
portionibus indaganda . iV/ demonftratio Decimi- 
quartt Tbeorematis ; ad majorem rigorem quomodo 
. txi^enda . Solidorum ab cademfigura cirta bftjim^ & 
aximrotata diftantia tentri gravitatis funt * ut <#- 
ftantia abaxi, & bafi genitrkis figura. Altera ejuf- 
dem Tbeorematis demonflratio. Variarum Conoideon 
centra hint dtterminandd ; in porthnibus folidi r$- 
tundi , aut cylindricis Logiflicatruncis , aut figtra 
Logiftica Corrtlata, ctntra gravitatis dantur. Ltbra 
infinita.gemetrichdecrefcentibuS y & aque diflanti- 
bus ponderibus gravata , autfinitaquidem ,fedper 
intetvalla continub proporiifaaiiaaritbmttice in in- 
finitum crefcentibus quantitatibus onerata , ttntra 
aquilibrii determinari poffunt . Secunda demonftra- 
tio a fcrupulo vindicata. Cautio in bis adbibenda ; 
aliorum lapfus notati y ut devitentur . Curvis fuper- 
ficiebus foiidorum generalis demonftratio applicatur ; • . I 
Logiftica curva centro gravitatis taret ; tirea axem \ 
rctata fuperficiem infinite tongam , finita dtmenfio- 
nis producit ; in qua ad determinatam byperbolam 
tatione ; hac byptrbola , cujus paraboiisa linta m- :\ 
femitranfverfum ducla reclangulo aqualis ^ cutva n 

rta 
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ri<e paraholica reftattgulo aqualis ; ut ejus portio- 
ftcs correfpondeant ejufdem parabola partibus. Drah 
8ori* folidum fittita fuperficie gaudct , ejus tutva 
tentr* pariter taret * 



I pOft centra gravitatisfpatiorum Logirtica^progreditur 

JL Hugcnius ad gravitatis centra in ejus folidis deter- 
minanda : Repirimns , inquit Theorcm. XII. quod eentrmn 
gravitatis J>rimi ex dtths fitidis infinitis difiat a faa bafi per 
Jemifiem fibtatigentis . Prinom quippe illud foliduro ex Lo- 
giftica FBC A circa axem FO revoluta, refolutum incir- 
culos bafi parallelos , ptoportionaliter analogum elt alteri 




1 



•y \x 

i ' ! '-V 



li 



Logifiic* EN M, ordinatarum in duplicata prioram rattonc 
dccrefcentium , quaiem fupra defcripiiraus ca/9. «».4 eadcm 
igitur erit diftantia cemri gravitatis prsefati folidi acirculo 
fusbafis, qux diftantia centri eravitatis Logiftic* BNMi 
fua extrema ordinata F B ; fed hcc diftantia arqoatof fubtan- 

fenti ejufdemLogiftica: BNM,per Undecimum Theorema 
lugenii fupcriori capite demonftratum « & hcc eadem fub- 
taogens oftenfo e(t f ap. o- 5. aequalis femifli fubtangen- 
t« 1 0,peitioemis ad prioremLogiaicam BCA, itaqueSc 

il- 



150 Guidonis Grandi 

illius folidi rotundi centrum gravitatis diflabic ab extremo 
circalo fuxbafls per femiflem fubtangentis, feuParametri. 
Quod erat demonftrandum. . 

2 Eadem itaque femper erit diftantia ccntri gravitatis a 
fua bafi infinitorumquorumvisfolidorum ab eadem Logifti- 
ca per varias ordinatas refccla faclorum , femper fcilicet 
squalis dimidie fubtangenti cjufdem Logiftic* ; Quocirca 
portionum etiam cujufvis ez dictis folidis eentra gravitatis 
afljgnaripocerunt: proponatur cnim verbigratia quodfitex 




portione BAV C circa BC revoluta; itt procedemus,fimi- 
li methodo, ac fuperiori capite num^. efto BO feraiflts fub- 
tangentis, & confequentcr O centrumgravitatis totius fae"ti 
ab mfinito fpatio B A VQ. Similiter & C QJemiflis fub- 
tangentisejufdem, ut punclura Qjit centrum gra.vitatis fc>- 
lidi,quod exCVFQ^; diftatigiturhoccentrumapunaoO, 
per QO «qualem altitudini folidi propofiti B C, propter 
communemadditam, vd detradam CO; fiat igitur, ut fo- 
lidum ex ABCV ad infinitum ex CVFQ^, nempe , uc 
coliigitur cx diclis «p.o. num. 3. & 10. uc dilFcrcntia qua- 

dra- 
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J^etn h centrom gra vitaus foiidi ci fpatio B A V C 
circa BC rcvolwo gcniti ; qoamqoamexpeditiusforteidera 
obtincre Jicebit pcr tnvcmioaem diftantie ccntri gravitatis 
ab ordinatis in congruo fpatio Loginicar, in duplicauordina- 
taramratioi&edecrelcentis,proportionaliter analogo ad diclu 
rotundam folidam, ntl numero pnecedenti indicavimus . 

3 Diraciiiormihivifafuit^reo^ ipfanonnifi «grefuccef- 
fit (curcnimfatcrierubefcam, qui&inniagisobviisraoram 
pati aliquando foleo ? ) Theorematis Deqimiquarti denion- 
ftrario, ubi Vir CJariflimus prononciat , quod centrumetiam 
gravitatis alterius folidi difidt ab ejus infimta bafi per ofiath 
tem fui axis. Hoc ut demooftrem , figuram refumo , eum- 
dcmquc calculandi modum , quo caj>. 10. num. 6. ufus fum : 

T 
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patallelogrammis itaqoe FM , QJR. , PS Logiflicaj cir- 
cumfcripiis, intelligatur confici in convcrfione omnium cir- 
ca F B, fcnes folidorum , qu« pro rninori , ac minori latitu- 
dine fingulorom , magis , magifqoe accedet ad rotondum Lo- 
gifl i ca? folidum , de quo i n hoc Theorcmate fcrmo eft ; itaque 
ubi F Qjnrinite parva fupponatur , tunc cyiindrus ab F M 

de- 
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defcripcus, & tubicylindriciexreliquis QR, PS,&c.pfor- 
fus coincident com tali Logiftics foiido , quodquedeiisde- 
monrtrabimus, dehocperinde obtinebit; porro oftendimus 
Jocociuto (retentis iifdem fymbolis ) cylindrum F M effe 
ddb, & tubos huic confequcntcs per ocdioS cife *ddb , sddbfro. 




ut fupra ad fin cm pag. r 29. feu (propter i n fi n i r c exiguum ex- 
ceflum ipfius a , feu F O fupra affum^tam unitatem QJO, 

2uiexcefluspcnitusevanefcit, ubi folidorum feries inipfum 
.ogifticc folidum deficit ) acccpta loco ipfius a , unitate , 
qua? ad quemlibet gradum clevata noti crefcit , necterminos 
dividens illos immutat, erit praediclafolidorum feriesaequa- 
lis ddb h- 3 ddb ~t- 5 ddb 7 ddb , &c. fufpenditur aurem in 
libra F B primus terminus ad punttum Qmedium iplius FB, 
& fecundus terminus ad punctumx, ubi cadit axi parallela, 
du£ta ex medio punfto A Iineae Q N ; & teftius tcrminus 
ad y pun&um , quoddeterminat paraliela yD bifariam fe- 
cans ipfam P V ; fimiliter & quartus terminus pcnder ex z 
per lineam zE bifecantem ipfam TI; funt enim punfraC , 
x, y, z,8cc. centragravicatisperordmetimliumfolidororo; 

per 
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pcr punfra vcr5 C, A, D, E, & aliafimilitec bifariam fe- 
cantia fingulas Logiilicce ordraatas , traafit utique linea pa- 
riter Logiftica EDACg. Produclaigitac OF in f, ut F f 
Kquetur femifli ipfius FQ^( adeoque a fortiori fit infinitd 
par va quantitas , ac penitus evanefcens ) ad parallclam ordi- 
natam fg producanturaxisquidiftantes £z, Dy, Ax, in e v 
d, a, c; poteric fimiliter fg fumi prolibra,ex quapendeac 
primum iolidum perlineam Cc, fccundum perlineam A a , 
tertium per Dd, quartum per Ee , &c. b. quidem quarum 
parcium F f , feu G c ponitur i. talium Aa eft 3. Dd 5. 
Ee 7. &c. , juxta progreffionem arithmeticam numcrorum 
imparium, fccundum quam ipfa folida ex iispendentia pro- 
cedunt, perinde igitur oncrabitur linca fg , vel FC a cali* 
bus folidis cx ea pcndentibus, ac oneretur fg alineisLogi- 
ftic* gCADE; fcd abhisordinata fg fic oneratur, utcen- 
trum a:quilibrii habeac diftans ab axe FO per quadrantem 
ipfius f g , vel FG illi proxime scquaiis ( talis quippe ex 
Theoremate Duodccimo eft diftantia centri gravitatis Lo- 
giftici fpatii, quodtales Iine« implent) crgo &centrum*qui- 
librn, autgravitatis omniunullorum folidorum, feu integri 
folidi ex Logiftica circa ordinatam revoluta, diftat fimiliter 
ab axe per quadrantem ipfius FC.fcu octantcm intcgrsc FB 
ordinat<e,- quod eft propofitum. 

4 Si quis autcm nnjorem in prxfcnti demonftratione ri- 
gorcm defidcravcric , is poterit apagogico circuitu fibi pc- 
Hitus latisfacere , fumptis , loco Jincatum Gc , Aa , Dd , 
Ee, parailclogramniuljs Ccg,Aac,Dda, Eed , &c. 

npenitus proportionalia deprehendct diclisfolidis, liqui- 
eorum altitudines B F, QN, PV r , &c propomonan- 
tur carumdcm femiflibus , & talium (emiftium dirfercntiis 
gC, Ga , ad , d c , &c. bafcs verb talium folidorum funt, 
uc ditfcrencnc quadratorum cx lincis FQ^, FP , FT , &c. 
arithmctkc crelcentiom, fcilicct ut impares numcri.vcluc 
Jme* Cc, Aa,Dd,Ec, &c. Undccumacceptafuerinttoc 
Tolid.i, qoa: integrum Logifticc foiidum impleant, & totidcm 
parallclogramma, qu« Logifticum illud fpatium adaequent, 
cunftabit, incodcm puncto,tumLogiftici illiusfpatii centrum 

V scqui- 
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arquilibri; , tum folidi illius centrum gravi tatis rcper iri, adeo- 
quc ad quarram ipuos F C » vcl odavam totius F B partcm, 
ab axe acceptam . Quod , &c. 

5 Sedabht, ut hlc ego fubltnam ; tamdiu mihimer ungues 
corrodam , quoufque clariorem, ( & vero generalimmam ) 
rei hujus denionftrationem detur extunderc; mihi ccrtevi- 
dctur univerfalius quidpiam hinc relucere , quam Ut pecu- 
Jiiribus Logifticseproprietatibus adftringi mereatur. Jaro jam 
ailequor; an non bocillud cft , quodinqualibctflguraF B V, 
cu jus baiis F B, axis F Q^yfig /rg.quam rationem habet diftan- 
tia centri gravitatis figur*plan« abaxe,ad limilerudifUntia 
a baii , carudem & proportionem habcnt ad invicem diftantise 
centri gravitatis ( uniufcujufque a fua bali} folidorum exea- 
dero circa balim, & circaaximrevolutaprogenitorum? In- 
relligatur enimtota tigura circapunctum F in fuoplanover- 
ticali converti , quoufque axis F QJiorizontaiiter , fituctur 
in Fq, in dircclum pofirus priori bali FB, qu* jamperpen- 
diculariter pendeat m Fb ; fomptaquc axis portione F Q_ 
xquali ipfi Fq, ordinentur Q,N ,qn, qu* crunt aquales; 
irao exdem \ & in folido quidem cx rigura circa F B revo- 

lu- 
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luta, cogitetur pcrpun&um Q^tranfire cylindrica fuperficies 
a linea Q^N defcripta in fui rotatione circa FB,cujus-qui- 
dero reclangulum per axero duplumcrit, utconftat, infcri- 
ptj rectanguli FQNP * in folido autcro ex etdem Figura 




circa axero Fq rcvoluta, coneipUrous per punauro q tran- 
Ilre circuJurn radio q n dcfcriptum , & oilocla in A ipfa 
QN.ducaturAX iph FQparallela; pendcbitigieurinprio- 
ii lohdo eylradricaluperficiejalinea QN defcriptacxpun- 
clo X , quod eft ejus cemrum gcavitaus i circuius vero ra- 
dii qn pendcbit ex ftao ceotro q i eft autcro diftaotia q F ad 
F X, ut ipfa cylindrica fupcrficies cx Q>I ad circuluro cx q n 
( fft eniro cylindrica fuperficics qu*kbct addaturacirculd , 
Otre,c>apgu|um per axem iUius, adouadratum cx radio hu- 
jus, per propofuionern qviatam TomctiU de folid.fphcr. 1. t. 
idcft io propofito, ut duplum rcclangulum PNQ^ad qua- 
dratum nq , tfve u$ d«pk PN , ve! FQad ipfam QN , 
veJ ut fimplex q F ad FX yytw QN dWdiam ) xquipoa- 
darant igicux ex F* timnUv circulu* , cum rwc fuperficies; 
& hov fcrapef i quuc & Utrjufqw foJwfc adlibwroeoitioua- 
rara 9 Fq apppnli squ^vbfiufli habcbicur cx p to t , unde 
dilhmia cenu» grawkoiig folidi cx Fbou ciloa F q a fua 
bali tcanfeiHire perpnnftuw F, e*i* a4 diitomiura qcocrigra- 
vic«is folidi ex tigura eadem FfiN V circa F B rcvoJuca a 
lua bafi pcr F tranfeimte, ut reciprocc hnc fecun4uro foli-, 

V i dura 
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dum ei\ ad illud primum; fed qma utrumquc gignitur abca- 
dem figura, nunc circa bafim F B, nunc circa axem Fq , vel 
F Qj-e voJura , harc folida funt ad invicem , ut diihntise ccn- 
tri gravkatis tigurse genitiicis alineis, cixcaquasfkrotatio, 
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raempe ut diftantia , quam habet centrum gravitatis plana fi- 
gurat FBV abaliFB, addiftantiam ejufdcm abaxcQF; di- 
ltantije igitur centri gravitatisfolidorum ab-eadcm Hgura dc- 
fcriptorum * nunc fa&a circa axem , nunc circa bafim totatio- 
nc, funt adinviccm, ut diftantise ccntri gravitatis figuraege- 
nitrkis a bafe ad cj.ufdcm dillantiam ab axe. Quodeftpro» 
pofitum. 

, 6 Cum igitur diffantia centri gravitatis fpatii Logiftici a 
fua baii, ad diftanciam ejufdem ab axe (it, per Thcoremata 
Undccimum , & Duodecitnum fupra dcmonftrata in capite 
pracedcnci , ut fubtangens Logifticie adquadrantem ordina- 
we, feu bafis , vcl fumendo terminorum femifles , ut dimi» 
dium fubtangentis ad balis oc>antem , etiam diftantiae cen- 
trorum gravitatis a fuabaii infolidis a Logirtica circa axeniy 
& circa ordinatam revolutis, in cadcm proportione erunt ; 

Suare cu m, ex Decimotertio Theoremate, centrum gravitatis 
iftct a bafi folidi ex Logiftica circa axem pcr dimidium fub- 
tangcntis, etiam ccntrum gravitatis folidi cx Logiflica circa 
ordinatam, diftabit a faabflii peroclantem ordinata ot itt 
kocTheorematc XIV. proponitur. Q. e. d. 

7 En- 
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7 Interea hinc habes,datarationcdiftantiaram cenrrigra- 
vitatis cujufvisfigurse, tum abaxc, tum a bafa ( five ab aliis 
duabus quibufcumque lineis ) dari & rationem diftantiarum 
centri gravitatis a bafi in folidis circa eafdem lineas revolutis, 
atque una iftarum determinata, alteram non pofle ignorari > 

Suocirca omnium fuforum parabolic0rum ex parabolis circa 
afcs rcvolutis dabuntur centragravitatis, quippc dantur & 
centra omnium Conoidum ab ufdem circa axes rotatis pro- 
duftorum , nec ignoratur proportio , fecundum quam gra- 
vitatis centrum diflat ab axc, &bali infinitarum quarumvis 
parabolarum ; Tu perteipfum, MiLeclor , doclrinam hanc 
his, aliifq, Hguris applicare negravcris, mihiadfinem pro- 
peranti immorari diutius non vacat, mnuirte furFccerk . 

8 Nequc difficilius eritpartium utriufque ex diclis folidis 
centraeadem arterimari, quum praenwflum ratiocinium non 
minus in portionibus figurarum , quant in ipfis integris figuris 
locum habere pollit, adebque & ad partes folidorum ab iis dc- 
fcriptorum transfcrri queat ; qu*que de his rotundis folidis 




dcterminantwr, in truncis paritcr cyhndricis , ieu faclis cx 
ductu fpatii Logiftics FBNM in triangula FDG , F£H 
( qui [ p e quse iliis rotundis proportionaliter analoga cx ;i (t u n t ) 

pe- 
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porinde obtinere manifeflum eft; fed&hincfponteproftuit 
diflancia ccmri gravicacis abaxcNb in figura NoO Logiftic* 




ad axem Correlata, quippeanalogaparitereft folido ex Lo- 
giftica circa ordtnitHim, cumoOenfum lit cap. 10. unm.y. li- 
neas On correfpqndere reftangulis Nna Logiftic* infcri- 
ptis, live cylindricis fuperficiqbus per ldcm pun&um n in 
prsfaco fohdo ttanfcuncibus. 

9 Animadvertedum eciam, ex his quatuor poflremis Theo- 
rcmacibus facilJime deduci.quodnam iit equihbni ccntrum in 
Jibra longitudine infinira , in qua paribus intervallis dillits 
magnitudines appenderentur in eadcm ratioue N gcometrica 
decrefcentes, velut in hac figura fe habent A, B, C, O, E, F,&c. 



I I I I I I I 




in infinitum , & quomodo , (i lli* roagnicudines j*aa decrcfce- 

, rcnt 
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rent in duplicata priorum ratione , centrom sequilibrii duplfc 
propjus accederet tcrminolibra\undeomniummaximapen- 
deret ; H*c cnim ex Urtdeciroo , & Deciraotertio ThcOrcma- 
tibus conftarepoflunt, fiLogiftic* axem veluti mrinitam li- 
bram orizontaliter difpolitam accipiamus , undc Logiftic* 
fpatia proportionattcer dcficicntia , «quaJium tamoO 1 at i t u d i - 
num , pcndeant» idemqoefiatirtaiefoiidi exLogiftica circa 
axem rotata genirt , fumptis xquecraffis ejufdem folidi por- 
tionibus , tcc. Habctur ltcm , difpOiitis inlibrafinitamagni- 
tudinibus arithmetice in infinkum crefcentibos j quales rc- 
prajfcntant linee Vu, Dd, Ll , N n , &c. axi BG , Logi- 




i' 

flicse A VDLN parallelae , & ad ordmatae partes proportio- 
nalcs A u, u d, d I, 1 n, &c. applicat», fed intervalhs geornetrice 
decrefcecibus inter (inguJas reliclis , itaot geomet ric« progref- 
fionis tcrminus hbr* extremo reipondeac , unde intinita ma- 
gnitudo fufpenditur, atfignari pofle ccntrum srquilibrii omnid 
tpfarum magnitudinum j, & qu6d li jara dicl* magnitudincs cx 
iifdem ponctis fufpenfe crefcerent in duplicata pcrorura ratio- 
ne, feu procedcrcnr, ur numcrorum arithmetice crefcentium 
quadrata ( ut fc habcnt cireuliin foiido ex Logiftica circa or- 
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dinatam rotita ) centrumaeqtiilibriiduplbpropiosfierct ma- 
ximar, &infinitsmagnitudini, ultimum libraextrcmumoc- 
cupanti; id enim ex Duodecimo , & Decimoquarto Theore- 
raatc abunde innotefcit, & fua vcluti fpontc profluit ; H?ec 
porro ex iis Problematibus , aut Theorematibus funt, quar, 
ft nude , & extra hanc materiam proponeremur , mirabilia 
omnibus, nonnuliis quoque detcrminatu impoflibilia vidcri 
poffent. 

10 Porrb, cum Viro illuflri demonflrationem mm. 5. al- 
latam communicaficm , fcrupulum injecit, anfatistucaeticr, 
ab a:quiponderantia tingularum fuperficierumcylindficarum 
unius folidi, cum lingulis circulis airerius , ad ipforummct 
folidorum «quihbriumfacradoiu&io : monebatquippc hinc 
confequens fore , ut ipfanimmet planarum figurarum illo mo- 
do appenfaruniJcquilibrium fieretexeodeiiipuucro F,cxquo 
fempcr tvidefig.feq. PN ad nq elfet reciproce (ob asquali- 
tatem homologarum linearum) ut difiantia qF ad dilUnriain 
FPi unde folidaex figuris circaaxem,£cqualiaforcnt folidis 
cx iifdcm circa bafim revointis, quodell abfurdum :repolui 
tamen, vctuftam illam elfe , ac faepius convulfam exceptionem 
Cavallerianaemethododudumoppofitam; fivc prorfus indi- 
vifibilia non admittcret , eo modo , quo fub geomerncam 
confidcrationem cadunt, five faltem relpuerer in Staticccne- 
gotio , pro iliis reponcrct folida quatn minimum crafia, uc 
ninc tubos cylindricos, illinc cylindrulos ccqujlis craJfitici, 
five infcriptos , five circuinfcnptos prafatis folidis , atquc 
ab iis dilfercntes minori dirferentia qualibec data , & tum 
dcmonfrrationem, (utut minoricompendio) pari evidentia 
fucceflqram ; enimvero ad Itbram hincindc appofitis a?qui- 
ponderantibus quantitatibus , atquc his, aliis rurfus «quipon- 
dcrantibus additis , modo totidem hinc, toridcm inde fufpcn- 
dantur, & utrumque aggregatum a:quipondcrare . In allaro 
figurarum planarum exemplo conditioncm non fcrvari, quip- 
pc Iinc« PN axi parallck nontotidcm funt , quotlinciqn 
parallclo? bafi , liquidem illa; ad balim , h* ad axcm, quibus re- 
fpective applicantur , funt computandx, atque co plurcs ex al- 
tcrutrapartefunt, quam ex altera , quanconujor cft linca , ad 

quum 
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qua m ordiaancur, & quanto majori in vicem intervallo diftanti 
ideo cautum fuifleindemonftratione(qucmadmodumc< facic 
Torricellius de dimenf. parab. propoi. 20. cujus haec noftra 
imitatioeft) ut linea Fq equalis fumeretur ip.i QF.uccir- 
culusradii nq, qui ad illam applkacur , comparari legitime 



clum Q^, diltantiamque QJ? fuofolido inferta; atque uti- 
nam id obfervafTer qui folidum hyperbolicum infinits Jati- 
tudinismetiriaggrelTuscft , noncnimillud ( perinde acinfi- 
lite longum Torriceliiijfinito cylindro squale tam prsprop e- 
re* conclufiflet, neque excmplis altis indivifibilium uium in 
fufpicioncm adducere tenradet . Si methodi certitudo ex il- 
legttimis applicationibus (it aeflimanda, necVeterum Infcri- 
ptiones extra difcrimen futuras, quippeiisabufus eft Guari- 
nus in fuo Euclide methodico.ubiSpneroidis, &Conoidum 
omnium fuperficiem ad mc/ifijram vocat , atque ubi generali- 
tercujufvisConoidis fuperficiem adcylindricam circumfcri- 
ptam fchabere ilatuit, utgenitrixfigura ad reclanguium cir- 
curotcnptura : Fcrmatiusquoqueanalytice fqse methodi,per- 
quam pulcherriimr , ac limpJicillimaj, applicarionc ad tangen- 
tdra Quadrarricis detcrminandam iofcpiicitcr ufus eit, nec- 
noii WaMfras compofitione niotaiinijejufd^roQuadcatricis 
«pcrperam conliderata, aliamquidem p f?d asqaliivericate alie- 
nam cjufdcm tangentis conflnictionem adornavic, juci alias 
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monmmus. kem Guarinus , Sturmius , BoreMins , Rinaldi* 
nuscirca SpiralisArchim«de«longitudmem haliucinati funr, 
quamquam rcm fc dcmonlrraiic putavcfim , uc- in Epift. Geo- 
metr. ad P. Cevam oltendo . Qoamquam Viris CJarifsimis,ac 
de Gcometria optime mcntis , quorum primus fuperftes ad- 
huc hanc fcientiam novisinvenrisilluftrar, n»Iim quidpiam 
hocIocodetraclume(Te^quum,liquidiptfs fraudi fucrit, hu- 
manac id vitio conditionis, cui omnes obnoxii fumus,tribuen- 
dumfic , prxclarifsimis vero operibus ita fibiNominis Im- 
mortalitatemcomparavcrint, ac poftcrosdevinxerint, utni- 
hil his decedere pofsit , ex qub fubJimioribus meditationibus 
diftracti,haud fatis-attentepctpenderecuraverint Jeviora ha?c, 
qus ad methodinoftra: defeolionem, Lcclorumque,quibus 
prodellecupimuscauteiamadnotarecoacli fuimus, neama- 
gnis , ut ait ille , nomi nibus prajudisium fieret Veritati . 

ii Opportune autem (utejufdempropofttionis ufus am- 
pliuspateat) hic iJIam applicarc juvat curvis fuperficicbus , 
quas gignit curva quadibct B N V , tum circa bafira F B, tum 



in iiidem rationibus, inquibus cencrum gravitatis cutvae li- 
neaegenitricris, tumabaxe, tum a bali diitabac ; ldque, facla 
ea dero con ft r u&ion e , eodemqoe ratiocinio manifeilum eft, 
fumpto panao N ia curva circa bafim, & punclo n fimili, ep- 
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dcmque ( feu tantumdcm ab homologis extremis diftantc ) 
in curva circa axim rotanda ; utique cum lic linea P N ad 
qn, utdiftantia q L'ad diftantiam FP< (jpropter^qualitatcm 
homologarum lincarura) ctiam pcriphem radioPN incssr,- 
va fuperiicic defcriprapcr totationern cixca bartrn, ad periV 
phcriam radio qn defcriptam in altera cucva fupcrflcie ex 
rotttione ejufdem curvas circaaxem , eric, ucdiftancia hujus 
a tcrmino F ad diftanriam iiJius ab eodeui tcrmino ; arqui- 
pondcrant igitur cx F diclse pcriphcria? , aliarque omncs pcr 
quaevis curva: gcnitricis puncta in utraque lila convcr(ionc 
tranfcuntes, totidemque in una funt, quotinaltera cermini 
arquiponderantes, namdiclspcriphcriaBcamdemcurvam , & 
ad idem prorfus punclum ftringunt, unde non piurcs hinc, 
quam illinc computancur; quarc& ipfaefuperficiescurva? cx 
eodem punito F cquiponderabunt, eritq, reciproce, ut una 
fuperficiesad alteram, livc ucdiftantia ccntri gravitatis cur- 
vsealinca, circa quam hinc, & illincconvertitur, ita diftan- 
tia ccntri gravitacis hujus ad diftanciam centri gravitacisil- 
Jius, uniufcujufque nimirum a circulo fuarbads per F tran- 
feuntis. Unde mirum quoc Conoidum fuperficies centrum 
gravitacis fibi detcrminent . Quxcumque autem de folidis 
rotundis , deqne rotundis fuperficiebus ex cadem figura , 
vel iinca qualibec circa axem , & circa bafim rotata dicla 
funt, pcrinde fimilicer obcinere inUrrguIis folidis, aut fu- 
perficialibus , plano pcr axcm, vcl banm tranfeunte , & ad 
cumdcm angulum utrinque inclinato, apfciflis ex cylindris 
fuper cafdem rigurasereclis, clariuscir, ac intcrGcomctras 
magis vulgatum , quam ut fiici noiws cxponi indigeat.ob 
proportionaliratcm , tum triangulorum ilmilium, quibus Un- 
guk fohd* iccantur, cirra circdlis rotundocum-folidorum , 
rum iatctirm llnguLirum itiperficiaJrani , cum pcriphcriis 
ctrottUrobus rntundirum tnperficiCTum hojaioJogarum . 
t ilia »6Jtuamquam in^viftro ncopofieo Lr^iiticjc , utiqiac to- 
ra curv 1 centto graviraris carerc ccnfcrrdi oft , adcoqoe ad 
invcnienda ucciuiqwc fupcrftciei ctrrvrVajiibarum c jus Co^ 
noidcon ,ccmra gravitacis, obfervatio noftra in hoc, &itmi- 
hbas calibus inutilis nuncti Ratio cft , qara fi quod Jiabo- 
;| X 2 rct 
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ret gravicatis ccntrum curva Logift ica BNM f . i 11 ud certc 
in axe non forec , e6 qubd curva fuam convexitatem illi 
obvertat; fed neque inulla abaxe diftantia; quantilla enim 
hsc foret, circumfercntia a tali cencro defcriptajin conver- 
licme curvie circa axem , decetmkiata» aiicuius longicudinis 
cflet, & reclangulum ex ipur in curvam infraioam Logiftica?, 
adcoque & fuperficies curva, in rocatiooe rirca axem defcrU 
pta, immenf» magnicudinis foret ; cura tamen finitam efle 
iic demonflrecur . Ad quamlibet ordinacam D N , auc illi pa- 
raiielamFAB,applicenturipf*cangcntes NC, MG; itauc 




* imerpouendaefietiitterisli.&Klittera s 



ductis axi parallclis N A O , MHO , fecetur AO aequalis 
tangenti NC,& HO «qualis tangenci MG; atqueitafem- 
per , q uoufque conpleatur figura A O O L F . Dico f non in 
Logiftica modo , fed in quavis curva, fafta fimili conftru- 
clione ) fpacium huius figura; cfle ad curvam foperflciem ex 
rotatione curva; MN circaaxem DE, uc radiusad circum- 
ferentiam alicuius circuli; id quod valet ctiam de parcibus 
proporcionalibus , puta fuperncie O A H O, comparata ad 

por- 
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portionem curvsc fupcrficiei a curva M N, parallelis MHO, 
NAO intercepta, progenicam ; fumpta fiquidera quadtumli- 
bet parva tangentis particula N r , aut M r , ac dufta paral- 
lela rs; cum lit tota NC, ideft OA,ad Nr, utDN, vel 
F A, ad A s (eodemquc modo G M , feu O H ad M r , ut 
EM , vel FH, ad HS) erit rectangulura OAs a?quale re- 
clanguloex DN in Nr, & OHSsequalereelanguIocxEM 
in Mr; atque ita femper; itaqueUnguIa fuperficialis ex cy- 
lindrico ipfi curvse N M infiltcnte, refefta plano per axcm 
tranfcunte, &per 45-gradus ad planum bafis inclinato ( in 
qua confequenter ercclae forent ad fingula curvse puncla rc- 
crse lines ipfis ordinatis sequales ) erit sequalis fpatio con- 
gruenti, acurva OoL terminato , quippe tam bcne coinci- 
dent re£tangula DNr, EMr cumportionibus talis fupcrfi- 
ciei, ob tangentes infinite parvss cum curva coincidentes, 
quam coincident rectangula O As, OHS, cum fpatioipfo 
a curva o O terminato, ob infinite* parvam fingulorum reclan- 
gulorum latitudinem ; praedicla ver5 Ungula eft ad curvam fu- 
perficiem a curva circa axem rotata genicam , ut radius ad cir- 
umferentiam circuli, quippe in Ungula ordinantur ipfse D N, 
£M,pun&is curvae inliftentes , in fuperficie vero rotunda 
ordinantur earumdem peripheriae; itaque fpatium fic deter- 
minatum acurva OoL erit adrotundam fuperficiem folidi 
ex curva circa axem rotata, utradiusalicujuscirculiadejus 
circumferentiam ; & quoties fpatium A O o L F finitum erit , 
etiam illa rotunda fuperflcies pariter determinatae magnitu- 
dinisefleconvincetur; eft autem illud fpatium finitum , quo- 
ties AO, HO, idcft ipfse tangentes NC , MG in immen- 
fum non excrefcunt, uti accidit in noftro cafu , inquofem- 
per fiunt minores, utpote aequaiespotentia cidemquadrato 
iubtangentis, fimui cum quadrato ordinatx minoris, ac mino- 
risininfinitum; qu6 conftat fpatium AOLF , cujus Iongi- 
tudo dcterminata AF, latitudinesautcm ubique AO, H O, 
& caetene, nedum non inflnitse, fed femper minores, ufquo 
ad ultimam FL foli fubtangenti itqualcm , infinitum eilc 
non pofle , imb efle minus reclangulo F AO illud circum- 
fcribente . 

n 
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t% Manifeftura eft porro, curvam Oo L io hoccafu cflc 
hyperbolara cquilacecam, axe refto F A , feraitcanfvcrfo F L, 
fubtangentis longitudinem a*quante, defcriptam , quippc uiti* 
ma tangentium , evanefcenteordinataequadraco, ent poten» 
tia, adeOQue&longitudine.zqualisfolifubtangenti ; imeiie. 
ftaigitur FD cidcm sequali.uc integet axis traniVcrlus fir D L, 




• » * ■ . * 



atquc ordinatis OP, OP; quoniam dificrcnria qnadrati tan- 
gentium, fiveejusaequalium H O, vel AO, idcii FP, FP, 
a quadrato fubtangcntis F L, eit quadratum ordinac* E M, aut 
DN.frveipfarum O P; crit femper redangulum D PL.xqua- 
le quadrato PO, adcoqje hyperboia LOo arquiiarcca.. 

14 Eftautcmhyperbolicum fpatium AOoLF aequale rc- 
ftangulo ex fubtangcnte Logiflica: in paraboiicam curvam ii- 
lam , quar Logiilicam perpendiculjritcr fecac , juxta detcrmi- 
nationem tap. $. nttm. 14. propoiiram , qu-cque c.imdem, fcu 
a?qualem futcipil ordinaram , aut cifdcm axi paraiielss mtcrii- 
citur; Ijceniniejufmodi parabola FrT, cujus (cmipjramc- 
cerarquaJisfubtangentiLogillica;, vidclicct FL, tangenii in 

pun- 
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punclo t , fea ipfi curvar perpendicuiaris tX abfcindens ex 
axe infra ordirtatam ty ipla,m.y Xsquilem femiparametro, 
fcu ipli FL Ooxta itodemdicta) kaooe X t aquabitur H O, 
& ducta quavis axi parallela , erit Xt ad Xy • , feu OH 
ad LF, ut qutevis tangeocia porti,O r liocisinfiniteproxinus 
11 c, Sq ratercepta , ad ordmauv y ; portionem , iiidem li- 
nefs interpoiltam ; recTanguIom itaque ex hacordinatxpor- 
tlone tn HO fempcr aequare eric refrangulo ex conftante linca 
FL in illam tangcntis portionem, cmn laquerecVta ipatio hy- 
perbolico adicnpta «quabuntur rettangulo cx FL in curva 
paiabobcam F t T , acpartespartibuscorrcfpondentibus;ita- 
que reclangulum fub circumferentia, radio FL, feufubcsn- 
gentis Logiflica. defcripta,in curvam parabohcam F t T,tequa- 
le crit curvse fupcrficiei rotundi foiidi exLogiftica N M cir- 
ca axem voluta progeniti , partes etiam correfpondentibus 
partibus aequabuntur, &taIiscurva:fupcrHaei postiones^pla- 
nis quibufcumque DN, EM intcrcepta;,eruncucparcespa- 
rabolic* curvaj c T , inter axi parallelas ab iildera curvx pun 
Sis ducrasconcluisr. . 

1 5 Arfine huic cft , quod io fol ido cx Tracloria circa axem 
revoluta nuper detexi, nempe applicacis tangentibusad (in- 
gula ordinar.T pun&a, qua?,ucpote «equales, cdrfabunc iupcrfi- 
ciem parallelogrammam A O P F, fubtangentis longitudine, 
& ordinata contcnta, crit inftniti lllius folidi lupcrficics equa- 
lis fuperficici cylindricae ex FA OP circa axem revoluto, 
quippequs pariter ad parallclogrammum O F iic, ut circum- 
fcrcntia adradiatn ; quapropter etiam curva Traftoria gra- 
vitatjs centro carere dicenda erit , licut Logiftica , & ahfe 
ouarvis intenninat* linc^fiiitam foperficieai fui rotationc 
defcribcntes. . . , 

• . 1 
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C A P U T , XIII. 
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Theorema Decimumquintum in quinque partes divifum 
alias demonjtratum . Figurarum ad eumdem axem 
compofitarum yfiporttohes uniusproportionentur orx 
dinatis alterius , quomodo tangentes determinanda i 
^//j demonfiratioprima J & tertia partis hujus Thm 
rematis. Hyperbolicum fpatium aquak rettanguto 
ordinata in alteram Logiflica fubtangentem . Tan*. 
getts Expanfa Ungula cylindrica determinata. Gene* 
ralis conftruffio tangentium pro omnibnVungulis etffi 
ex cylindro non circulari abfciffis . Solidi ex LogiflU 
ca infiuite longi fuperficiemfinita.n effc rurfus de- 
monflratur . Hyperbola ungula Logifrtca correlata\ 
ut parallelogrammum Lomico\ triitneo circumfcri- 
ptum ad ipfum tritineum, itd cylindritus Logiflhul 
s od fuum truncum > ita & Hyperbqlicus cylindricus 
•>ad truncum fuum. Rotundum foiuiutn ex hyperbola 
■ ad rotundum ex Logiflicd , vt infcriptum byferbola 
\, parallelogrammum ad Logi/lica fuptangettiti <jM*\ 
% dratum , Catera V?e<t^ematts par?e& ex. iiwgionibuf 

w Logarrthmorum tabulis determinaitda . Authrhwer- 

ba circa hyperbola quadraturam ex Tradatu deevir- 

Iutione curvarum addufia . Hyperbola quadratura 

per Tracloriqpt ^, _ . . , 

>v*. \\\: rk • * 
i 1" "TLtimum Hugenii Tiicorema^Qitique partcs coniple- 

vJ clitur, quas demonilratrurus, & liraul referam , Sc iuis 
afterifcis,ordinis , & claritatis fervandie gratia,dUHnguam : 

■S ait 
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aic igicur : *i Notumjamejf, banc Logijiicam lineam tctragp- 
nifmo byperboU defervire , poft demonjtrattones P. Gregorn a 
§. Vtncentio circa byperbolica fpatia, duabus ad alteram afym- 
ptoton ordinatis interjecJa . *i Quodque fi duo fuetint bujuf 
modifpatta , in quibus ordinat* uniusfint , ut tAD ad HG 




\ — 



in uhima figura , & ordinou altertus , ut B F ad CE , km 
fpatia erunt interfe, ut line* DG,& FE. * 3 Nondumau- 
tem, quod fciam, notatum fuit, bac ipja fpatia byperbolica effe 
ad parallelogrammum byperboJa (fic voco paraJJeJogrammum , 
cujus latera Jint dua ad utramque afymptoton ordinata ex eo- 
dem puudo Jeclionis du&e ) ut nnaqujque linearum DG, FE 
ad fubtangentem FO . *4 isidebut , /s parallelogrammumby. 
perboJ* fupponatur partium o, 4342944819 , quodJibet fjyper- 
bolicum fpatium duabus ad alteram afymptoton ordinatis tnte- 
rje&um erit ad Jjoc paralJeJogrammum , ut Logaritbmus pro- 
portionis earumdem ordinatarum , videJicet , ut differentia Lo- 
garitbmorum mmerorum, exprimentium proportionem ordina- 
tarum, ad numerum o , 4342944819 acceptis Jcilicet Logari- 
tbmis decem notarum uJtra cbaracJerifiicam . *s Hinc porro 
facite eft veritatem o/lendere Tetragonijmi hyperboJa, abs me pro- 
pofiti iu TraCJatu de EvoJutioue Jinearum curvarnm , qnem Ho~ 
rotogiomeoofcillatorioiujerui , 

Y 2 Pri- 
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2 JPrimam, &fewfemp*pprn frmiQ.. 6 - 
abunddoltendimus; tertaam euoquepartem , adeoque & rc- 
Jiqr-s exhisconfequentes , ibidem v.um. 6. & 7. in aperto 
pofuimus , ut n i hil opus fit fuperadderc , plenioris tamen 
lcienti.c, atqucLeclorum utilitatis gratia, rurfus cadcmde- 
monftrare aggrediar, gcneralihocLemmateprxniiflb, quod 
& in pnecedentibus quadantenus attigimus : nimirum . Si 
duo fpatia quajJibec AQJjlB, SRB ad cumdem axem BR 
si\\ fto 9 no itturfl <ro? K9 tfttiooif p ; » . V *ti dG or>v an£>3* 




• I 



. -1 M 



1 

31 [v n . ^/tii^HffftMiq^JlfTntiOfifm^vth^qti^ 36 , ••v"*-^ 
*i 1 waf/vJ r * v. . itv. . '» ri aoi*ciji.imMf,m.zt&t;£^Vy: >j 

' • ^. r » *i i t'5l (■'£?£. iRSQl t«fj 



cwagaiata fuermt , it3ut femper unius portioncs, a tcrraino 
Qjl computatie, proportionales fint ordinacis aJterius, puca. 

£ N QjL «4 OTR.QL» ?c FS adTP>maniW*oi«ft»quo4 
eonrtans quardam linea K fe habcbit ut parameter compa- 
ratkmis ( comoda, quo capiie^. num, 2. parametrum Logi- 
aifi*«pofuimus) itaut,4i Kin FS ad^qu^fpatiaFNQR» 
ccum K inTP adaquet fpatium TOQjt ; fiat ergo, ut K 
ad^N , Ao FD ad FS ( fcu powtor NFD re&ar^oJaai 
arquaJc ipatio NFRQ) dtco junctam Dd tangerc. curvam 
R P S in S . Patet id, tumex cap.6. num. 8. ubi gcneraJiter 
monuimus, in curvis prsmiflx conditionis, eflt G M ad S F, 
idcft , ob triangula fimilia, FB ad FD, autrcclangulum al- 
tcri figurc adfcriptum BFN ad NFD , ut idem redangu- 

Jum 
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lum ad fpatium N F R Q_, qued propcerea sguabicur ipk 
NFD rectangulo, eritque, utKadFN , ita FD ad FS, 
quippe cuni tam excremorun? , <juam medidrum reclangula 
eidem N F Q.R fp';io finczquaha ; cumeciam conftac ex di- 
ais capite 5. num. 6. &. 7. ubi exmo*ium corcpoficione hanc 
ipfam cangencium conftructioncm , daca praefcripra figurarum 
conditione demonftravimus ; cum denique hocargumento ; 
ordinencur hincinde OTV, ocu fecantes curvam in P, p, 
reetam verb D S fn V, u ; quoniam ex conftruclione eft fpa- 
cium N FRQ^aequatereclangulo NFD,- eftveroNFc mi- 
nus fpatio NFto, & NFT majus fpatio NFTO infigu- 
ra dextra , ubicurva? RS convexumaxem refpicic, fltecon- 
cra in fi<jura liniftra majus N F c , quam N F c o , minus N F T 
quamNF fO, ubi curvap RS concavum axi obvcrfumeft, 
erit rcfiduum ex N F in TD , auc aggregatum ex N F in 
cD , minus fpatio orRQ^,, majus fpatio OTRQJn pri- 
ma figura , & e concra majus fpacio o c R Q^minus OTRQ^ 
in fecunda, feu refpeftivdminus, & majus , majus , & mi- 
nus rcdangulo ex K in ordinatam cp , TP , quippe quod 
juxra conftruclionem tali fpatio aequatur; habebitcrgoN F 
ad K, ideft SFad FD,aut uc ad tD. VT ad TD , mi- 
norem, & refpeclivemajoreminprimafigura, fcu majorem, 
& rcfpe&iveminoremrationem in fecunda, quam habeat tp 
ad camdem cD, feu TP ad eamdem TD; idebque cp, & 
T P in prima figura majoreserunr, quam ut , & VT , mi- 
nores autem iiidem refpective fumptis in fecunda Lecloris 
dexteram refpicience ; & ideo puncla curvse P , p , crunc utrO- 
bique extra rcftam DS; qu* propcerea tangens crit . Quod 
fuerac demonftrandum . 

* Animadvertendum in figttva fmiflrabnjus Scbematis, iuquo 
du* figura A 0 QR funt decrejcentes ad partes A B , terttam 
iijdem iilteris uotata decrefcentem ad partes oppofitas R ( quod 
attinet ad boc propojitnm) juperflttere , tteqttead boe notatamef- 
fe \ tit bnic eonftruelioni inferviai , qnnm evidetts fit , tmmquam 
conthgere pofie , ut , cavitate curvt 'RSG ad axem RBcott- 
verfa , figura fuperior OR B A ad partes R Q^ deficiat , rjfet 

^ z ^ 3 Cum 
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3 Cum ifcitur cx diclis m/>. 6. mm. 4. lincse in Logiftica 
Q£ S axi B V paralleke, veluti FS, PR iinc ad inviccm, ut 
fpatia hyperbolica NOR QF, O R QP (exiftentibus A B d 
afymptotis, ordinatifque FN.PO, Qli alteri afymptoto- 
rum parallciis ) patet ipatium byperbolicum O R QJ? sequari 

* i «• 1 • J '• f % v\ ■ . -v:i h 

••. v * *• 




rcctangulo OPD,exordinata OP in alteram Logiftic* fub- 
langentem PD i uodcct)nftat,quomodoLogifticahypccbo- 
U quadraturs conducat , uti in prima bujus Theorematis 
partc afierebatur > fecundam partem citra petitionem princi- 
pii probarc hinc ncquco , fed fatis cvidentcr prxouenfam 
habes loco citato . Tcrtitc partis demonftratio ilc eric infti- 
tuenda . Refranguium OPD aequale eft , cx di&is, fpatio hy- 
pcrbolico.ORCXP; habebit ergorarallelogrammumhypcr- 
boiai Hifcriptnm KOPB ad fpatium OPQR camdem ra- 
tionem, quam idem habet ad reftanguifi OPD; ideftquam 
bafis BP, feuTR ad PD; aut, ob triangulorum firailitudi- 
nem, quam fubtangensLogifticxGT ad axi paralielam R P. 
Quod erat demonftrandum . 



* Svppkiufgura lineam QR ipfi NFparalMam, vtpagA\. 

4 Obi- 
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4 Obitcc notare potes in demonftrationc num. 2. allata, 
|uot curvarura tangentes geometrice decerminari oueant , 

ientes. In Expan- 
rica fuperficie, liveUngula quavis cylindrica in pla- 
num cxtenfa ( qualem in Demonftrationibus Vivianeorum 
Problemacum confideravimus ) fpecimen hic dumtaxat da- 
turi fumus . Efto ejufmodi fuperficies Ungularis Expanfa 
B QS C i cui inverse ad cumdem axem akcra fimilis , & 




sequalis, five eademmcc replicata, A NBQ^appIicatacflein- 
relligacur. Conftat ex Propofitione quinta Demonftrar. VI- 
vian. Probl. fore tota" fuperficiem B A Qjtd partem ANEQ_ 
refeclam quavis ordmaca N F, fecantc alceram curvam in 8 , 
ut ordinata BC ad FS, quia ordinaca FN tancumdem di- 
ftat 4 bafi AQJn iigura ABQ^, quancum FS a vertice Q_ 
figurs QJSC * it aqucyfi fiat rcclangulum N F D aequaie fpa- 
cio AN FQ_, juncta DS erit tangcns , juxta ea , quac nu- 
Mir.i. generaliter demonltravimus. JEc ii fupponacur QB C 
elfe Ungula pfanofcmiquadrantaliterinclinato aMcifla, feu 
eadem, ac figorafinuuminfcriptiquadrantis BCl,quemaxi 
parallela SL fecet in G, tangat veroineodem poncloG K, 
erit tum FD aequahs K G, demilTocnim iiauGE, ac jun- 

clo 
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&0 radio GB, qucmadmodum SF «quacur finui GE, enc 
F N ?*qualis ilnui G L, feu E B; eftancem fuperHcies ANFQ, 
«qualis radio B C, vcl B G n ipfam E G, vel BL (uclcon- 
ftat ex c?d a m Propo/Vonequinra , vel ex deci; naquinta par- 
ciculacim accepcis ) itaque reclangulum N FD squacur ipfi 
BGE; porrb hoc aequale eft E B in K G, propcer G B ad E B, 
uc KG ad GE; itaq; NFDequatux EB m KG, featquc 




- , v •-• •. ;•'( i r v i »- r •. ;" i " • ' > 

:i . , * Deficit inViagrammate /ineaVGraantsqiiaJrMntif, ) 
r-./i-.j <fe j«a /» prtfenti Dcmonftrattone i n 



N F, EB «quales; ergo & FD «qualis eric tangenti GK; 
cidemquc quanckati cqualis crit ( ideft fcmper cric D F ad 
FQ., uttangens ad accum linec QJP eongruentem ante- 
quam ia planum evolverctur , uti eft hic arcns GI > etianx 
i I Ungula fe mi quad ranraJ is non fic , curv acum en i m cumdcm; 
axem, Sc ordinacas proporcionaies habencium caden eft , rew 
fpecTu ejufdem a vcrcicc alcitudinic , conftans fubcange** 
F D. . ... ~ .'• !»■• . 

5 Quinimb & fi Ungula non ex ciroulari cylindro , fcd 
cx parabolico, hyperbolico , auc alccrius gencns curv« ia- 
iiftciuc rcfe&a forcc, eadcmpoftciuorconacu&iolotwn ob- 

ti- 
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tineftr, qoippe & in iUis boc fempcr cvenit , Ot V fi fucrrnt 
femiquadrantak.;, ldeft mclinatione femirc&a abicilfc ) in- 
fcripta figura genitrice { qu* cylindri bafis erat ) BCG l , 
du&aque axi parallela qualibec SGL , eric SL sequalis ar- 
cui curvse GC; nam & tota B Qjequalis eft curvae 1GC, 
circa quam in cylindre convolvebatur ; & portio QJF squa- 
lis portioni 1G, utpote fufcipiens ordinatam FS sequalem 
iiuui JG E , cui tequalis er igebatur in fuperficie cylindrica 
ad punftum G nondum expanfa , adeoque & reliqua F B , 
feu SL sequalis rcliquseportioni GC; Hisiraquc exiftenti- 
bus, du&aque ad punclum G tangentc genitricis curvse G K, 
atque hoic pofita sequali FD, oportet, junclam DS tange- 
re curvamUngule ficexpanfse, ctenim hinc inde duclispa- 
rallclis V P H m R T axi propiori, h u p m r r remotiori , fe? 
cantibus iineas, ut in figura vidcrc cft ; cum fit D F ad H V, 
vel hu, ut FSad SH, feuSh, velKG ad tangentem G m, 
pofita jam D F aequali K G , erit pradicla G m srquabs H V, 
feu h u ; vcrum propter SL, feuHT, vcl ht arqualem cur- 
vse GC, & PT, vel pt arqualem RC, feu rC . erit HP, 
vcl hp sequalis curvse GR , vel Gr : eftque RG minor , 
ficut e contra r G major tangente m G ; itaque H V ma- 
jor elt quam H P , minor vero h u , quam h p ; & utrobiq; 
punfla V , o reclse DS ultra curvam QPSpC : tangit er- 
go, uti propofitum fuerat ; eademqoe F D fobtangens erit 
omnium aliarnm Unguiarum etiatnnon fcmiquadrantalium, 
propter ordinatas ad eadem axis punfta F femper propor- 
tionaJe*. • . r* 

'.4 Quanta hinc , Dcusbone , Veritatum feges enafcitur! 
At mihi non in hoc caropo feritur, meriturve , anrequam 
alias promiflum Sphserocylindricarum Seclionum traclarum 
iovulgem ; Unura hoc non diffiroulabo ad Logifticam per- 
tinens , quo fimui ufum doclrins quadaotenus infmuafao, 
Nimirum, fupcrficicm exLogifticacirca axem rcvoiuta fi- 
nitam efle , oti fupra capite precedenit^mm. 12. & »3- jam 
monuimus , ex quo-Unguia femiquadrantalis ex cylindrico 
fuper Logifticz corva cre&o squaiis forec fpario hyperbo- 
lico ibidem defignato , hinc ctiam fponte profluere . Efio 

cnim 
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cnim talis Ungula cylindnca in planom extenfa FBSS, 
cam infcripta fibi Logiftica genitricc FBNM \ dufra igi- 
tur axi paraiieia AN 5, cric ubnjuc A S cquaiis cutvae B N, 




• 

& tangens Ungulae ad punaum S erit SD , itaut DT fub- 
tangens arqualis fit tangenti NC Logiftic* ad punctura N; 
sequaiis eft ergo potcntia DS, tumtangcnti CN (ideftor- 
diuata; AO in fpatio hyperbolico, quod lococitaro deter- 
minavimus) tumipfi TS, fcu F A ; itaque junaa FO erit 
sequalisipfi DS , ied & inter eafdem parailelas confiftunt ; 
sequidiftat igitur FO tangenti D S ; & hoc fempcr ; figura 
igjtur FLOO cft correlata Ungula; FBSS; ilhque propcc- 
pterea cft scqjalis intcgre, &particulatim, juxtadoclrinara 
cap.8. num. 3. Immb & hoc ipfo ratiocinio generalius conce- 
pto, poftet e contra eadem de Ungularum tangcntibus dcter- 
roinatio inomnibus demonftrari. Hinccnim habetur , n*gu- 
ram ex cangcntibus CN ad FB applicatis elfe Corrclatam 
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Vtagulc FBSS ( qujccumquc fuerit curvaJB N M ) atquc 
adco tangences Ungula? cfle paralleJas ramis figurae ex iplis 
CN, cuiintegre, & particulatkn correfpondet exdiaisc*/. 
prtced.tmm. 12. illationem firmantibus iis, quae cap.8. circa 
tinem num. 5. monuimus . 

7 Jam&illudobfervandum volo , qu6d ex fecunda hujus 
Hugeniani Theorematis parte manifeftb liquet , folidum hy~ 
perbolicuraexfpatio OPQR circa OP rotato efle ad foli- 
dum exfpatioLogiftic* corrcfpondente TRQB circa BQ, 




in eadem fcmper ratione, in ea videlicct, in qua pw alleJo- 
grammum hyperbola» infcriptum KOBP adquadratum fub- 
tangentisLogifticae TG , quoniam enim fpatia hyperbolica 
Jineis OP abfcitfa a termino Q. R proportionafia funt axi 
parallclisPR in trilineo Logiftics RQP, fi cylindricus ex- 
citetur fupcr fpatio O P QR , idemquefccetut plano per O P 
tranfcunte , ad bafim fcmiquadrantaliter inclinaro , ent cylin- 
dricus cjufmodi ad truncum inferiorem , plano fecante , & 
bafi interceptum, utparallelogrammum R PQ_ad rrilincum 
QJPR (idquippe convincitdemonftratio, qua inVivianeis 

Z ufus 
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Theorema Decimumquintum in quinque partes divifum 
alias demonjfratum * Ftgurarumad eumdem axem 
compofitarum , / portiohes unim proppftionintur or^ 
dinatis alterius , quomodo tangentes determiuanda l 
Alia demonflratioprima i & tertiapartis hujus Theo^ 
rematis. Hyperbolicum Jpatium aquale reftanguty 
ordinata in alteram Logijlica fuhtangentem . Tan^ 
gens Expanfa Vngula cylindrica determinata* Gene* 
ralis conflrucTto tangentium pro omnibnfungulis etiat 
ex cytindro non circulari abfcifjis . Solidi ex Logtfli* 
ca infinite longi fuperjtciemjnita^ ejp rurfus de- 
mon/lratur . Hyperbola ungula Logifftsa correlata\ 
ut parallelogrammum Logiflicol trilineo circumfcri- 
fitum ad ipfum trilineum , itd cyt}ndritus Logtflictil 
ad fitum truncum , ita & tiyperbolicus cylindricus 
ad truncum fuum . Rotundum folidum ex hyferbola 
♦ 1 ad rotundum ex Logifltcd % vt iftfcriptmn hyperbola 
\, parallelogrammum ad Logijfica fuptangenjtf qua\ 
a dratum i Catera Tkeotamaits. partes c x longioribus 
v.\ Logarhbmorum tabulis determinanda . Aueloriswer- 
ba circa hyperbola qttadraturam exTraflatndcevo- 
lutione curvarum adducla . Hyperbola quadratura 
per Tracloriapt^ ...^ _ 4 . 0 

i 1" TLtimum Hugertii Thsorema quiVifiuc partes complc- 
VJ ctitur , quas demonilra^urus, & iimul refcram , & fuis 
afterifcis,ordinis , & claricatis fervand* gratia,ditiinguaro .• 

■i' ** aic 
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aicigitur: *i Notumjamejt, bartc Logiflicam lineam tetrago- 
mfmo byperboU *ftrvire poft demonftrauone, P. GregorS i 
p.vtncemio ctrca oyperooitca Jpatta, auaous aa alteram afym- 
ptoton ordinatis interjeaa . *z Qubdque fi duo fuet int bujuf- 
, in quikut ordinatte unimfint , ut ^iD ad HG 




\ — 



sn ultima figura , & ordinota altertus .utBFadCE, b*c 
fpatia erunt interfe , ut linea DG,& FE. * 3 Nondumau- 
tem, quod fciam, notatum fuit, bac ipja fpatia byperbolica ejfe 
ad parallelogrammum byperbol* (Jic voco paratletoerammum , 
cujus latera jint dua ad utramque afymptoton ordtnata ex eo- 
dem pundo Jeclionis dufa ) ut unaqtkeque tinearum D G, FE 
ad Jubtangentem FO. * 4 ^idebut , fi paralletogrammumby. 
perboU Jupponatur partium o, 4342944819 , quodlibet byper- 
boiicum fpatium duabus ad alteram afymptoton ordinatis inte- 
rjetfum ertt ad boc paralieiogrammum , ut Logaritbmus pro- 
portionis earumdem ordinatarum , videiicet , ttt differentia Lo- 
garitbmorum numerorum, exprimentium proportionem ordina- 
tarum,ad numerum o , 4341944819 acceptis Jeilicet Logari- 
tbmts decem notarum ultra cbaracJeriJiicam . *s Hinc porrb 
faciie eft veritatem oflendere Tetragonijmi hyperboU, abs me pro- 
pojiti m T radatu de Evoiutiove iinearum cnrvarnm , qnem Ho- 
rotogiomeoofciUatorioiuJerui . 

Y 2 Pri. 



i 7 p Quidmis Crandi 

2 Priraam, & fecundara partpm jun«p.6. mm 2.3.^4. 
abunde oflendimus ; tcruam ouoquepartem , adeoQue&re» 
Jiqvss exhisconfcquentes , ibidem f»»w. 6. & 7. in aperto 
pofuimus , ot nihil opus fit fuperaddere , pleoioris tamed 
iaentias, acqucLeftorum utilitatis gracia, rurfus eadcm de- 
monftrare aggrcdiar, gcncrali hocLemmateprrniifro, quod 
& in pnecedentibus quadantenus attigimus : nimirum . Si 
duo fpatiaqusJibec AQJfcB, SRB ad eumdemaxem BR 
.yq'l fb Slw Hawfl fi US lE» WICHMfp ;o «V «I <3CI tfliv rmfr?l 




t- t. 



«,1 



£iusH ctfWK] fSTnsTO^m j vt&rtjivi , ■ av ; 
v. i , • r? >rc?>T^i Civ.v ju.r.- rftdqin vi 

corapatau fuermt. itaat femper nnmr portioncs» « termino 
QJt computat*, proportiooales iint ordinacis aJcerius, puta\ 

FNQiUd OTRCL, 5* FS adT^jmiinifetfumc&quod 
conftans quadam linca K fc habebic uc paramecer compa- 
rationis ( eomodo, qoo capite^ tium.z. paramecrum Logi- 
aj«* cxpoiuimus) itauMi K io FS adequctipatifiF^QR, 
Hii« K inTP adaquet fpatium TOQlR; fiac e<go , uc K 
adFN , jiiFD ad FS (fcu ponatur NFD reaanguJou* 
xqualc. 1'patio N F R Q ) dico jun&am D S tangerq curvam 
RPS in S. Patet id, tomcz cap.6. num. 8. ubi gencraliter 
monuimus , io corvis praemilfe conditionis, eflt GM ad S.F, 
idcii , ob triangula fimilia, FB ad FD, aucreaanguJum al- 
teri figurc adfcripcum BFN ad NFD , uc idem reclangu- 

Jum 



Digitized by Googl 



Tljeorem. Hvgejt. Cap. XIII. 171 

]um ad fpatium NFR Q_, qu_d propcerea xquabitur ipU 
NFD reflangulo, eritque, ucKadFN , ita FD ad FS, 
quippe cum tam cxcremorun? , quara mediorum reftangula 

Jia ; tum etiam conftat cx di- 



NFQ^R fp?;io fintsqudia ; 
6tis capiie $• num. 6. &. 7. ubi ex njowium corapofitione hanc 
ipfam cangencium conftru&ionem , dara pncfcripta figurarum 
conditione demonftravimus ; rum denique hocargumento ; 
ordincntur hincinde OTV, o t u fecantes curvam in P, p, 
rcaam verb DS in V, u ; quoniam ex conftruftione cft fpa- 
tium N FRQjcquatereaanjzulo NFD,- eftveroNFt mi- 
nus fpatio NFto, & NFT majus fpatio NFTO infigu- 
ra dcxtra , ubicurva? RS convexumaxem refpicit, &econ- 
tra in figura liniftra majus N F t , quam N F c o , minus N F T 
quamNF rO, ubi curvse RS concavum axi obverfumcft, 
crit rcfiduum ex N F in TD , aut aggregatum cx N F in 
tD , minus fpatio otRQ^, majus fpatio OTRQjn pri- 
ma figura , &. c contra majus fpatio o c R Q^minus OTRQ^ 
in fecunda, feu relpectivi minus , & majus , majus , & mi- 
nus rcclangulo ex K in ordinatam tp , TP , quippe quod 
juxra conllruclioncm tali fpatio sequatur; habcbitergoN F 
ad K , ideft SF ad FD, aut ur ad tD, VT ad TD , mi- 
norem , & rcfpeclive majorem in prima figura , fcu majorem, 
& rcfpedtive minorem rationem in fecunda , quam habeat t p 
ad eamdem tD, feu TP ad eamdcm TD; ide6que tp, ©c 
TP ift primafigura majorcserunt, quam ut , & VT , mi- 
norcs autem iifdem refpeaive fumptis in fecunda Lefloris 
dexteram refpiciente ; & ide6 puncla curva? P , p , erunt utrO- 
bique extta rcclam DS; quar propter ea tangens erit . Quod 
fuerat demonftrandum . 

* Animadvertendum hi fignva finifira bnjus Scbematis, inquo 
dnx fignr* A 0 QjR funt decrcjcentes ad partes AB, tertiam 
iijdem tttteris notata decrcfcentem adpartes oppofitas R quod 
attinet ad hocpropofitftm) juperfltterc, ueqtteadboc nctatamef. 
Je, nt bttic confiruclioni inferviat , qvum evidens fit , numquam 
contingere pofie , ut , cavitate cttrva 'R SG ad axem RB con- 
verfa , figura fttperior OJi B A ad partes R Q deficiat , efiet 
cmm reclaugntum N E Djnn aquale,fed majns fpatio NFRQj 

Y 2 3 Cum 
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3 Cum tgitur ex diclis tap. 6*. mm. 4. linex in Logiftica 
QR S axi BV parallete, veluti FS, PR fmtadinvicem,ut 
fpatia hyperbolica NORQF,0 RQP(exiftentibus ABQ^ 
afymptotis , ordinatifquc F N , P O , Q.R alteri a fy mptoto- 
rum paralleus) patct fpatiurahyperbolicum O RQPa-quari 



> 



«.■ r. 
• • « • 



■fjqnt tuuinivn 



.)*•.*.. 




rccUngulo OPD,exordinata OP in altcramLogifticae fub- 
tangentem P D i unde conftat, quomodo Logiftica hypcrbo- 
Is quadratura conducat , uti in prima hujus Theorcmaris 
partc aflerebatur ; fecundam partem citra petitionem princi- 
pii probare hinc ncquco , fed fatis evidenter praeoftenfam 
lubeslocociiaco. Tertise partis demonftratio iic eric infti- 
tuenda . Reaangulum OPD aequale eft , ex diflis, fpatio hy- 
pcrbolico O R QP ; habebit ergo parallelogrammum hyper- 
bolas tnfcriptum K O P B ad fpatium O P QR eamdem ra- 
tionem, quam idem habec adreclangulQ O PD ; ldeft quam 
bafis BP, feuTR ad PD; aut, ob triangulorum fimilitudi- 
ncrn, quamfubtangensLogifticaeGT ad axi parallelam R P. 
Quod erat demonftrandum . 
* Svppkwfgura liuem QJ ipfi NFparatMam, vtpag.6^ 

4 Obi- 



Theorem.Hugen. Cap, XI 11. 173 

4 Obitcr notare poces in demonftratione num. i. allata, 
juor curvarum tangentes geomerrice determinari queant , 

:onditionem fufcipientcs. In Expan- 
fuperficie, fiveUngula quavis cyhndrica in pla» 
num cxtenfa ( qualem in Demonftrationibus Vivianeorum 
Problematum conHderavimus ) fpecimen hic dumtaxat da- 
turi fumus . Efto ejufmodi fupcrticics Ungularis Expanfa 
B QS G i cui invcrse ad cumdem axem akera fimilis , & 




aequalis , fi ve eademmcc rcplica ta, A N B Q^applicata cfTe in- 
telligatur. Cooftat ex Propofitione quinta Demonftrat. Vi- 
vian. Probl. forc tota fuperficiem B A CLad partem ANFQ^ 
refeclam quavis ordinata N F, fecante alteram curvam in S , 
ut ordinata BC ad FS, quia ordinata FN tantumdem di- 
ftat a bafi AQjn figura ABQ^, quantum FS a vertice Q_ 
figuxs Q_BC i itaque, ii fiat rcftangulum N F D xquale fpa- 
«io ANFQ_, juna* D S crit tangens , juxta ca, «jua;**- 
mer . *. generaliter demonftravimus . £t ii fupponatur QB C 
efte Unguia pJano femiquadrantaliter inclinato ablcifta , feu 
eadem, ac %ura Jinuum infcripti quadrantis BCl,qucmaxi 
parallela SL fecet in G, tangat veroin eodern poncloG K, 
erit tum FD «quahs KGi dcmiflbcnini iiauGE, ac jun- 

fio 
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£ko radio GB, cjuemadmodum SF cquator finoi GE, erit 
F N r qualis finui G L, feu £ B; eftantcm fuperficies A N F Q. 
tequalis radio BC, vcl BG n ipfaraEG, v el BL (uticon- 
ftat exeadtmPropontionequinra, velexdecHaquinta par- 
ticulatim acceptis ) icauue rectangulum N FD 
BGE; porrb hoc apqualc eft E B in K G, proi 
uc KG ad GE; itaa: NFD seauacur EB ii 

■ 




- i ■ 



•« « 



: i : • 

■ ■' ».*« 

T li fr- 




it mViagrammate linea *B G radiut auadraMtis, i 
de qua in pr*fenti Demonftratione ; n 

...... 1 .•• » . • « * • .:.::'.-•>;, 

N F, EB scquales; ergo & FD cqualis etit tangenti GK; 
cidemque quantitati cqualis crit ( ideft fcmper crit D F ad 
F Q_, ut tangeos ad accum lincaz QJ? congrncnrem ante- 
quara in planum evolveretnc , uti oft hic arcus GI ) ctiam 
(lUngula femiquadrantalisnon iit, curvatum enimcunidem 
axem , & ordinatas proportioualcs habentium cadeni elt , re- 
fpccTu ejufdem a vcrticc alcisudinis, conftans fubcangenr 

F D . . • • < • !I 

S Qujnimo & fi Ungula non ex circulari cvlindro , fed 
cx parabolico, hyperbolico , auc alccrius gcneris curvic >a% 
liftcncc rcfe&a forct, eadcm poftcrior conftcuftio JoctHa ob- 

ti- 
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tinm.?, qvippe & in iUis hoc fempcr cvenit , ut ( fi fuectnt 
femiqoadrantak.;, ideft inclinatione femire&a ablcilFc ) in- 
fcripta figura gcnitrice { <mk cylindri bafis crat ) BC G 1 , 
doctaqae axi parallela qualibct SGL , erit SL sequalis ar- 
cui curve GC; nam & tota B Qjcqualis eft curv* 1 G C, 
circa qaam in cylindre convolvebatur ; &portio QFaequa- 
lis portioni 1G, utpote fufcipiens ordinatam F S «qualem 
iinui JGE , cui equalis crigcbatur in fuperficic cylindrica 
ad pun&um G nondum expanfa , adeoaue & reliqua FB, 
feu SL zqualis rcliqusportioni GC; His itaque exiftenti- 
bus, duftaquc ad punclum G tangente genitricis curvs G K, 
atque huic pofita «quali FD, oportet, junftam DS tangc- 
re curvam Ungule iic expanOt , c tenim hinc inde duclis pa- 
rallelis V P H m R T axi propiori, ri u p m r r remotiori , fe- 
cantibus lineas, utin figura viderecft ; cum fit D F ad H V, 
vel h u , uc F S ad S H , feu S h, vcl K G ad tangentem G m, 
pofita jam D F zquali K G , erit predi&a G m srqualis H V, 
icu hu; vcrum propter SL, fculiT, vcl ht sequalemcur- 
ve GC, & PT, vcl pt equaiem RC, feu rC , crit HP, 
vel hp aequalis curvae GR , vel Gr : eftque RG minor , 
ficut e contra r G major tangente m G ; itaque HV ma- 
jor elt quam HP, minor vero hu, quam hp ; & utrobiq; 
punila V , u rectx DS ultra curvam QPSpC : tangit er- 
go, uti propofkum fucrat ; eadcmqae F D fnbtangens erit 
omnium aliarom Ungularum etiam non femiquadrantalium, 
proptcr ordinatas ad eadem axis pun£ta F femper propor- 
tionales. • . . , . 

6 Quanta hinc , Deusbone , Veritatum feges enafcitur! 
At mihi non in hoc campo feritur, metiturve , anrequam 
alias promiflum Sphcrocyiindricarum Seclionom traclatum 
invulgem ; Unum boc non difiiroolabo ad Logiaicam per- 
tinens , quo fimul ufum doclrine quadantenus infinuaho, 
Nimirum, fopcrficiem ex Logiftica circa axem revd&ta fi- 
nitam cfTe , uti fopra capite pr*cedenti,r)um. 12. 13. jam 
monuimus , cx qu5 Unguia fcmiqoadrantaJis ex cylindrico 
fuper Logiftica corva cre&o eqoalis forec fpario hyperbo- 
Jico ibidcm defignato , hiac ctiam fpoote profluere. Eflo 

enim 
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eoim talis Ungnla cylindnca in planum ertenfa FBSS, 
cum infcripta hbi Logift ica genurice FBNM; ducra igi- 
tur axi paraiiela A N 5 , cru ubiquc A S cqualis cut/e B N, 




7 - 



& tangens Ungute ad pun&um S erit SD , itant DT fub- 
tangcns sequalis fit tangenti N C Logiftic* ad punctum N ; 
sequalis eft ergo potentia DS, tumtangcnti CN (ideftor- 
dinatc AO in fpatio hyperbolico, quod lococitato deter- 
minavimus) tumipfi TS, feu F A ; itaque juncla FO erit 
aqualisipfi DS , led & inter eafdem paraiJelas confiftunt ; 
arquidiftac igitur FO tangenti D S ; & hoc fempcr ; %ura 
igitur FLOO cft corrclata Ungulae FBSS; ilhque proptc- 
prerea eft acqjalis integre, & particulatim , juxtadoctrinaro 
cap.8. tium. 3. Immb & hoc ipfo ratiocimo generalius conce- 
pto, poftec e contra eadcm de Ungularum tangcntibus dcter- 
minatio tnomnibus demonrtrari. Hincenim habetur , figu- 
rara ex tangcntibus CN ad FB apphcatis cifc Corrclacam 
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Uhgule FBSS ( quarcumquc fuerit curva.B N M ) atque 
adeo tangentes Ungula? elTe parallclas ramis figurse cx ipiis 
CN, cuiinregre, & particulatim correfpondet exdictisrof . 
preced.mm. 12. illationemfirraantibus iis, quae eap.8. circa 
tincm num. 5. monuimus . 

7 Jam&illudobfcrvandumvolo , quod ex fecunda hujus 
Hugeniani Theorematis parte manifeftb liquet , folidum hy- 
perbolicum ex fpatio OPQjt circa OP rotato cflb ad foli- 
dum exfpatioLogiftica; corrcfpondcntc T R QJS circa BQ, 




in eadem femper ratione, in ea videlicet, in qua paralleJo- 
grammum hypccbola» infcriptum K O B P ad quadratum fub- 
tangcntis Logiftics TG i quoniam enim fpatia hyperbolica 
Jineis O P abfcilTa a termino Q. R proportionafia func axi 
parallelis PR in trilineo Logiftica; K-Q^P» cylindricus ex- 
citetur fupcr fpatio OPQJR., idemqueiecetur planoper O P 
tranfeuntc , ad bafim femiquadrantahter inclinaro , ent cylin- 
dricus ejufmodi ad truncum inferiorem , plano fecante , & 
bafi interceptum , ur parallelogrammum R PQ^ad rrilineum 
QVR (idquippe convincit demonftracio, qua inVivianeis 

Z ufus 
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ufus ium ad Propoiit. iepciraam , pag. $1. propolitam , ubi 
oitendt, cylindrum ex dudta quadrati ac, In tigura lococi- 
rato adhibita, in Expanfem fupcrf. fpheriae IZAC, cflc ad 
truncum ex criangulo 1C1 in eamdem , utquadratum , fcu 
paralielogrammum c a I i, Expan&e inversc poitteida cir- 
cumfcriptum, adtalem Expanfam 5 quippe td ex bac fola af • 
feelione pendebac , qu6d effec femper AZIC ad parcem 
F Z A C, u: hnca ac', fcn R P ad Pd > prouc in atiis bene 
muitis figurts, ac prarcipue in cafu noitro verificatur) fimi- 
liter in eademratione reclanguli RPQadtrilineumQRP, 




erit etiam cylindricus fuper baft QB T R crechjsYad trun- 
cum inferiorem , interceptum eadem baii , ac plano (imilt- 
ter per B QJncIinato, eoqubd partes etiam fpatiiLogiAici 
QJB T R pcr ordinatas a tcrmino T R abfciffe , proporrio- 
nentur lineis in codem trilineo QRP ba(i P Q paraJIelis , 
mi ex primo Hngenii Thcoremate , ac dividendo, conftat , 
funt enim tales parallel* difrerentite ordinatarum ad cavam 
Logifticam , vel uti fpatk fic intercepta ditTerentise fpatiorum 
iis ordinatis proportionalium » eft igitur cylindricus fupcr 

OPQR, 
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O.PQJR., cujusaiciujdo P ob icmiquadrantalem incli- 
nationem plani fecantis ) ad fuum truncum inferiorem , ut cy- 
lmdricus iuper B T RQ^, altirudine B T,ad iinriicm fui trun- 
jcum , & fumpNs confequeotium ccque proportionalibus ( eft 
enim quivis truncus adrocundum ioiidum ex baiicirca cam* 
dem lincam, quaeett bafis,&planifecarKiscommunis feelio , 
rocata, uc radius ad circumfercntiam, utcap. 10. circamediu 
mim. t.oAcndimus) crit cv Jindricus hyperboJicus ad rotun- 
dum cx OPQR circaOP, utcylindncusLogilticus adro- 
cundum cx fua bafi circa B Qj ac permutando, ut iJJe cylin- 
dricus ad iftum, ita iiludrotundum folidum adhoc , quod 
ultimo cxpretiimus. Vcrum illi cylindnci incompoiita funt 
ratione aititudinum PQjid BT, feu,fumptacommuni lati- 
wdincTG, PQJn TG ad GTB, & bafium, fcilicctfpa- 
tii hyperbolici , quodsquatur ex diclis fupra num. 3. reclan- 
gulo OPD,adfpatiurnLogirticum, quodsequaleclt ex fsepe 
dictis rechngulo PQJn 1 G; itacjue&rotundafolida fupra 
defcripta, Hyperbolicum ad Logidicum, in compolira erunt 
ratione.reclanguli O P O ad P QJn T G , & hujus adGTB, 
ideft, ut OPD ad GTB, quardeaique cumcomponatur cx 
PDad BT, fcu PR, vcl dicas ex T&, fcu B P ad TG, 
■& cx OP ad t^mdem TG, dabic rarionem redanguli hy- 
perbol* infcripci OPBK adquadcacum fubtangcntisLogi- 
iticsTG. Quod erat demonitrandum . 

8 Quarta pars demonftrationc non incjiget, fcd prolixio- 
trum, quamapudnosiint, tabularum Logarithmicarum cal- 
culo , quippc ailignato iongitudini fubtangcntis Logifticse 
numero.pcr quem Hugenius hyperbolse paraiJcIogrammu d e - 
iignat,tuncdi(tantiacTuarumordinararum Logifticst exhibe- 
bit Logarithmum rationis earumdem ordinatarum ( juxta na - 
turam hujuscurva? cap. 1. uum. 3. indicatam ) feu diftcrcn- 
tiam Logarithmorum refpondenti um numeris , intcr quos eft 
ordinatarumLogifticae, ac confequentcr & ordinatarum hv- 
perboJ* ,ratio , unde cum ii t fubtangens ad intervailum ordi- 
natarum Logiftice , ut paralleiogrammum hypcrboix ad con- 
gruum fpatium hyperbolicum , ideo per Logarithmicas tabu- 
las faciieerkhincaininiare, & calculoeruerenumerum cor- 

Z a rcf- 
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rcfpondenteni cuilibet dato hypcrbolico fpatio , data ejus cx- 
trcroarum ordinatarum ratione . 

9 Quinta (Imihter Thcorcmatis pars , pcrtincns ad Tetra- 
gonifmum Hyperbolx a Clarimmo Auctore in Tractatu de 
Lvolutione curvarum exhibitum , vel de modo quadrandi 
hyperbolam per reitificationem curvae parabolicse intclligen- 
daeft, vel per Logarithmos ; utrumque enim in prefato li- 
bcllo infinuatum video ; ii primum, jam ex cap. pracedenti , 
num. 14. habcs hyperbolicum fpatium aequale efle re&angulo 
ex Logiftics fubtangente, fcu gencralius, ex femitranfverfo 
latcrc hyperbolse in curvam parabolicam , dupla parametro 
defcriptam, iifderaq;axi parallelisterminatam. Atfi (qubd 
aptius judicarim )dealtcro modo per Logarithmos accipicn« 
da fit , queruadmodum & prccedens pars,folo calculo indigec, 
ac ingentium Logarithmorum tabulis , qua? etfi mihi in prom- 
ptu elfent , vercor , ut otii , & paticntiae fatis habiturus fim, 
ut ejufmodi calculum expenderem , qucm idcirco laborem 
his , qui fe cjufmodi fiudiis cxcrccre volucrint, integre, & ul- 
ub rclinquam , iiquidem tempus admoner, ut receptui canam, 
ac Philofophiae mereftituam; ipfum tamcn locum ab Hugc- 
nio hic citatum , ex ejus Traclatu de Linearuni Evolutione 
pag. 75- JacobiPanzaniniViriCI.alias abs me infra meritum 
iaudati opera defcriptum ( quippe exemplari carcbam ) hic 
(ubjungere non gravabor, ne quid Lecioribus defit ad hanc 
Logifticae proprietatum ab Hugenio propolitarum demon- 
ftrationem illuftrandam. lnquit igitur Hugenius: 

10 Qu<ccumque verb Trob/emaia ad alterum $ duobusbifte 
reducumur, quamiibet vero proximam folutionem per numeros 
atcipiunt , LoiaritbmorumadmirakiU invento. Ciimperbosby- 
perboU quadratura , nt olim invenimns , numeris quam proxime 
explicetur ; eft autem regula bujufmodi. Sit D AB portioby- 
perboU, eujus ajymptoti CS, CV t duclis D E, 'B V paraJ/e/is 
ajymptoto SC. ^itcipiatur differentia Logaritbmorum , qui 
conveniunt numeris, eamdem tnfer fe rationem babentibus t quU 
recla DE , TV; ejufque differentia qutratur Logaritbmus , 
cui addatur Logaritbmus bic (qui femper ejl idem) o, 3622 f, 
56^7 • Suatma grit Logaritbmus uumsii , qui jpatium 

DE 



DEVBAD defigmbit , tribus reclis , & curva DAH com- 
prebenfi , in partibus , qualium parallelogrammum D C eft 
iooooo , ooooo . Unde porrb facilt quoque babebitur area por- 
tionis 'DAB. Sit exempli gratia prpporth DE ad Bvea, 
qua 36 ad 5 . 

tAb 1,55630,25008 , Logarithmo 36. 
Auferatur o, 69897 , 00043 » Logarithmus $. 



Ertt o, 85733 » H9°*5 , Differentia Logarithmorum . 
Et 9, 933 '4> 92856 , Logarithmus differentU . 
Cuiad datur o> 3622 1 , 56887 , Logaritbmns femper addendus. 

fit 10, 29536 , 49743 > Logaritbmus fpatii DEVBAD 

Habebit bujus Logarhbmi numerus 1 1 caratleres , quum cbara- 
clertfitcafit 10. qutratur itaque primbnumerusproximeminor 
couvemens tnvento Logaritbmo , qui nnmerus efl 19740. Z)«W<! 
ex differentta Logaritbmi ejufdem, & proximi eum in Tabula 
fequentis, reliqui cbara.&eres eliciantur 81026 , fcribendi poft 
priores, utfiat 197408, 10260, addito adfinem zero, uteffi- 
ctatur numeruscbarafieru 1 1 , eft ergo areafpatii DEVB AD 
proxime partium 197408, 10260, qualium partium parallelo- 
grawmum VCrfti 00000 , 00000 . r 

H*c 



HcccClariffimusHugenius, cujus inventis circa hyperbo- 
Ise quadracuram , nefcio an opportunum fuerit e meditatio- 
nibus noftris aliquam ad idem propofitum fubneclere . Ea cft, 
quod ; (i intelligacur curva B N M eile Tracloria , cujus prima 




ordinata FB, axisFG, fitque B vertex, F centrum hyper- 
boJs squilaterse , cujus femitranfverfus axis FB; dudta cx 
quovis punSoH axiTraftoriaiparallela HM, crk triangu- 
lum, baii FB, alcicodine HM, sequale hypetbolicotxilineo, 
axis portione H B.tangente hyperbolam ex pun&o H , & cur- 
va intercepta hyperbol* comprehenfo , uti ex noftra doclri- 
na deFigurisCorrelatis deducipoteft. Atquc hic 

efto noftra; 

HUGENIANORUM ThEOREMATUM ClRCA Lo- 
GISTICAM OeMONSTRATIONIS 

FINIS. 
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LECTORI 

s. 

Vl/um fuit Appendicis loco b)c fubneclere Epi/lolam 
Geometricam, dudum fcriptam ad Virum Clariff. 
Tbomam Cevam, & Poeticis, & Geometricis Opufcu- 
lis Celeberrimum , tum quia fimili , & uniformi cum 
pracedentibus ftylo frocedit , tum quia pluribus in 
locis doclrinas a nobis fuperius traditas illuflrat, & 
variis exemplis applicat , tum quia num. 19. non 
contemnendam animadverftone*n continet ad bujus 
Traclatus argumentum fpefiantem, <fr Logiftica fiU 
licet ex quodam cylindro refecla ; quam aquumfue- 
rat bis Hugenianis circa Logifticam meditationi- 
bus fubnedere. Vdle. 
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iVtf/frtf -Doflrina de Conicx fuperficiei dhnenftone per 
P. Cevam ex Pappo confirmata . Spirafium diverfi 
generis otigp . 'Qmefiht>€omca-fttp9vficies quomodo 
in planurn explicanda^ & qtttevis plam figura quo- 
modo Cono advolvenda . Quarumvis Itnearum in Co- 
ni fupCrficie defcriptarnm Incbnographias determi- 
nare , & datis Ichnographiis \ lineas inConi fuperficie 
iis rejpondcntes reperire . Curvarum Pransformatio y 
ad illas comparandas utilis . Ichnoqraphiarum om~ 
nium , linearumque ex Coni fuper/icie in planum ex- 
piicatarum tangentcs duplici methodo inventa . No- 
va ejufdem fupradicl* noflra doflrina confirnratio. 
Ad Cono cylindrica Spiraiis extenfionem iu planum , 
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fam lai 
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Infi. 

ratio . 

f , fwfa 

aqualts , Ungu/a 

quoquenil nifi Parab^OsCompHcata etfe tygiojcitur. 
Rotuttda fuper^cies ei Cycljtde circa bafim y dupla 
Cjus\* quce db tpfa circa tangentem verticis rotata 
producitur . Cytindrum invemre , cujus tratifverfa 
Scftio propbfitx citilibct ctirvt fit aqualis , &Uttgu- 
la fii quamtibet fkuram datam explicctur . Ex cy- 
/ittdro Tracloriie Jecanda efl Logiftica . Curva Cotto- 
>, jythtdrica Spiratis cuidatri ParaboU y longituditte , 
tion pofitione^qualis eft . Dpntttfto fupcrficiei cy/in- 
drica, utrique fpirali y & axi Coni interjecl* . Si 
Spira/is fuerit Geomctrica , exp/icata il/a cylin- 
dricofpirali fuperficie , In xefiam expandetur . 

!• • • . • • . • ' -\\ . * »*> * *" . ' .' • \ 
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i.H PR^STANT^SIMO GEQMETRVE, 

AC Y ( ATI ELEG ANTfSSIMO 

P. t H QM AL CEVJE 

E» 1 SOCIETATE JESU 

l 

©. G///V<? Grandus Jrlmacbus Camald. S. P. 

EX qao me litteris tuis decorare cspifti, Vir in paucis Carif- 
lime, nullas , aut mihi magisjucundas, aut Geometrica 
eruditione magis refertas accepi, iis ipfis, quas XVI. Kal. Julii 
ad me deftinafti . In his,pari humanirate, ac ingenio, doclri- 
nam fecunda: PropoHtionis Appendicis mea; ad Vivianeorum 
Problematum Demonftrationem illuftrare aggrcderis,& mini- 
me contemneda animadverfione confirinare, oftendens ipfam 
cum Pappo Alexandrino confentire, & a d novas rurlus fpecu- 
Jationcs viam fternere pofle . Sic enimhabes , totidem pene 
vcrbistuislatineredditis. 

i EJfo Conus reclus DTSC , cujus tfiangulttm per axem fit 
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D B C, bafa verhcircnlusB MC: inteUigatur lattts D <B,pun- 

Aa z tlo 



fata bafis BMC aquabUiter circumferri , eodemaue tempore 
puntlum B , aquabih parher velocitate, ex 72 pcr lineam BD 
afceftdcrj? j dejirtbens m Coni fuperficie Spirak-m f$ S-'D y adcb 
ut eoacm momeftio J & lattts BDfi in Jttu B D reftituat, & 
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punflum B afcenfuj fui terminum D attingdi , ubi & Spiralis 
HS *D termtnus er)t ,. \SMaitifeftumcft % Coui Jiipcrficietn, fi evol- 
vatttr ,& explicetur, iricircu/i Jeflorem abituram , qualis eft 
RGZ, cujusfemidiameter R G lateri D B aquafiserit ,&ar- 
eits G Z circumfercntiam BMCB adaquabit . Notum pariter 
efl , Spiralem ConicamB SHD in plauum extenfam , Spiralis 
Artbimede* portionem GVR e vafuram • Coufidereturjam Spi- 
ralisConica BSHD, in qttajumpto qttolibet puncloS , demitta- 
tur ad bafim perpendicularis SQ: idem ex omnibus ejus punclis 
faflum intetligatur \ manifcfium erit , lcbnograpbiam pradifi* 
Httea fore integram Spiraiem Arcbimedeam ,ut liquet in trian- 
gulo DAC, in quo CD ad DS in eadem ratione eft , in qua 
femidiameter C^A ad tsiO; idemque in qttovis alio per axem 
triangulo dicendum ertt , quare incrementa , & decrementa ip- 
ftus oiQ erunt inratione tempbrum , &c. 

2 Hocpojtto, (perCoroU z.Appendic. ttt£ Vtvian. Probi. ) 
erit, utDB ad Jemidiametrum BA, ideft , ut totafuperficies 
Conica r £CD, vel extenfa C RGZ> adcirettlum BMC,itaJpa- 

, _ , ttuiu 
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tium fuferficiei Conica BSHDB , ideft Spitale fegmentum 
G VR , adfpatiu, iutegra Arcbimedis Spirali contentum, BOAB, 
&permutand», erit feclor RGZ adfegmeutum GVR,utcir- 
culus BMCad integrum Spirale fpatium % BOAB\ propterea- 
qne feBor RG Z triplus erit fegmenti Spira/is GVR ; td quod 
veriffimam eft, per Prop. 21. lib> 4. Tappi . Uude hac Geometri- 
ca confirmatione doflriu* tu£ novum robur accedit ■ 

3 Ponamus jam, lineam GVR efie circuli femicircumferett- 
tiam , fedorem verb RGZ circularem quadrantem » qni duplus 
erit femicirculi R VG . Convolvatur pradiftus Jeclor , itaut in 
fuperficiem Conicam abeat D BC,& peripberia B MCB aqua- 
lis Jtt arcui quadrantis G Z ; manifeftum eft , qttbd ftmiperi- 
pberia GVR circa conum convolvetur, veluti BSHD, & in 
D termiuabit; notum pariter eft , lchnographiam ejujdem linea 
fore Spiralem, ab Arcbimedea fpecie dijtiuclam , qu* ( ex Co- 
roll. citat.) Jpatium comprehendet , qttod adcirculum ftt , ut 1. 
ad 2. Quontam verb loco femicircttli GVR fttbftitui poteft qua- 
libet portio , parabolica, byperbolica, &c. babebimusinearum- 
dem Icbnograpbiis infinitas Spirales lineas , genere longe di- 
verfas, &c. Qutquidem omma tibi fat nota coniicio, exejuf 
dem Tropofi Coroll. 6. nec difficilis tibi erit modns ejufmodi Jcbuo • 
grapbias omnes determinandi , quarum tamenconflru&iones , fi 
qua exomnibus magis Jimplices, & expedita videantnr , ut)& 
generalem metbodum ad ipfarum tangentes dnceudas ,ficommu- 
nicaveris, rem oppidb gratam , & aceeptijfimam fafiurnm te 
fcias, &c 

4 Quidigiturraihi , &olimhocargumcntum r &nunc ma- 
xime, tuis cxcitantibuslitteris, rurfus fpeculanti in mcnrem 
venerit, candide aperiam ; uc vcro etiam gcomctrica fupel- 
Jeclile non ultra mcdiocritatem inflru&isjhcroorum manus 
Epiflola hacc mea incidcrc aliquando poterit , manifeita cf- 
fe poflint quaecumque hic inferere placuerit , ea :pia etiam 
dcmon itrabo , qux apud tc demonftratione non indigent, qua- 
leeftiilud, quod tanquam notiflimura, & vulgo obvium vi- 
deris ipfe fupponerc ( aquo & initium aufpicabor ) nempc 
quomodo Coni recii fuperricies intelligi poliit in planum e- 
volvi, & explicari, autcontra plana quahbet fuperiicics in 
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Coni cucullumdetorqueri. Efto Conirectifuperficies ( in- 
ccgr a , a n d i m idia , aut duobus per axcm planis intcrcepra, pe« 
rindccft) D G C in planum cxplicanda . Centto D, iotcrval- 
loDC larcrisconi.defcribatur planicircuii portio DCH; 
fitque,ut DC ad CA radium bafis coni , ita reciproce anga- 
lus G A C inciinationis planorum,fupcrfIciem cooicam , qoe 
explicandaoccurrir, intercipientium ( vel lta 4 anguhre£tiin 
fuperficie integra , feu duo tantum in dimidia ) a d aogulum 
CDH. Dico fe&orem CDH efle ipfammcc fuperricicm 




conicam DGC in planum evolutam ; quia enim arcus ei- 
dem angulo fubtenfi funt, utradii, & qui ab eodem radio 
defcribuntur , funr, utanguii, ideo duorum quorumlibet ar- 
cuum proportio erit ex rationibusradiorum , & angulorum 
compoftta , qus fi rcciproc* fuerint , ut in cafu noitro , ratio- 
nem dabuncsequalitacis^qualis eit igitur arcus C H ipfiCG; 
dnclis verc»ex eodernpuncto S radii , feu iatcris DC , arcu 
SI ipfi CH concentrico , & S F in coni fuperficie, ubi per 
planumbaii parallelum FES fecatur;conftar, arcumGC ad 
FS in earationeeflTe, in qua radius A C ad ES ( ob com- 
munem angulum inciinationisplanorum , quibusuterquein- 
cercipitur) fcilicct, ut CD ad DS, vei, ut arcus Ckl adSIj 

func 
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funt aatemantecedentes, nempe arcusGC , CH a?quales; 
ergo & confequentcs FS, SI aequalcs erunt ; atque ita fem- 
per ; cum igitur omues arcus fecloris C D H sequales fint om- 
nibus, & lingqlis arcubus fuperflciei conicx DCG, illos com- 
parando, qui per idemlatcris coni punctum tranfeunt, iif- 
dem applicati omninocongrucnt; quarc (i fcdtor complicari 
circaconumintellisjjatur, arcus CH congruetarcui CG; & 
punclo H in G polito, non poterit non congruere radius D H 
lateria?quali DG, undepunctum t fuperponetur ipfi F, & ar- 
cus Sl congruet eidcm SF Obi sequali , totulque lcctor toti 
fuperficiei conicaerefpondebit, & circa ipfam convolvctur, 
iiveinipfamabibit;undeviceverfa,conica fupcrficies DGC 
evoluta, in eumdem feclorem CDH explicabitur . 

5 Qudd fi linea,conicam fuperficiem tcrminans,fuerit, non 
alcerum coni latus, fed curva qua:libet G M D, non admodutn 
divcrfa confiruclionc intcntum obtinebimus,quippeinven- 
to, utprius , arcu fecloris CH sequali extremo arcui CG 
datte fuperficiei conics , adquodlibctlaterisconi punctum S 
duclo arcu SM in plano bali parallelo , ponatur arcus S V 
ip(i C H conccntricus ineodem plano, tcqualis autem arcui 
S M , faclo fcilicct angulo S D V in eadem ratione ad M C S, 
in qua radius SE ad SD (quseratioeademubiqueeft, nimi- 
rum radiibafis AC adlatusconi DC) atque ita porrb fiat, 
quoufque compleatur figura D VH, quaraptanataerit datae 
conic* fuperficici DMG congrucrc, eodemque argumcnto 
probabitur elfc ejufdem in planum evolutae figura. 

6 Hinccolligitur ( defcripra curvs GMD Ichnographia 
GKA, extenfobue latcrc DML, junclo radio AL, radio 
D V O , & arcu K N) fore fcmper angulum G A C ad C D H, 
uc MES , aut KAN ad SD V, & permucando, G A C ad 
K AN, feu LAC, utCDH ad SDV r vel CDO.autar- 
cum GCadCL, ut HCad CO; undc evoluta conicae fu- 
pcrriciei fic etiam haberi poiTet , nimirum , invcnto prius 
fcclore C D H, congruente conicx fuperficiei CDG, tum 
arcubus GC, CH fimiliterdivifis in L, &O, junctifque ra- 
diis A L , D O , ita hunc fecando in V, ut illc ab lchnographia 
fccatur inK, quoufque pcrpuncta DVH tranleatlinea,de. 

ter- 
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terminans fuperficicm quaelltam DVHC, eft quippe,nt L A 
ad AK,itaCA ad AN, feu CD adDS, QD ad D.V,exi- 
itcntibus arcubus HC, CO ipfis GC , GL proportionali- 
bus, ut oftendimus ex punclo curva? V pcr fupcriorcm mor 
dum qu*lito . 




7' Unde c contrario data flgura D V H C circa conO D C B 
oomplicanda , ut cvadat DMGC , facile habcbimus ejus 
lchnographiam, faclo priusangulo G AC addatuin CDH 
fccloris, dat»%ur<eadfcripti , ut CD ad C A , fcclifque ii- 
militer in L, & O arcubus GC , CH , nccnon radio AL 
in K, ut OD dividitur adatiefigurts perimctro inV: tunc 
enim punclum K erit in figura; G K A C , ichnographiii quse- 
litam determinant is, pcrimcrro . Qua? autcm de iuperficie co- 
nica G M D C , feu dc ejus cvoluta C D V H , refpcctu lchno- 
graphia; AKGC dicta funt, cadem, utconltat, valentdere- 
fidua coni fupcrHcic G M D , cjufve evoluta D V H , refpeclu 
ejus Ichnographi* G K A , quas proprerea ex pricmiflis modis 
alterutro facile dctcrminabis , quaicfcumque fuerint curvje 
propolita*; & fi linea V H, vel uH recla fucrit , canftf u&ionE 
habcbis,duccndi inconica fuperficie iineam GM , Icu Gm, 
omnium data puncta G, M ( non in eode^n laterc , ncc in plano 
bafi parallclo pofita ) conjungcntium BreviJJiwam , ejufquc 
lchnographiam defcribendi . 

Quo- 




Epiftola Geometrka 19} 

Quornodo utcumque fatisfaclura putoqusfftioni, quam mo- 
vcs, dererminandi fciiiccc lchnographiaai figurstuc GVR 




circa conum D C B convoluta? , five iila fic femicirculus , fi vc 
parabola, iive hyperbola , aucalceriuscujuslibct gencriscur- 
va extiteric, undedabunturinfinitanltaSpiraliumfpccies in 
his Ichnographiis , quas mente jam comprehendifti . Verum 
nefcio an operc pretium fit eleganciorcm , quam mox fubdo, 
conftructfonemillarumatcendere. . 1 . 

8 Efto/iguraquxJibecinCotiumconvoJvenda,autex ipfo 
in planum cxplicata C V D , & fecloc ilJi circumfcriptus 




( infcriptufve fi cavafuerir) DGC; oporcec dcterminare li- 
neam, qusejusconvolucs Ichnographiam clauderct inbafi 
conidaciradii D A, qui minor fic radio fccloris DC. Fiac 

B b fu« 



f$4 Gurthnis Grandi 

fuper DA figura AOD iinulis, & iimiliter pofita ipfl dat* 
CVD ( fe^o nimirum quovis ramo D V in O proportiona- 
liter, ac fecetur CDin A, &perpun£ta AOD duclalinea) 
& cemro D dutto quovis arcu NOH» fiat fcmpcr HN td 
N O in conftanti ratione lateris coni C D ad radium bafis D A; 
a j o, puncta H ad Ichnographia A H D, propoiitx curvsc C V D 
rcfpondcntem, pertinere;eritenimangulus LDA adRDC, 
ut radius CDadDA, unde arcus C R aqualis csi t arcui A L; 




quando igitur fcft or C G D, cum infcr ipta figara C VD, cort- 
voivecur circa conum bafis ADT , atcu CQ Congruente 
ejofdembafisarcuifibixquaii AT, pOrtioC R eongfuetipfi 

A L , & latus D R » cum puncto V curvae C V D , per quod 
tranfit, erit fuperimpendens radio D L , in quo propterea erit 
punclum ichnographicc fubjeclum punclo V diclae curvs ; 
debet autem in eadcm ratione diftare punftum ichnographiaj 
a centro bafis D, refpeftu radii DL, in quo reperitur, ac aiftct 
punclum V inlatereconi DR a verticc D (ob fimiliatrian- 
gula effecla a perpendiculo, ex punclis curvse in fuperficieco- 
nica cxiltentis adbafis lchnographiam demiflb, quaratione 
in prxcedenti figura eftCAadAO, ut CD ad DS ) ita- 
que cum fit,utlatus DC ad radium bafis D A, feuDL,ita 
V D,diftantiapun£ti V in fuperficie conica.a verticeD, ad 
DO, feu DH,*diftantiampuncUH i cemtobaffe, crit purt- 
&um H , &aliaomnia fimilimodo detefmirtata , adourvam 
iohnographiie, quae quaercbAtor . 

P E con- 
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9 Econverfo, data ichnographia , Jincaruipd incono rc- 
fpondcntem inpJanodcterminabimus; fic enim talis Ichno- 
graphia AHD, &radio DA extenfo in C, utDCcqualis 
liac iateri coni propoliti , fuper ipfa fiat figura C K D limilis, 
ac limilitcr pofica data; AHD; & dufto cx ccntro D quoli- 
bet ajrcu SK, ita dividatur inV, ut tit KS adSV.url.itus 
coni C D ad radiu bafis D A ; erit punclum V in linc. C V D 
qurclita , quse in fupcrficie conica irapcndec daue ichnogra- 
phis AHD; nam recalcatis preccdentis demonrtrationis vc- 
ihgus, ofiendentur arcus CR, L A aqgales, undeapplica- 
ti congruent, &punclum V (uperimpendebit ipli H, quip- 
pe tantumdcm in latere D R proportionaliter a vertice di- 
ilans, quantum H in radio a ccntro D; Vndc facilliraa ha- 
betur conflruclio , nedum Ichnographis in tua figura , ubi 




GVR convolvenda fupponaturfemicirculus (alio enimfe- 
micirculo fupcr radio balisfacto, &in arcusconcentricosba- 
li refoluta , oportet fingulorum arcuum diclo femicirculo 
cpmprqbaaforiim qua&uplosdccermioare, & pqrcorunicx- 
wema curvamducere,, wemmconilatvisra4iibafisquadru- 
pluna, ,utifluat,uoran.guJi recli quao^rupli func unius Jubtcnfi 
a tj uadnmte C R Z ) fed & ubi i upponat ur para bol a,a ut hy p cr - 
bola [ r^ tj nmmum iimili conuruclione , & cx conccmricis 
pehphcri is rali parte determinata , qux n rJ prcum , rai}io , & jt- 
ruili paraboJa, aut hypecbola fuper ipfum defcripu concJu- 

Bb 1 fum 
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fum, iit fempe?indata ratione lateris coni adradiumbafis) 
Arecontra fieupias Ichnographiaracircularcm.parabolicam, 
akeriufve rigura; haberc , tnantfefta erir, conftructio flgura*, 
qux cono advoluca ejufmodi lchnographiam dare nataeiret, 
pcrfeclionemareuumcooeentricoruru, pcripheria flmilis fi- 
gurs fuper Jatcre coni dcfcripta» , ipfoque coni latere compre- 
henforum, in cadcm rationc data,hteris coniadradium bafis. 
£n quaota curvarum feges , qtras gcomet r icc oetcr m i nare pof- 
fumus , quor i e fcumquc data ratio,latcris coni ad radium baiis» 
poteft geomttricean&uFis applieari,velper multiplicationem, 
vel per divilionem arcuum propbfirorum . 

10 HincinmeoSpharocylindricafum , & Conocylindri- 
carum feclionum Traclattt oftendi , ouod , (i conus BDC fe 
cari iutclligatur femicylindro, cujus balisfemicirculos GKA. 
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-fuperradiobafis AG dcfcriptus , fitque latus coni dupfum 
verbi caufa radii bafis , fcu in quavis afia ad ipfum ratione, fa- 
eto foper D H, srquali lateri coni, femicirculo pariter DVH, 
omnibufquearcubus VI, centroD defcriptis, bifariam , fcu 
in dataratione feftis adpunfta u, itaut fit V i ad ul, ut DC 
»d C A , linea DuH , pcr puncla u lic inventa tranfiens , 
eritzquaUs cono ■ cylindrictc fcclioai; id quod etiam fucec- 

der, 
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dct, fi loco femicirculorum GKA, H VD, ponantur qux- 
vis ahce fimilesfigune, fcmpcrenimcommunisconica?,&cy- 
lindrica? fupcrficiei fectio in lincam pianam illi xqualem coro- 
mutabitur ; cumquc in Vivianeis/wf • uz. paulo ante tium. 37. 
oftenderim.iiocamquoque Sphaerocylindricam, feupcrimetru 
Veli Florentini, efle communem conica:, & cylindricae iuper- 
iicici fedtionero, quam etiamw/w. 4.! *p. 136. oltendi aequalem 
perimetro cujufdam clliplis, ideo ctiamcurvaDu H, modo 
pra?fcriptoeftbrmaca,cuidam elliplis circumferenri* aequalis 
oltendetur. Vidcsauccm, opinor ,quam ucile fit eamdcm li- 
neam cx variis fuperficicbus in alias transferre , diverfifq; con- 
ftructionibus in plano detcrminare , prout eadcm iinea ciiipti- 
ca , tum modo fuperius defcripto , tum per modum ungula? ex 
cylindro expanfae, tum vulgarimodo, prour Apollonianam 
coni fe&ionemcerminac, aliifq; modisinplano jacere potelt, 
iempcrquc diverias tangentium determinationes fufcipit , pro 
vano iuarum patcium fitu ; contingcre fiquidcm poceit , ut in 
uno reclificationem refpuens , in altero illam admitrat, vcl fai- 
tem cum alia nota I inea comparationem fofcipiat . Sic, li pro- 

ponatur linea LOO, cujus hax pro- 
prietas , ut ducto radio b O ex de- 
terminato pun£to F , fccante arcum 
LG, ejuiq; tangentem LE inpun- 
ttis G,E,fitfcmperpoftFG radiu, 
& fecantcm F E, tercia proportio- 
nalis F O , tacilc erit curvam L O O 
cumlineaGeoroetrisjam fatisnota 
comparare , vidclicci cum parabola 
nota» parametri ; liquidero illa ipfa 
nonalia eft ,quaroparabola evoiuca 
ex fuperficic coni,cujus triangulum 
pcraxcmiic sequiiatcruro; id quod 
excra hanc mechodum, nefcio an fa- 
tisproroptum eflet conjectura aflc- 
qui, nedum facili gcomctricacon- 
ftructione detcrminare . 

11 
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■•i p i Jam, q u an do ita pro v o ca s , opcrs pretium eft , ut curva- 
n>m, co, qucm p r .um lii, m o do d c fcr j pca r u m , t angc n i cs un i vcr- 
fali methodo deterrainare aggrediar , pro q uo : alluraacur quat- 
libetfigura A L L B , doctilque cx ccntro A quibufv is conccn- 
tricisarcubus EL, EL, fiuiiJuer augeaittur pcodu#i ioM, 




flut minoaoior divifi in I, q^o*|fqip&r puncta A MM B trao- 
leat eurva, caalem tmvi. B.rdececwioaviat-us, aut tperpuntfa 
A 1 1 B traaleat curva , qualcm Wtm. 9. dclci ipinnus j qua-ra • 
turquc ad ciatum punctum A4 , vel I curvarum ejufmodi tan- 
gcns. Doclaarcu oooiibcr, verbigratia extrcmo B C D.occur- 
rcnte jundtecborda:, fcuradio A At , AI in D,H,ductoque 
arcn ML, fen IL, &ittniUchor«la A L , fecante priorem ar- 
cum in C, ducanturtangentcs arcus DB ad puncta D,H,C, 
qua? itnt P G , HF.CK; hu»c uki mi occurrat in K tangens 
L K dudta cx punclo L dacar figur» A L B j in ca autem ratio- 
ne, inqua funtarcus L E ad £M, aut EI, ponatur eiTcda- 
ta portio tangcntis C K td D G , vel H F . Dico junftam 
G AI , aut F 1 eflc rangeotem ejwfmodi curvarum in M, I. 
Si enim ha» cnrva: gigniiotelligantur ex aequabili motn lincac 
A B circa A circulariter convcrfa- , &motu accelerato , vel 
retardaro, prouc opus fucrit, puncti B per BA afcendcntis , 
aut A pcr A B d cicendcncis ( ad modum , quo Spiralcs gc- 
ner ari iolcnt ) raanifeftum cft , «equabilcm illam velocitatcm 
motus circularis in curva BAt A tantbmajorem, & in Bl A 
tantominoremforc, qnam fitincurva BL A, quantbmajor 
eftarcusME, Scminor EI, quam EL,idcfrexconitruclio- 
1 • . ne, 
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nc, quanto major eft GD,&minor HF, quam CK, codem 
exiftente i mpetu pun&i diiformiter flucntis , ilvc in M , five I, 
fiveinL, propter ajqualitatem ipfarum AM, Al, AL » vel 
reliduarum DM, Hl, G L , quasmobile punftum A , vel B 
interea peregit , dum linea circulariter mota refpeclive arcum 
DB, HB, vel CB cmcnfaeft. Si igitur velocitas difTormis 
in puncl o L curvs B L A cxprimat ur per L C , ctiam eadem 
velocitas inponclisM, 1 aliarum curvarum exprimetur per 
M D, I H illi cquales, &fi velocitas*quabiliscircularismo- 
tns exprimatur per CKad curvam ALB ( exprimenda ve- 
ro eft prorfusper jpfam , quoniam ineaeft motus circularis 
dire&io, quippetangensarcus CB, & aliundc intercipitur a 
tangente L K, angulo reclo KCL oppofita , in qua utriufque 
motus compofita direclio reperiri debet.cx 8. Prop- 1. 2. Gco- 
metrix motus Joannis Cevae , qui non cognatione tantum,fed 
& geometrico acumine, & inveniedi fcelicitate Tibi vere Gcr- 
manusexiftit) fimilis sequabilis vclocitas ad curvam AMB 
exprimeturper D G , & ad curvam A I B pcr H F ; proptc- 
rea juncla GM, &FI tangenserit, five ex eadem propofi- 
tione, fiveexhis, quac cap. 5. num. 3. demonftravi in Huge- 
nianis, & antequam Fratris tui Gcometriam legercm , ex Tor- 
riccllii Joco ibidem citato deduxeram . Atque hinc cft , qubd 




il ordinatat ad a xem non fint arcus cocentrici , fed rccl £ linea?, 
velut LE, FE in eadem femper ratione, dudis LG, F 

axi 
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axi paratlelis , Jataquc figurce B L tangente L r, occurrentc 
bali in r; fumpta Q.r, qu* lit ad Cr in cademordinatarum 
rationc, juncta c F canget curvam ¥ B , cum cnim iIla>or4i- 
natx LE, V E, quemadmodum &baiisreda CQc, habci>- 
dac (unc pro arcubus concencricis,a centro mtinite dillantc 
dcfcriptis, cujiis radii proptcrca (irn ipfa; axi parallela* LG, 
QJ\ ipljcque r C , c Q^ pro cangentibus extremi circuli C Qe, 
ob inririitam cjus radii magnirudinem , iu unam eamdcmquc 
rcclam cum fuis rangentibus abeuntis ; cujus contiruclionis 
vcritas jam aliundc mnotuic , tiquidemrL , c i hoc niod > 
delignatx in unum & idcm axis B F. punciutu collimabucr, 
eri ex proprictarc triangulorum contUr . 

13 Quod h quis malic independenter a motuum compofi- 
cione eaidcm rangcntcs evidetuiori methodo inquircic , pcr 




melicet. Eftocoim primum duplex flgura , altera cx rcclis 
LE, Ic adaxem ordinatis, altcra cx arcubus EM , em ad 
cumdem axem applicatis, & rcfpecli ve aequalibus ipfis L E , I e 
tibi corrcfpoudentibus ; data tangentc L K prions figune, 
occurrente ipfi BK, cx verticc ductajacquidiltantcr adordt- 
natas, in puncio K, tangcns figura. poflerioris adpunftumM 
(ic determinabitur ; junc"toradio BM, atquehuic exBper- 
pendiculari BG, aequali ipfi BK, jungatur GM: dico hanc 
efle tangentCm ; jL»ccnrrareniminS cuilibet aheri exarcubu"? 
-conccntricis c m , fecanti radium in O; (irque OPradio BAl 

ex 
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exO perpendiculans , ac juncla chorda B L, ordinetur pcr 
idcm axis puncl um c applicaca prioris curvaj e T, fecans can- 
gencem inR, chordam inN; crit utique arcus cO xqualis 
e N , eo quod ieclor iic trianguloanalogus ; fed & e m a-qua- 
lis c 1 ; icaq; & O m aquaJis N 1 ; ipfa vero N R squalis O P , 
quia ad B K.xqualem ipli BG, eft in cadem racionc, L N ad 
LB, feu E e ad EB , aut OM ad AIB ; qux omnia valenc 
etiam dc homologisJineis per minufculns lictcr.is delignatis, 
& infra punclum Educlis; hocfoiodifcrimine , qu6d ii c fic 
fupraE, eric NR major, quamNJ ; undc& OPmajor, qujm 
O m ; muho igitur magis arcus O S ( qui elt majoi ipia O P , 
a fortiori qu.\ni major iit fuo tinu ) erit major , quam O m ; un- 
de pumfiumS crir cxrra corvtffl ; ii vcro c acceptum fuerit 
infra E , eric nr mmor, quam n I; unde&o p minor , quam 
om ; arcus aucem so mn.or eft tangente op , a fortiori , 
quam fua cangtmcc mmor lit arcus , quem ex centroB , jun- 
cla Bp mtercipcret: mult6ergo minoreftarcu om; &ideo 
ctiam punctum s extra curvam erit ; recta igitur G M tangic. 
Jam ver6 concipiatur alia curva BF priori analoga, trautejus 
ordinatse F E ad ordinacas prioris L E perpetuo f int in eadsm 
ratione , miq^rafla DB ad BK, ut FE ad EL, junclaDF 
hanccurvamtanget; fiquidcm ii occurrat alteri ordiratac in 
punftoT eritetiam Te ad eR , uc FE ad EL , nempe uc 
fe ad ci; quare cum eR major fit ipfa cl, etiam cT ma- 
jor erit, quam ef; fi igitur intclligatur figura Bi I exarcu- 
bus E I sequalibusordinatis hujuspoltrema? rigura* E F, jun6to 
radio Bl, atque huicpcrpendiculari B H, a:quali ipfi BD, 
junfta H I tanget ; cricque II B ad BG , ut I E ad M E . 
Duarum igitur figurarum, exconccntricis arcubus in eadcm 
conflanti rationc poiicis defcriptarum, tangentes intcrcipiuc 
reclas ad radium perpendicuiaritcr ductas, ipiis arcubus pro- 
portionales i Quod coincidic cum prrrnifla conitruclionc . 

1 3 /Vncequam aucem hinc ali6 digrediar , adnotare juvabit, 
ex harum paritcr curvarum defcriprione doctrinam illam mea 
fecund* Appendicisad Vivianea Prohlcmaca jccrum dcmon- 
frrari, feu denuo confirmari poiTc . Hinc (iquidem deducitur, 
khnographiam cujufvisponioniscxconica fupcrficie abfum- 

C c pcar, 
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pta?, qualis eflct ABD, efie mcdiam propottlonaletn imer 
ipfam figuram conic* fuperficiei in planum expanfam j veluti 
DVG.& aliam ipfi fimildm , fimiliterqoe politam D O A, (□- 
pcr radio bnfis coni defcriptam ; nam proptcr fmgulos arcot 
H N, fe habentes ad N O in conftanti ratione lateris coni 
CD adradiumbafis AD, erit tota ligura A H 0 ad AOD» 



••••»; 




• V. 



ot CD ad D A ; fed C VD ad AOD fibi fimilem eft , ot 
quadratum C D ad quadratum D A ; iraq; C V D ad A O D 
eft in duplicata rationc AHDad AOD, propcerea & co- 
nica fupcr ficies C V D ad lchnographiam fuam A H D cft , 
ut AHD ad AOD, five, ut 1 at us co n t C D ad ra d i u m bafis 
DA. Quod &c. 

14 Tu verc* non htcfubfiftis,& alias rucfusnovarorofpe- 
colationum fodinas eruere aggrcflus , Epiftolis Tais , pndrc 
kal. Julii ad me datis, nova icerum ratione Jineas in conica 
fuperticie defcriptas in planum fterncreniteris. Aisenim: 

Speculationem inftituerc placttit circa Spiraiem illam couicam, 
de qua fuperioris bebdomada Tabeilario adTefiriptas Epiftoias 
tradidi , cujus Icbnograpbia integra eft Spiraiis Arcbimedea ; 
confiderabam fiiticet cyhndricamfuperficiem , quamilU perpen- 
diculares efformant , quibus fuffulta , ttt itadicam , diftenditur 
pradiSla Spiraiis conica ; fcire autem optabam , inquatn lineam 
evaderet, explicata inreclam lineam Spiraii Arcbimedea , una 
cumipfafuperficiecylindrica t adconicamJpira4em lineam termi- 
natjie. Sienim bac turvam aiiquam t iineis 



ver- 
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verbigratia parabo/am, id egregiarum ccrtb Speculationum fo* 
dwam aperiret, &c. 

15 Id ego pnnio ftacim intuitu ad hyperbolx quadraturam 
percinere opinatusfum, ncc mcfcfellicopinio, fiquidcm ad 
iJlam rcfcrri jam tum vidcbatur parabohcx curvs rccliiica- 
tio, wi ex Hugenianis cap. 12. num. /4. conltar f parabolx 
autem rcctificationcm cumSpiralis Archimedcx dillcnlionc 
conjunciam eife, cum ab aliis animadverteram oftcnfumcf- 
fe f cum ipfcpoltmodum docuiiti ab Joannc Ceva fracre tuo 
Geometr. moc. 1. 2. prop. 14. idcm demonftrari . Antea vero 
idmihi innotucrat hoc ratiocinio . Efto Spiralis Archimcdea 
CaA primx circulatioms, &poiito in altcra figura Parabolx 
A pollonianx axe C N «qoali aimidio cjrcumfercntis ADA, 
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ordinata autcm N A xquali tfdjQ C A, defcribatur parabola 
C a A . Pico lianc Spirali xqijalcm elTc, fumpto enim quolibct 
in paraboJa punclo a , & oidinata a ( n ; 6c in fpirali punelo a , 
cujus^radius ac fic xqualis ordinacx an, ducatur arcus al ; 
ducanturquc cam inparabola, quam in fpirali cangences a b, 
occurrcntcs ipli c b ( perpendiculari hincad ladium ca, iliinc 
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adordinatam an) inpunais b, b. Jam: cumfic Cb infptw 
rali a.qualis arcui a I ( uc docuimus in Hugcnianis cap.s. m.y.) 
Sicautcm pcripheria AD A ad arcum la in duplicara ratio- 
nc AC ad Ca, fcu (inparabola) AN ad na, vidchcct, ut 
NCadCn; ficquc C N aequalis fcraiffi peripheris A D A , 
cric &Cn sequalis femiffi arcus a 1 , vel fubcangencis C b fpi- 
raiisjfed & fubungencis nb parabolefubdupIaefteademCn ; 
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scqualesigiturfunc, tom in fpirali , tura in paribola fubtan- 
gcnces nb, Cb; arquales aucem & ordinaca an , & radius 
C a ; toca igicur tangens parabols a b , quse his potencia aequa- 
tur , sequalis erit tangenti ab foiralis fibi correfpondemi ; 
fumptaque infmite exigua utrobique cangcncis parcicula a d, 
ac dimifla in ordinatam ,& radium fubcangencisparallel^d m, 
ecunttriangula d m a, d m a utrobique fimilicer sequalia ; ap- 
plicatifquealteriusadalteramhomologis crianguloram arnd 
•skccnbusy tangences ad, leucurvarum parrcs his refponden- 
■ tcscongruenr . ccrte co rcs dcducetur, uc aJrerius adaltcrnm 
• proportio fic propior cequal itati , quam quaclibet daca ma j on s, 
aut minoris in* qualitatis ratio \ Vquales igituc funt, tum At- 
: •■• ' chi- 
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cbimedca Spiralis , tom parabola qu adrat ica nuper ck fl- 

gnata. ij 

- 16 Hinc patct -, quam juft6 minorem Spiralem fecerint, 
qui femicircumferenti« A D A «qualem effe alleruerunt, uti 
Scurmius M at h. EnucL I2, cap, 4. cpnfecs.a. propofic. 17. 
Guarinustract. iS Eucl. Adaucti prop. 1 5. Rinakunus de rc • 
ibl. ck compol'. pag* 299.aiiique > videlicec taiuu minorem, 
quanto ax is N C parabolx- C a A minor eft ipfa curva C a A ; 
conrtat item a fcopo non leviter aberrafle Virum Claritfimum 
Borellium, ubidemotuanimal. p. 2. prop.41. duasejufdem 
Spiralis revolutiones comparans , aitillas adinvicern elle,uc 
periphcri.c mcdi.c arithmeticse incer extreraas cujushbct Spi- 
ralis , live efle ad invicem , ut funt ci rculares zona;, quibus in- 
fcribuntur; hocetnm perindccft, ac ii diccret, curvam para- 
bolicam tz cllc ad t S ( lincis xquali intervalio diftantibus, 
axi paraJIelis interceptas ) du6la recVa FO fecante prafatas 

paralleias inq.Q^ut trapc- 
zium QsHO ad OHSq , 
Quod elt abfurdum,fumptis 
qmppe hyperbolicis fpatiis 
OOsH, OHSO (iifdem 
curva: portionibus correfpo- 
dentibusper^. \1.11um. 14. 
Hugenianorum ) & permu- 
tando , eflet Qs HO ad in- 
fcriptu OOSH,utOHSq 
ad circumfcriptum O H S O, 
1 ideft ratio majoris insequali- 
tatis eequaiis foret rationi 
inaequalitatis minoris. 

* Hu pariter depcit litte» 
ra s mter H , & A » ofc 

• Csef erum co modo, qoo parabolam quadraticam., atquc 
ArchimedeamSpiralemcomparavi, fimiiitcr alias fpirauum 
fpecies cum aiiis paraboiarum fpeciebus pofle conferri mani- 
feitumeft, uti alias , li facis memini , indicabami nempeiira- 

dio- 
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diotum cujufcuraq; hclicis poteftatcs denominatae ab cxpo- 
ncntc x lint inter fc , ut angulorum, feu arcuum aradiis mur- 
ceptormu poteiUtes denominatie ab exponentejf , racla para- 
bola talisnatur*, utabfciuarum quarumvis pocelUtes dcnor 
ruinatfc ab exponentc y liot , ut potclUtes luaru ordinatarum 
denominatae ab aggregaco expoocotium y > fpirali propp* 
nttc ka rcfpondcbit., ucfi ultimaejus ordinataruaequccur st- 
dio dici* fpiralis , axis aucera iic J^tocius circuaifcrenti*, 

illa Curva Parabolica , Stejufmodi Spiralis aequaJescrunt , 
ut cx mctbodo cangcncium.cam pacaboiajruiD, quam fpiralium, 
tap. $,nfim. +. eJra.-Hugemanoruru tradica faciJeconiUi . 

17 Scdcurvarum dimcnuancm cradanus quid veta.c au%> 
paulatini digcedi, quouiqueiroodum Cyclojdcm rectiiicaudi 
tibi comrauniccm , qucm tibi acceptiflimum fore v;deo, qmpr 
pe his gcomcrricis venultatibus deteeUns i En illum; eltq 
Cydois AaO, ordinatjc ar, ar, fccantcs fcmicircuium ge- 
3^1riC bi 4.. i i< • / /v . • 
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uitorcm in d , d; extendantur chorda: Ad, Ad in f, f uljrae 
adbaum, applicenturque rg, rg his ipfis Af , Af *quartes, 
ut oriatur hinc curva Ggg, que erit Hypcrbola fecundi 
eradus,Iivc, utCI.Vivianoaliquandoappellare placuic, Me- 
folabica, propcer f A ad A d , feu D A ad A r, uc quadracu 
Af adquadracumAD, five quadracum rg ad DG. Jam lic: 
dueUab Cycloidiscaogensquantumvispai va, & duabuspnc- 
di&is ordinatis quantumvis proximis inccrccpca , eric uciquc 
parallcla ipli Af, cv dictis in Hugenianis cap. 8 .;/////;. 7. erjt 
ergo ab ad intcrvallum ordioawrum rr, u: At, Icu rg ad 
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diametrum AD; &hocfemper ; reclangulu igiturgr r aequa- 
le erit reclangulo exAD in a b ; & omnia reclangala g rj , 
exhauricntiafpatiummfinuum gGDAh, aequaliarcclangu- 
Jo ex A D incurvam femi-cycloidis AaO,quaminnumcrac 
tagentes ab perinde cxhauriunr ; ergo A Din A a O ad quadr. 
ejufdem AD, fcilicet curva ipfa AaO ad diametrum AD, 
cft ut fpatium gGDAh ad infcriptum diametri quadratum 
GDAH; hsec autcm eft proportio dopla , uc ipfe cap. 8. ««- 
mer. i r. Hugenianorum generaliter docui ,atqueipfemetfra- 
tcr tuus fupra laudatus in Geomctr. mor. 1. 1 . prop. 1 2. pridem 
oftendit; itaque curva femi-cycioidis AaO dupla erit dia- 
metri , & tota Cyclois ejufdem quadrupla , quin 6c partcs lin- 
gula? Aa duplae chordarum fibi corrcfpondcntium ad , uti 
aliis Gcomctris pcr alias vias pridem innotuit , Hugenio 
praefertim, ex pr&clara Evolutarum Curvarum invcntione. 
Eft vcro generalis h*c methodus , (i rcm propiusafpicias, at- 
quc ad omnesprorfus illas curvas exporrigitur , quas cap>8. 
num- 5. Hugenianorum , Correlatas voco, cxquibus fcilicet, 
per limplicillimam Euclidis eiem. 1. 1. propolit. 43» innumera- 
rum figurarum dimcnlionem derivavi . 

1 8 Duo hic incerca adnocarc non pigeat . Alterum, qubd ll 
cylindricus crcctus fuper femi-cycloide OaAD iccari intcl- 

ligarur plano quomo- 
dolibet inciinato,tran- 
lcuiuc pcr baiimOD* 
fcmperaulcifla fupcrfi- 
cicsungularis in planu 
explicata inparabolam 
notam abibit, liquidcm 
chordae circuli A d, ad 
refpeclivapuncla r dia- 
merri A D applicatac, 
parabolam emciunr, cr- 
go & earum dupJx , nc- 
pe portiones curvae cycloidalis a A, adeadem diametripun- 
cla , vel ad proportionales partes altitudinis i Jiius unguJa?, ap- 
plicatar, parabolam itemconficicnt ; fed omnis fupcrhcies un- 
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gularis conflatur cx iimihbus curvar porcionibus applicatis ad 
partes,alticudinis.propoitionales partibus diametn baiis ,uti 
conltac ex hac rigura , ubi A QSE IMGO Uz cyhndricu* 
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'fuper qiravis curva lOGM, fcQils plano A Z M i, per bafim 
M l tranfcunte , manifeftum cft , fuperficiem unguJarem 
AZMG 0'conflari cr t>ertionibw curvae B-Z ( «quaJibus 
• abfciflis aferrfce OG^applicatis udpuncra^Bdi^ideijtip al- 
trturdinem ongulae AO incadcm rauonc , in qua axis curvae 
' O I fccatur in Fper npplfcatarrvG F : Unde ii^hgamus Q'G M 
efle Cicloidem , cujuspo_ijenes__OG dupjae func cborclarum 
femicirculi fibi refpondentis , idelt quarum quadrara funt , ut 
axisabfciflirO F. manifcrtum erit , Ungulam Cycloidalem 
A Z M O eiTc parabolam . quia quadratum curva? O G M eric 
•ad quadratum curvc BZ sequalis ipfi O G, ut <M'ttd<D Ff, feti 
B N , ideft, ut alcitudo O A ad A B , nc perimercir^A _5 M er>c 
fequaliscurvffparabolica?, imoin parabolam eciam.polkionc 

ta- 
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talem abibic, rechficatis curvis OM,BZ per cxplicacionem 
unguJje in planam fuperficiem , fic h contra reliqua fupeifi« 
cies AZMS in tnJincum parabolicum cxtendetur ; quo fta- 
timconfhc (obproporcionalicacem Ungularum, tum fuper- 
ficial i um , tum folidarum , cum fuperficiebus, auc molibus ro- 
tundorum corporum ab eadcm figura ) fupcrficiem rotundara 
ex Cycloide circa baiim , dupiamelTe rocunda: fuperficiei ab 
eadem circatangentem verticis convcrfa ; necnon diftantiam 
centri gra vitatis curvse cycloidalis a baii dupiam efle diftancise 
cjufdem h vertice, &c. facileque hinchabetur dimenfio utri- 
ufque ex illis rotundis fuperficiebus, ob notam curvselongi- 
tudinem, &centrigravitatisdiftantiam, juxta regulam ccle- 
berrimam Guldini Veflri circageneumrotundorum. 

19 Akerum, quodnotaciattenriusvelini,indcnullonego- 
tio confequitur, nempe, dataqualibetplanalupcrficie, qux 
acurva qualibetlinca definiatur , poile nos ejufmodi fupcrfi- 
cicm ita curvare , fcu tali cyiindrico circumvol vcre , uc eadera 
curvalineanihilominusin unoplano jaccac ( quemadmodum 
incafuprsdicto, curvaparabolica AZM ita advolvitur cy- 
Jindro cycloidali, utniniioxninus in uno, eodenique plaiio 
A l M , cylindrum fecantc,jaccat) feucylindrum invcnire, ex 
cujusfectionc, eademcurva ia fuperficicm ungularem con- 
voluta eftormctur. Propofitum iiquidem obtincbimus ,al- 
teramfuperficicm IOGM ita efformando, ut quxfuerac in 
data figura relatio ordinataru ad axem,cade iit curv* portionu 
O M, O G pariter ad axe fuum ( ut in excmplo nollro, qua; eft 
in cycloide portionu curva» a vertice abfcilfaru ad axis fui par- 
tcs ordinatis abfciifas ) enimvero fuper cjufmodi curva fic in- 
venta erecto cyiindrico, ipfi advolveturdata figura, & fuspe- 
rimetri partes in codem plano , ad datse ftgurc altitudinem ip . 
fummcc cylindrum tranfverfim fecante, difpoiitas Iiabcbic, 
femperautemtangens figursequxlit* OGM ad punaumG* 
interccpca eodem punclo , & ordinata per verticem O , erit ^ 
fubtangenti data? rigurae AZM, idcfi intercept* intcr puncio 
Q., & occurfum tangentis puntfi Z (cxpijcato parallclogram- 
mo A S M O cum iua curva AZ M) ut in exeuiplo cycJoidis, 
cjus tangcnsfubdupia cflcurva?OG,qiicn:admodaip(ius \ Q 
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fubdupiatoretfubtangensparabolxexplicatx ; id quod alias 

^encrahter monuimus cap.s. uum. i.& faciilimedemonflratur 

«xdiclrsMO. 13- num.5. 

Excmplum aliud fefe obvium prxbec in ipfa Logiilica , 

feu Loganthmica , quam li vclis ex aliquo cy lindro fecare, auc 

cylindrum in vcnire, cui advolvatur, ita ut cutya mhilominus 

in uno plano jaccat , id clegantiftime obtinebis per cylindxum 

fuper Tractoria ereclum , quandoquidem rclatio ordm acarutn 

Logilt kx ad axem mutatur in relationcm earumde ad curvara 

in Tractoria , uti oftendimus cap. 5. 

cit nu.i. Concipiatur verbi gratia in 

plano horizontali D F B erecla ad 

punctum B hatta quxdam folidiori 

ba(i marmorcx £ infixa ; moxalli- 

gata baii catcnula aliqua F B , longi- 

tudinc xquali paramctro , feu (ub- 

tangenti datx Logifticx, ejusextre- 

mum F trahatur per reclam F D ; 

utiqucbalis catenulam fcquens de- 
fcnbct Tracloriam curvam B N M , 

&haftabaii infixa curvam quamda 
fupcriicicm cylindricam fuperipfa 
Tracloria ereclam ; hxc igitur feca- 
ri intelligatur plano aliquo peraxe 
Tracrorix F D tranfeuntc, ad altitu- 
diaem extremx ordinars in Logi- 
inca propolita, dico fupcrncicm un- 
gularem indeabfciiTam fore nil aliud, quam ipfammet Logifti- 
cam tali cylindro adf olutam ; quippc li plani inclinatio fuerit 
per^s. gradus, itaut Logifticx ordinata xquetur fubtangenti 
tjufdem, feu erefta in ungula iila cylindrica ad puncluniB 
adxquctcatenuIaBF, conftat.omncscreclasadpunclaN, M 
xquales fore ordinatis Traclorix N P , unde qualis clt rclatio 
ipfarumadcurvamBN, taliscritrclatio applicatarum ilhus 
ungulx adfuumaxero, qui illicurvx BN congrucre intelli- 
gitur , & cxplieata illa fuperflcie in planum B S S , utriufq; or- 
dinatis B F, & axe F D coincidcntibus , crit quxlibct axi Logi- 
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fticac parallela A S sequalis curve B N Traaorix pet dicla 
tap. 1 5. Mugenianorum twm.$. Poilcm & modom inferere,quo 
figura quselibet ita complicari in cylindrura poflet.ut ejus cur- 
va adconicamfuperficiemterminaret; fed ne longius digre- 
diar rftftgj;^ 

20 Jamadinftitutnmredeo, & cyundricam iflara fuperfl- 
cicm luper fpirali erecltra , ac cono interclufam contemplot; 
utique perpendiculares O S fuper heliaspuncTisercela?, & ad 
coniiuperficiem terminata? , proportionancur differcntiis ra- 
diorum , eft.eoim D A ad OS , ut GA , fea AB ad C0; 




itaqueexpofitaparabola Ca A hanc fpiralem fi O A arquante, 
.fi^dhngulapun£ra a periphericparabx>licc erigi intelligan- 
tur «quales difTerentus ordinararum ( obi angulus DC A, 
trianguli pcraxemconi femire&usfucrit) iifve prqportiona- 
les lnratiohcaxisconiDA adbafisradium A C (.ubulle an- 
\gutos oiajor , aut minor fuerit fcinircclo ) fcu U cylindrica 
luperficies foper CaA pcrimetro parabol* erecla fecah io- 
-ceiUgatur pjano per uanfcjunte, aC tantnmdcm baG in- 
>n acJatustawii cadic ^sjndinctur , Icilicct per angu- 



) proportionales, ouippe 
cor^ndent^ppiiaw»tralinei t ptraBolici Ga A ericon- 
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gula ex tali fuperfTciecylindrica, bafi, &p!ano fecantd inte- 
rjc<fla cadeni prorfus, qusefuper fpirali AOB priuserigeba- 
tur, &conoconclufamanebat; Perimeter autem ungute cy- 
Jindri parabolici cfl parabolaeaqualis, uti conftarepoteir-ex 
propof. 3. Append. noftne Vivian. Probl. itaque explicata in 
retfam fpiral» B O A, curva B S H D, non quidem in parabo- 
lani , quxtalispofitioneiir, fedinungulaeparabolicfcperime- 
trumaoituraelt, «qualem longitudine cuidamparabolae, ca- 
jus rcctum Iatus iac ad larus rectum prioris C a A , ut lateris co- 
ni D C quadratum ad quadrarum radii A C , axis longitudi- 
nc ipfi CN aequaliremanentei idquodetiam iramediatius, 




fc abfque totambagibus colligitur, ex quo ipfe demonftrave- 
riscurvam BSHD eflcfpiralem ccmicam, quse evoluta in 
Atchimedeam fpiralem abeat , per fuperius dicta tutm. 1 5. uti- 
que cjufmodi parabolae aequalcm . 

2 1 Dimenfio autc ipfius luperficiei cylindricaeD H S B O A 
habebitur, ex reelangulo axis AD in ipfam fpiralem AOB, 
vcl huic aequalem parabolam C a A, lubtrahendo tale fpati um, 
quodadportioncmejufdemparabolae, duabus adaxcmordi- 
natis interceptam, quarom altera ex foco , altera ranrc* mfra 
jpfum, quantuseft totusaxis, fitinrationcaxis DA adradiu 
A C; refiduum quippe erit fpatium ungula? fupra determinatsc; 
id quod analytic£ fic dcfcribi potcft . Kadius A C fit z: r; & i 
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m ladraticis infcribendae quadraoti circnlari radii A C 
( vcl femillis lateris re&i parabolae C a N , ideft terti* propor- 
ttonal is poft femiperipheriam ; & radium ) Cit XZC, quar vcrb 
utriufquepoteftquadratum (quae fcilicet foret parabola? per- 
pcndiculaxis in A) efto ZZ u ; axis coni A D efto s± a t fuper- 
ficics hyperboiajsequilatcra; intercepts femitranfverib aquali 
ip(i c, <k orcin.ua adreclse diamctri portionem tequalem ipii 
r, cflo hb. Erit cylindrica fupcrficics fpirali imminens, & 
conoconclufa ADHSBO A =5 abb-, an^ _+ acc - t nam li- 

t >u- tapcibfirif 3'V jd&^rLj.. ? 
nea fpiralis, feu parabolica, utpote cum c continensrcclan- 
gulum =: hb t eric bbj tota igitur cylindrica fupcrficies fpi- 

rali immincns , & ofqoe ad apicem coni complcta , crit abh 

Vcrum inde fubtraJienoVeft Ungula fupcripr , cojos fpatium, 
adportioncm parabols interccpuam ordmatis ,f cxfoco, & n 
tantb Jongius ab ipib , quanta elt femiftis circumfereatise , feu 
axisdatxparaboia», iic inrationc a ad r ; cum verb iotegrz 
portiones parabolse, abfciflse a vertice per ordinacas» K c«/ hor, 
uc u) ad c l ; dividendo , portio cruncata ^ceroepta oidina- 
cis, u , c eric adportionemintcrjeaah^ vertici,cctr»noriror- 
dinata c , ut c» ad ; eftque porcio interjcpU J£#rcici, 
& foci ordinaca t tpi«t?s igitur truncata IMap^tticf ordina- 

m* t 8c« iaterceptaerit _i ff; & qate ad hartc eft iu ratio- 
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ne 0 ad rerit ^fubtraaa ex abbjit abb^ -+ ^ 

, r» :> ''. * »' *» . jtr .; |t . ™ • f>>Jpc^.,„. ar 

: s cylindrica: illi portionis- fpiraceae BSHDAOB cono in- 

dufc. \i 

22 Nihil, ot arbitror, attinet contcmplationem ulteriiis 
extcndcre, quum omnia ipfc roentis excuriu iam pr^occupa- 
veris, fcd 1] optaris ejuimodi fpiracea: cylindrics luperficiei 
poniooem , qua explicata inplanum , rcciificata pcrimetro 
BO A, ctiam BSHD iarecla^^ 
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metricam AaC; nam St in coni fupcrficic fimilcm fpiralcin 
habcbis ( uti codc cuo ratiocinio conltat ) qu__ potcnua a_qua- 
lis ent ipli C a A,& axi coni fupcr illa perpeudiculariccr cre&i. 
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propter radios A C , a C proportionalcs curvsr portionibus 
Ca A, Caa ab iplo cen.ro ablcilfjs , ut coliigitur ex d.c.is 
'•top. j. HugeniarforOm mm. io. adedqoe &differencits fadio- 
rum Fa. r*a curvse porrionibus Aa refpondentes . 

H*c habui, qux raptimadTcfCTibcrcmViraan(ti!cqi« 
Tuis elegantiffimis fpecotationibos rcpanercm. de -coutro- 
verfia autcm Mechamca, qua. hactcnus nos commiiic , eric 
aJias diHerendi locus , efto cnim utiiior fit Statica illa difler- 
tatio, jucundior tamcn, minulquc in lubrico poiica, Geomc- 
tricarum rerum fedula mcditatio . Valc , Tneqoe , ut ftcj»-, 
atnare pcrge; guaraquam, non eft cor dc hoc fiffl foJJicitiw?. 
in(ic*emm Huiwmit-Kis tuc itinwio«l^r_»es^ q^us irtidan- 
fiuris. Oabam KaJ. Aug. &c. -.T-& 

,.\. vf-J ... .-.1T? . .. • : «'••- t !.a iL.« . w 
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APPROBATIONES. 



T Ibrura , cm ticulus eft, Geometrica Dcmoufiratio Tbeorematum 
*-» Hugentanorum, elaboratum ab Adra Rev. & Excell. P. D. Gui- 
done Grandi Monacho Carnald. Mathefeos Profeflbre , & in Al- 
moPiIarumCoilegioPhilofophix pubiicoLcctore, demandato 
to ReyerendiiT. P. Generalisattentcperlegi: Etcinn nihil ineo 
reperiatur, ouod Cathoiica? Fidei , bonifque moribus adverfetur, 
exiftimo polTe Typis mandari : im6 ut mandetur , debita Ma- 
thefeos Amatoribus, ipfifque mathematicis difciplinis, juftitia 
exigit . Petunt eniin iftx, cjuse (licct magna ex parte nova) fua ta- 
men funt, ac pleno jure ad jpfas pertinent . Exigit etiam Religio- 
nis decor, ut Auftons ingenium , & inveniendi fecunditas magis 
per Orbem patefiat, ne fibi dcbita laudefraudecur. Ita.&c.D.Mar- 
tinus Angelus Franchi Monachus cjufdcm Congreg. S.T Mag. & 
m Monafterio Angelorum Fiorcntix Prior . Dat. Florentiaj«ex 
d. Monafteno hac die 1 6. Julii 1701. 
JN Geometrica Demonftratione Theorematum Huaenianorum 
i -uu R . e n & fS- C " PDGuid on'S Grandi in Pifano Atheneo Pu- 
Wici Phil.Profeff.&S.Th.Mag. quem juflu ReverendiiT.P.Gener. 
Ordinis noftn diligenter expendi , nihii occurrit , quod S. Fidci 
Catholicar,bonifve moribusadverfetur,im6 ciim innumerasGeo- 
metricasventatesgeneraliflimis, acfaciliimis variarum demon- 
ftrationum methodis ejufmodiOpufculo maximc illuftratas in- 
venenrn , Ljtceran* Reipublica: intcrefle judico , ut illius editio 
minime ultenus difleratur . Tta fentio ex Monaft. Angelor.FIor. 

™JL%$S^&Z&gg£ Monaci Camakl - 



NOS D.DAMASCENUS DE MUTIIS ABBAS SS. HIPPOL 
fct Laurentu de Faventia , & totius Caroaid. Ord. Generalis . 

QUM Opus infcripcum , Geometrica Demon/fratio Theorematum 
^ Hugemanorum, &c. P. D. Guidonis Grandi in Pifano Atbcneo 
LeOoris , &noftr* Congregat. Monachi , duo ex eadem Congregat. 
5. 1 heoJ. Magiftn, quibus idcommiflumfuit, recognoverint, ac 
in Jucem edi pofle probaverint , facultatem facimus, utTypis 
raandetur, fi us, ad quosfpeaat, videbitur . Datum Faventix 
ex noftro Monaft. SS. Hippoliti, & Laurentii die 2 1 . Juli i 1 70 1 
D. Damafcenus de Mutits Abbas Gener. Camald 
Loco * Sigilli . 

D. MariusFelixFtrrariCanctU. Congr. 
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IL Molco Rev. P. Giovanni Scarlatti della Compagnia di Giesii ri- 
* vcdalaprcfente Opera Matemattca del M.K.P. Guido Grandi 

Monaco Camaldolenfe, e referifca fe vi fiacofacontro lt S.Fede, 

ebuonicoftumi . Dac. adi ao.Lugho 1701. 
Tommafo dclla Gberardefca Vic. Gc». 

Demandaco IIluftriiT &Reverendi(T D. Comitis ThomcdeGhe- 
rardefchis Vicarii Generalis Florentini, ego infrafcriprus legi, 
& atcence confideravi Librum, cui titulus eit, Geomctrica Demon- 
ftratio Tbeorematum Hugcnianorum circa Logifticam,fett Lcgar/tb~ 
micam lincam , compofitum ab Erudjciflimo Viro D.' Guidone 
Grando Crcmonenfi MonacoCaraaldulenfi, & inAimo Pifano 
Lycco PublicoPhilofophiae Profcflbre, nihilque in eo ic^.eri, 
quodCarhoIica: Fidei , velbonis moribus adverfccur, imovero 
ciignum exiftimo pro licceracoruraerudicione, q.:j rypJsman- 
detur; gracumque fperofuturum oranibus ftriftc Machefis Pro- 
feiTonbus . 

Ego Joanna Scarlattus Societatis Jejit. 

Imprimatur, ftanteprajdictarelatione 
Thomas de Gherardefca Vtc. Gcn. 

J\E mandato Rev. P. Inquifit. Gener, Flor. A. R. P. M. Anconius 
Fraucifcus Cioppi Mm.Cbnv. Coniulcor hujus S. Orficii iegac 
pcracccncc , uci folec, prxfcncem Librum, cui ciculus eR,Gcome- 
trica Demonftratio, &c. & referac, an ejufdein poflic permicti im- 
prefsio. Dac.inS.OjT. Flor. dic24- Julii 1701. 

F.Lucitu AuguSm. Ccccbini de Bon. Min.ConvVic.Gen.S.Off.Fl. 

JUiTu Paternitacis Tuc Reverendiflf. accente per lcpi Librum , cui 
ticulus eft , Gcometrica Demonftratio,&c. compolicum ab Erudi- 
co Viro D.Guidone Grando Cremonenfi, MbriacoCamalduI. & 
in AlmoPifarum LyceoPublicoPhilofophiajProfcirore, nec in 
eo aliquid inveni , quod Catholica? Fidet , nec bonis raoribus ad- 
verfetur, ideo dignum exiftimo, ut Typis mandecur . Dacum 
Fior- die 17. Julii 1701. ka fencic 

F.Antonius Francifcus Cioppi Min. Conv. Confult. S. Ojf. Ffor. 

Attenta fuprapofica relacione Imprirnacur 
F.lNcinsAitgNft. Ceccbinide Bon.Min.Conv. VicGen.S.OJfF/or. 

PhiJippus Bonarota Senat. &Rcgix Celfitud. Auditor . 
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